

sản phăm lãn 3- vận Dụng Cao PT-HPT Chửa Căn Group FB: strong Team TOÁN VD-VDC 

VDC FT“HPT CHỨA CẴN 


VẤN ĐÈ 1. HỆ PHƯƠNG TRÌNH KHÔNG THAM SÓ 

Các phương pháp được dùng đến gồm: 

□ Phương pháp thế 

□ Phương pháp đặt ẩn phụ 
0 Phương pháp ép tích 

. 0 . Phương pháp đánh giả 
Email: smallduck01@gmail. com 
Email: vanphn. mc(a)smail com 


Câu 1. Biết hệ phương trình: 


-\J y — 3x + 4 + -\J' y + 5x + 4 — 4 
^5y + 3 - 'ịlx-l = 2x -1 -4 y 


với X, y <E R có hai nghiệm 


(Xj; y ỉ ), (x 2 ; y 2 ). Tính s = 3x, + 4 y 2 . 

13 


A.” 

32 


B. 


c. 


27 + 6VĨ7 


32 


D. 


33 + óVn 


32 


Lòi giải 

Tác giả:Nguyễn Thị Bích, Tên FB: Bích Nguyên 


Chọn B 


Điều kiện xác định : < 


V - 3x + 4 > 0 
y + 5x + 4 > 0 

*>t 

7 

5 


, r — , , r , , , j-3x + 4-_y-5x-4 -8 

Ta có: Jv-3x + 4 - Jv + 5x + 4 = = =—-—=== = — 

y y -yjy - 3x + 4 + ^y + 5x + 4 4 

*\J y — 3x + 4 + -\l y 5x -h 4 = 4 


= -2x 


thu được hệ < 
íx < 2 


,Jy-3x + 4 - ,Jy + 5x + 4 = -2x 


2yịỹ - 3x + 4 = 4 - 2x 


<=> 


v = x 2 -x 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Thay vào phương trình thứ hai của hệ ta được 

yj5x 2 -5x + 3 - yjlx-2 + 4x 2 -6x +1 = 0 (điềukiện 3 < X < 2 ) 

7 

<=> ịyf:5x 2 -5x + 3 -(x +1)j + (2x - y/lx-2) + 4x 2 -7x + 2 = 0 

J I ị ) 

o(4x 2 -7x + 2) . -+ -- +1 =0 

yN5x 2 -5x + 3 + (x + l) 2x + yJ7x-2 J 

2 1 1 

Do — < X < 2 nên , =- 1 - —- , + 1 > 0 

7 V5x 2 -5x + 3 + (x + l) 2x + v7x-2 

- 7 ± JĨ7 

Suy ra 4x 2 -7x + 2 = 0 X = ^ (TM) . 

8 

7 + \ỊỸĨ 5 + 3yfĨ7 , „ 

Với X = ——— => y = —^— (TM). 


8 ' 32 

7 -VĨ 7 . 5 - 3 VĨ 7 

Với X = - 7 — => y = -— : — 

8 ' 32 


Hệ phương trình có hai nghiệm 
Vậy s = 3xj + 4y 2 = . 


(TM). 


7 + VĨ 7 5 + 3 Vrn r 7 - VĨ 7 .5 - 3 VĨ 7 

8 32 J [ 8 32 


Câu 2. 


Hệ phương trình 


y -X 3 + 3x 2 = 6y -16y + 7x + ll 

< . - ' -_ có bao nhiêu nghiệm thực? 

(y + 2 )Vx + 4 + (x + 9)^J2y -x + 9+x 2 +9v + l = 0 


Ạ. 1. 


B.2. 


Chọn A 

í X > 4 

ĐK r _(*) 

[2y-x + 9 > 0 


C.3. D.4. 

Lòi giải 

Tác giả:Nguyễn Văn Phu,Tên FB: Nguyễn Vãn Phu 


Cách 1 (Lóp 10) PT thứ nhất tương đương với (y-2) 3 +4(y-2) = (x-1) 3 +4(x-l) (1) 


^(y-x-l)[ (y-2) ĩ +(y-2)(x-l) + (x-l) 2 +4] = 0<^y = x + l 

>0 


Cách 2 ( Lóp 12) Xét hàm số f(t) = t 3 + 4t=> f \t) = 3t 2 + 4 > 0, Ví e R 
Suy ra hàm số /(í) đồng biến trên R . PT (1) có dạng 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


f(y-2) = f(x-l)oy-2 = x-l<*y = x + l 

Thay vào phương trình thứ hai ta được: (x + 3)y/x + 4 + (x + 9)s]x + 11 +x 2 + 9x + 10 = 0 
o (x + 3)(Vx + 4 - 3) + (x + 9 )(VxTTT - 4) + X 2 + 2x - 35 = 0 


<=> (x - 5)[ 


x+3 x+9 

Vx + 4 + 3 VxTĨT + 4 


+ (x + 7)] = 0 


<=> (x - 5)[ - + !)+ - x + 9 - + (x + 6)] = 0^»x = 5 

VX + 4 +3 Vx +11 +4 


>0,Vx>-4 


Với X = 5 => y = 6. (Ưm đk (*). Vậy HPT có 1 cặp nghiệm (x 0 ;y 0 ) = (5;6) 


Email: lyvanxuan@gmail. com 


Câu 3. 


Số giá trị nguyên của tham số m đế hệ phương trình 


J VxTT + yjy+ 1 = m 

(x + y = 2m + ì 


có nghiệm là : 


A.4. 


B.3 . 


C.2. 


D.l 


Lòi giải 

Tác giả:Mai Ngọc Thi, Tên FB: Mai Ngọc Thi 

Chọn B 

Điều kiện :x>-l; y>-l. 

\u = Vx + 1 

Đặt < _ , u,v > 0 khi đó ta có hệ phương trình 

[v = ^y+ì 


ị u + V = /72 

22 + V = /72 

\ - - <»< 

2 - 1 

[u 2 + V -2 = 2/72 + 1 

[u + v) -2 uv = 2/72 + 3 


u + v = m 



2/72 — 3 
2 


_ís = w + v 

Đặt \ , s 2 > 4p khi đó ta có hệ < 

\p = uv 


s = m 


p = 


/22 2 - 2/22 - 3 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Theo yêu cầu bài toán 


s> 0 

<p >0 
S 2 >4P 


<=> 


m> 0 

m 2 -2m -3 


>0 


2 . . m - 2 m - 3 


m > 4,- 


(m >3 r— 

<=> { <=>3<m<2 + yl0 

[m 2 - 4 m - 6 < 0 


Vậy ta có 3 < m < 2 + Vũ) và m <= z=> m G {3,4,5} . 


Email: nguyenthiphuong315@gmail.com 
Câu 4. Hệ phuong trình sau đây có bao nhiêu nghiệm 

X 3 -y 3 +3x 2 +6x-3y+ 4 = 0 (l) 

(x + l) Vt + 1 + (x + 6) V.y + 6 = X 2 -5x + 12v (2) 


A.0. B.1. C.2. D.3. 

Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Thị Phượng, Tên FB:Nguyễn Thị Phượng 

Chọn B 
Lớp 10 

Phuong trình (l) của hệ tuông đưorig với 
(x + l) 3 +3(x + l) = y 3 +3 y 


<=>(x + l-y) (x + l)^ +(x + l)_y + y 2 +3 


= 0 


x + 1 = y 

, , . , , „ <=> y = X +1 

X +(2 + y)x + y‘' + y + 4 = 0 

( phuong trình duới vô nghiệm do có A = (2 + y) 2 - 4 (_y 2 + y + 4 } = -3y 2 -12 < 0, Vy ) 

Thế vào pt (2) của hệ ta đuợc: 

}x + 1 ) \Ị X + 2 + }x + 6} Vx + 7 = X + 1X + 12 

<=> (x + l)ỊVx + 2- 2j + (x + 6)ỊVx + 7-3j = X 2 +2x-8 


x+l-y=0 

r „ <=> 

(x + l) +(x + l)y + y 2 +3 = 0 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


/ x + 1 x + 6 ^ , _w ,N 

o( *- 2) b^ + 7ĩ^r ( * _2)( * +4) 


<=> 


x-2 = 0 
x + 1 


X +1 x + 6 

~Jx + 2 + 2 ■\Ị X~\~T + 3 


= x + 4 


<=> 


X = 2 


/ a/x+"2 V^ + 7 +1 1 

~ x + 2 h7 r=^\ ~^ + 6 b r— X— /—rx , õ 

2ỊVx + 2 +2j 2Ịvx + 7 +3j Vx + 2+2 


yfx + ĩ +1 


= 0 


Phương trình dưới vô nghiệm do vế trái luôn âm. Vậy hệ có nghiệm duy nhất X = 2; y — 3 

Lớp 12. 

Phương trình (l) của hệ tương đương với 

(x + l) 3 +3(x + l) = y 3 +3 y 

Xét hàm số f(t) = t 3 + 3t trên R . 

/' (t) = 3r + 3 > 0, Ví nên hàm số đồng biến trên R . 

Suy ra phương trình (1) <=> X +1 = y 


Thế vào pt (2) của hệ ta được: 

(x + 1) \lx + 2 + (x + 6) X + 7 = X 2 +7x + 12 

<=> (x +1 )Ị y/X + 2 — 2 j + (x + 6) ịy[x + ~7 — 3j = x~ + 2x — 8 




<=> 


x-2 = 0 
x + 1 


x+1 x+6 

■\/x + 2 + 2 ■v/x + 7 + 3 


= x + 4 


<=> 


X = 2 


/ "\/x + 2 -\Ị X 7 + 1 1 

~( x+2 )Tr r-vr 2 ã ~( x+6 ) t 7 r— — /—X;õ 
2 (Vx + 2 + 2 ) 2 (Vx + 7+3J Vx + 2+2 


■\Ị X -\~1 +1 


= 0 


1 

i 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC ; 


Phương trình dưới vô nghiệm do vế trái luôn âm. Vậy hệ có nghiệm duy nhất X = 2; y - 3 . 
(có thể dùng máy tính để chứng minh phương trình dưới vô nghiệm). 

Email: dactuandhsp@gmail. com 


Câu 5. Biết hệ phương trình 


XyỊx 2 + y + y = \lx 4 + X 3 +x (l) 


_ _ 9 (x,yeK) có nghiệm 

x + y/y + dx-ỉ+yjy(x-ỉ) (2) 


í a c ^ 


\b ; d; 


,. a c ,, 

, với — và — là 
b d 


các phân số tối giản. Tính 


a + c 


b + d 


A.ĩị. 

16 


B.ạ. 

8 


c.ậ 

4 


D.ĨỊ. 

4 


Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Đắc Tuấn, Tên FB: Đỗ Đại Học 


Chọn A 


Điều kiện: 


í JC > 1 


y>0 


(1) <=> Xyịx 2 +y + y = xaỊx’ +x + X <=> x(a/x + y -aỊx 2 +x) + (y- x) = 0 


<=> X 


y-x 


^ + (y-x) = 0 <=> (y-x)(sjx 2 + y +\lx 2 +x + x) = 0 


aỊx 2 +y + >/x 2 + X 
y = X (Vì yỊx 2 +y +aJx 2 +x +x > 0,Vx > l;y > 0) 


Thay vào phương trình (2), ta có: x + y/x + a/x-1 + yjx(x - ĩ) 


Đặt t — y[x + \Ịx -1 (t > 0) => f =2x — l + 2yịx(x — 1) 


Phương trình trở thành: t 2 + l + 2t = 9<=>í 2 +2í-8 = 0<=> 


t = 2 ịtm) 

/ = - 4(0 


Với t = 2, ta có: yjx — \ + Vx =2 2yjx(x -1) = 5 - 2x 


X 4 
2 


<=> X = - 


25 


4x 2 - 4x = 25 - 20x + 4x 2 


16 


6os osA 


wa..Ls -í J. tẨ.,, _ a + c 2.25 25 

Vậy hệ có nghiệm duy nhât là: —. Suy ra: ——— = 

1 16 16 J b + d 2.16 16 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Phản biện : Với cách hỏi như trên, học sinh dễ dàng nhận ra hệ pt có nghiệm duy nhất và sử dụng 
máy tính cho kết quả nhanh chứ không cần giải, nên thay đổi câu hỏi như: số nghiệm của hệ là.... 

Email: honganh 161 079@gmail.com 

(x+y+2020) 3 + -- 3 ——= 4 

Câu 6. Biết rằng hệ phương trình: < x+y+2020 có hai nghiệm (x^y) và (x 2 ;y 2 ). 

x+ (y+ 2018) 2 + (y+ 2016)Vx 2 + 1 = 0 
Khi đó, giá trị của biếu thức x r x 2 bằng: 


A. 0. 


B.-8. 


C.4. D.-2. 

Tác giả: Đỗ Thị Hồng Anh, Tên FB: Hong Anh 
Lòi giải 


Chọn B 

(x+y+2020) 3 + 


= 4 


( 1 ) 


x+y+2020 
x+(y+2018) 2 +(y+2016)Vx 2 +1 = 0 (2) 


,3 3 , r+3 


Đặt t = x+ y + 2020, phương trình (1) trở thành: t + y = 4 <=> — - — = 4. Suy ra t > 0. 

,111 ,3,111 

Áp dụng AM-GM cho 4 số dương í 3 ; 4 ; 4; 4 , ta có: t 3 + 4 = t 3 + 4 + 4 + 4 - 4 

F 5 5 t t t t t t t 


., 1 

Nên pt(1)of 3 = jof = 1.Dođó: x+y+2020 = 1 y=-x-2019. 

Thay y=-x-2019 vào pt (2), ta có: X 2 + 3x+ 1 -(x+ 3 )V X 2 + 1 = 0 . 

Đặt t = V X 2 +1, t> 1, ta có phương trình: f 2 -(x+3)f + 3x = 0<=>f = x V í = 3. 

t = X<=> V X 2 +1 = x<=> XE0 
t = 3 <=> V77Ĩ = 3<=>x 2 =8<=>x = ±2\Ỉ2 

Vậy, x r x 2 =-8. 

Email: slowrock321@gmail. com 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 7. Hệ < 


yfx Ạ-y 


1 + yỊl — X ỉ + yịỹ 


+x+y=\ (1) 


8x 2 + 7x + 20y-13 = 


' 1 A 


1 + - 


V x ~yj 


l]ĩx 2 -2 (2) 


có bao nhiêu nghiệm thực? 


A.o. 


B.1. 


C.2. 


D.VÔ số. 


Lòi giải 


Tác giả: Đỗ Minh ĐăngTên FB: Tohnson Do 


Chọn B 


+ Điều kiện: 


[0 < X < 1 


lo < y < 1 


+ (1)0 — ^— +x = - +1 -y. 

ỉ + y/l-x ỉ + yjl-(ỉ-y) 


4t 


+ Xét hàm số / ( t ) =- 7 = + 1 trên f0; ll. 

1+VTv L J 


+ Ta có f\t) = 


■ (1+VT7 

—-- 72 ^ ——+ 1 > 0, Ví e (0;l). Suy ra hàm số đồng biến trên (0;l). 

(1 • vf7) 


r m> /(0) w . /ni , „ ,, , , , , _ 

Mà ị , Ví e (0;1). Suy ra hàm số đồng biến trên [0;ll. 

1/Ơ)</(1) y J L J 


+ Mặt khác f(x) = fịl-y). Suy ra nghiệm duy nhất của (1) là x = l- y<=>y = l- x. 


+ Khi đó (2) <=> 8x -13x + 7 = 


1 + - 

V XJ 


ịj 3x 2 -2 


+ Với X e (0; 1] thì 

(2) <=> 8x 3 - 13x 2 + 7x = (x +1) \j3x 2 -2 <=> (2x-1) 3 -(x 2 -X-1) = (x + l)^(x + l)(2x-l) + (x 2 -x-l) 


ịu = 2x — 1 

+ Đặt < ,— - Ta có hệ < 

1 V - ịỊ?)X 2 -2 


u -(x 2 - x-l) = (x + l)l 


(u -v)(l 


' -V)(w 2 +UV + v' + X +11 = 0 <=> 


-l) = 0- 


-(x 2 -x-l) =(x + l) 
u=v 

u 2 +UV + V 2 +x + ì = 0 (*) 


. Trừ vế theo vế của hệ ta đuợc: 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


1 


+ Nhận xét thấy A v = u 2 - Au 1 —4x — 4 = -3(2x-l) 2 —4x — 4 = -12x 2 + 8x-7 < 0, Vx e M . Suy 


ra 


phương trình (*) vô nghiệm.( Cách 2: VT (t) = 
nghiệm.) 


u + — 

V 2y 


+ V 2 + X +1 > 0, Vx e (0; 1]. Suy ra (*) vô 


+ u 


= V <=> 2x -1 = ịl3x 2 -2 <=> 8x 3 -15x 2 + 6x +1 = 0 <=> 


1 


x = --r (/) 
8 


X = 1 ( n ) 


+ Với X = 1 => V = 0. 

+ Vậy hệ có nghiệm duy nhất (l;0) 

Cách 2 đế giải phương trình (2): Với X e (0;l] thì 


(2) <=> 8x 3 - 13x 2 + 7x = (x +1) V 3x 2 -2 <=> 8x 3 - 10x 2 + 7x - 2 = (x + l)^3x 2 -2 + 3x 2 - 2 
(2x-l) 3 +(x + l)(2x-l) = (x +1)'s/3-V 2 -2 + (3x 2 -2) 


<=> 

<£> 


<=> 


(2jc - 1) — -Ự3jc 2 — 2~ (2x-l) 2 -(2x-l)^3x 2 -2 +Ị^3x 2 -2 j 2 +(x + l) 
(2x-1)--v/3x 2 -2 =0 

(2x-l) 2 -(2x-l)^3x 2 -2 +^3x 2 - 2 Ị 2 +(* + !) = 0 (*) 


= 0 


VT n = -|-(2x -1) 2 - (2x -1) ịj3x 2 -2 + ịịl3x 2 - 2 j 2 + ^(2x -1) 2 + (x + 1 ) 


VT, 


(*) 


|(2x-1)-a/3x 2 -2 


-|2 


+ -2-(2x-l) +(x + l) > 0, Vx e (0; 1 ]. Suy ra (*) vô nghiệm. 


Vậy (2x — 1 ) - ị/3x 2 - 2 = 0 ( Trở lại giải như trên) 


Email: thienhoangl5122007@gmail.com 

x + yỊy 2 -X 2 =l2-y 


Câu 8. Giải hệ phương trình 
thức T = xỉ+xị-yl. 


Xyịy 2 -X 2 = 12 


ta được hai nghiệm (x,; y x ) và (x 2 ; y 2 ). Tính giá trị biểu 


A.r = -25 . 


6.7 = 0 . 


c.r = 25. 


D.r = 50. 


Lòi giải 


Tác giả:: Lê Anh Dũng,Tên FB: Dũng Lê. 


Chọn B 
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sản phẩm 1'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Điều kiện y 2 > X 2 . 

Từ phương trình 

X + V/-X 2 = 12 - y => X 2 + 2 XyỊy 2 -x 2 + y 2 - X 2 = 144 - 24 7 + V 2 <=> XsỊy 2 -X 2 = 144 - 24y . (1) 
Thay Xyịỹ 2 - X 2 = 12 vào phương trình (1) ta được: y = 5. 


Thay y - 5 vào phương trình x-y/y 2 - X 2 = 12 và giải ra ta được X = 3 hoặc X = 4 . 
Thử lại điều kiện ta được tập nghiệm của hệ là {(3; 5), (4; 5)} . 


Ta có r = 3 2 +4 2 -5 2 =0. 


Email: luongthanh80tm@gmail.com 

yj32x-x 2 - 2a/V 2 +1 - 2 = y 2 

v ' . Gọi m là 

yj 48x 2 -2x 3 + 20Vt+Ĩ - 60 = 2y 2 
giá trị nhỏ nhất của biểu thức p -1 2 - x ữ t + y 0 với íeK. Khẳng định nào sau đây đúng? 


Câu 9. Gọi (x 0 ;y 0 ) với y 0 > 0 là nghiệm của hệ phương trình < 


A./ne(- l;l). B.m e (—15; —12). c.m e (—62;—60). D./ÍÍẼ (—98;—95). 

Lòi giải 

Tác giả:: Nguyễn Luông Thành, Tên FB: Luong Thanh Nguyên 

Chọn c 

Điều kiện: xe[0;32]. 


Ta có: 


V32X-X 2 - 2 Ự/ + I -2 = / 

^48V-2x J + 20 /v 2 +1 -60 = 2/ 


(') 

( 2 ) 


Lấy (l) + (2) ta được: 


\lĩ2x - X 2 + >/48x 2 - 2x 3 +18-y/y 2 +1 - 62 = 3 / . 

<=> V32x - X 2 + ^48x 2 - 2x 3 = 3 (y 2 + 1 ) -1 8^// + 1+59 

V32X-X 2 +>/48x 2 -2x 3 = 3Ụ y 2 +1-3^ +32 (ỉ) 


Vì: 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

+ \J 32 x-x 2 = ^x(32 —x) < ~~Y —— = 16 

+ -^48x 2 - 2? = ịỊxjc. (48 - 2x) < x + x + ^ 8 ~ 2x = 16 
nên: TT(/) < 32 và dấu “=” xảy ra khi X = 16 . 

Mặtkhác: ĩỤy 2 + 1—3^ +32>32 nên VPự) > 32 và dấu bằng xảy ra khi -^y 2 +1=3. 


_ ,, , s Í x -16 Íx = 16 

K> h/ỹlĩ=3 v=8 


Thay vào phuong trình (l) ta thấy thỏa mãn. 


Suy ra x ữ - 16,y 0 = 2 V 2 và p = f -lót+ 2 V 2 = (t-8) 2 -64 + 2 V 2 > -64 + 2 V 2 

=> m = -64 + 2 V 2 . 

Vậy m G (—62;—60). 

* Cách khác: 


Đặt a = yỊy 2 +1 > 1. Khi đó hệ phuong trình trở thành: 


\f 32 x--x 2 = a 2 -2a + ỉ ( 1 ) 
\l48x 2 -2x 3 = 2a 2 -20a + 58 ( 2 ) 


( 1 ) <=> a ? -2(7 + 1 = ^x(32-x) < X + ^ —— = 16 <=> a e [—5; 3 ] . 


(2)^2a 2 -20a + 58 = ^x.x(48-2x)< * + * + 48 2x =16 <=> a e [3; 7 ] 

ía =3 íx = 16 
Suy ra: < ..=><! r- . 

= 16 Ịy = 2 V 2 


Do đó: x 0 = 16, y 0 = 2 V 2 và p = t 2 -I6t + 2yfĩ = (t-8) 2 -64 + 2 V 2 > -64 + 2 V 2 

=> /n = -64 + 2 V 2 . 

Vậy m G (-62;-60). 

Email: diephd02@gmail. com 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 10. Giả sử(x;y) là nghiệm của hệ phương trình 


2 ^xy-y + x+y = 5 


Võ-x + ^/l-y = 1 

p = y\lx 2 +1 - x-\lỵ 2 + 1 - xy + 2x thuộc khoảng nào dưới đây? 


■Khi đó giá trị của biểu thức 


A. (—17;—15). 


B.(-3;-l). 


c.(4;6). 


D. (18;20). 


Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Ngọc DiệpTên FB: Nguyễn Ngọc Diệp 


Chọn c 

Điều kiện của hpt: X < 5, y < 1, xy - y > 0 . 


Xét 2 trường hợp: 

íx<l |ì-x>0 


TH, : Nếu 


[y<0^|-y>0 

Khí đó: 2yJxy-y + x+y=5<=>-x-2^Ịxy-y-y=-5o'\-x-2yJ(-y)('\-x)+(-y) = -4 
<=> (Vl-X - yị-ỹ) 2 = -4 < 0 => Hệ pt đã cho vô nghiệm. 


, íx>l Íx-1>0 
m .: Nếu ị ' <^ _ . Khí đó: ^ 

u>0 ìy>0 


2^Ịxy-y + x+y = 5 

(X-Ì)+2Ặ 

Võ-x + ^/l-y = 1 

yj5-x + sj 1- 


<=> 


(Vx^ĩ + Vỹ) 2 = 4 


Võ-x + ^/l-y = 1 


<=> i 


Vx^ĩ + ựỹ = 2 


Võ-x + ^/l-y = 1 


<=> t 


Vx-Ĩ^ = 2-^/ỹ 


V5-x = 1-^/l-y 


x = 5-4 A /ỹ + y 
-x = -3-2^rỹ-y 


Vĩ-ỹ+ 2 Vỹ = 1 4 Vy-y 2 = -3y 


-3y>0 n 

<=> 1 <=> y = 0 . Với y = 0 => X = 5 . Thử lại với X = 5, y = 0 vào hpt đã cho thây thõa mãn. 

16(y-y 2 ) = 9/ 


x = 5,y=0=>p = 5. Chọn câu c. 
Email: Ngkhanh4283@gmail.com 


Ý kiến phản biên : các giải trên quá dài, nếu ta để ý khi bình phưong phưong trình thứ hai của hệ 
ta sẽ có được biểu thức của phương trình thứ nhất, nên ta biến đối 


~J5— X + Vi — y - 1 Ị \l 5— X + Vkk ) 2 = 1 5- x-y+ 2V(5-x)(1-y) = 0 


1 

Ei 
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Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


<=> 2 xy-y+2Ậ5- x)(1 - y) = 0<» 


ịxy=y 

|(5-x)(1-y) = 0 


<=> 


x = 5;y=0 
x = y=1(/oa/') 


Câu 11. 


Biết rằng hệ phương trình 


Vx+I + ^(x + l)(y-2) + X + 5 = 2 y + yjy-2 

h^hth=ơ-2)(^-3) 

X 2 - 4x + 7 v n ' 


(x,y e M) có hai 


nghiệm(x 1 ;y 1 ),(x 2 ;y 2 )với x 1 <x 2 . Biểu diễn x 2 + y = —-trong đó a, c là các số nguyêndương, b 

ũ 

là số nguyên tố. Khi đó, a+ b+ c = ? 

A.42. B.36 . C.41. D.48. 

Lòi giải 

Tác giả: Ngô Gia Khánh, Tên FB: Khánh Ngô Gia 

Vx+T + ^(x + l)( y-2) + X + 5 = 2 y + \Jy- 2 (1) 

'fcM = (,-2)(7^T-3) (2) 

Điều kiện X > -1; y > 2 . 

Đặt y/x + l = u;^Jy-2 = V (w,v > 0), khi đó (1) trở thành: 


u+ uv + u 2 -1 + 5 = 2 ịv 2 +2Ì + Vo u -v + uv-v 2 +u 2 -V 2 = 0 
<=> (u - v) (l + 2w + v) = 0 


<=> u - V (do í/, V > 0 => 1 + 2w + V > 0 ) 


=> Vx +1 = -y/y - 2 <=> y = x + 3 . 
Thế vào (2) ta được: 


(x-8)(x + 4) 
X 2 - 4x + 7 


= (x + l)(Vx+I-3) <=> 


(x-8)(x + 4) 
X 2 - 4x + 7 


(x + l)(x-8) 
yỊX + 1 + 3 


<=> 


X = 8 

x + 4 


x + 4 _ X +1 / X 
x 2 -4x + 7 Vx+Ĩ + 3 


+ x = 8=>y = llf thỏa mãn điều kiện) 


+ (3) <=> Ụx + l + 3)(x + 4) = (x + l)(x 2 -4x + 7) 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


<=> 


ị^yịx + 1+3^ ỊVxTĩj +3 = [(x-2) + 3].|^(x-2) 


+ 3 


(4) 


Xét hàm số / (7) = (t + 3) (V 2 + 3 ) với íeK 

Có f'(t) = 3(í +1) 2 > 0 Ví e R. nên /(7) đồng biến trên K. . 


Í x> 2 


= x -4x + 4 


Ịx > 2 


<=> 


X - 5x + 3 = 0 


<=> X = ——g— (thỏa mãn điều kiện) 


Hệ đã cho có nghiệm (x;y) là (8; 11) và 


5 + a/Ĩ3 11 +VĨ3 


^_o... 11 + VĨ3 . 27 + VĨ3 t 

Theo giả thiêt x 2 =8; y, = ——-— => x 2 + y, =-— .Chọn A 


2 2 

Email: hmtuonguqn@gmail. com 

Câu 12. Gọi(x 0 ;_y 0 ) = (a + b\[c\d + eVc) (với clà số nguyên tố) là nghiệm của hệ phưong trình 


I X 3 + 2y 3 + x(y 2 + 1) + 2y(x 2 +1) = 0 (1) 

y=(l-Jx + 3y )(x + 3y-2jỹ + 2) (2) 


Tính gía trị của biểu thức p = a + b - e. 
A.P- -16. B.P = -6- 


c.p =-2- 


D.p = 1. 


Lòi giải 

Tác giả: Hồ Minh TườngTên FB:HỒ Minh Tường 


Chọn c 


Điều kiện: 


\x + 3y > 0 


V >0 


Ta có (1) <=> x 2 (x + 2y) + y 2 (x + 2y) + (x + 2 ỳ) = 0 <=> (x + 2y){x > + y 2 + 1) = 0 <=> 


X 2 + y 2 +1 = 0 


X = -2 y 


Xét X 2 + V 2 + 1 = 0 vô nghiệm. 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


( \ 


* Xét X = -2 y thế vào (2) ta được y 2 = (1 - y[ỹ)(y - 1-sỊỹ + 2) <=> -—2— = ' V ,— 

ụ-yjy) x ~yy 

(y - 1 không là nghiệm) 


+ 2 


<=> 


- y I~ = -1<=> y - VÃ + 1 = 0 ( vn ) 
1 -yịy 

y[ỹ = -l-yl3 (vn) 


y 

l~Vỹ 


= 2 <=> 


yfỹ = -1 + yỈ3 => y 0 = 4 - 2 V3 —» x 0 = 4 V 3 - 8 —> p = -2 


Chọn c 

Email:Lehoayenphongl@gmail.com 

(x + y)^x-y + 2=x + 3y + 2 (1) 

(x-y)^x-y + 2= (x + y + \)^x + y-2 (2) 


Câu 13. Cho hệ phưong trình 


Biết hệ trên có nghiệm duy nhất (x 0 ;y 0 ) khi đó tổngx 0 +y 0 bằng 

A.l B.2 c. 3 D. 4 

Fb: Lê hoA. 

Lời giải. 

Chon c 


fx-v + 2>0 fx>v-2 

Điều kiện: ị ' <=> ị (*). 

[x + y - 2 > 0 [x + y > 2 v 


Ta có 


2 

(\)o(x + y)ịjx-y + 2 -2) = -x + y+ 2 o (x + y) r^—^— =-(x-y- 2) 

v 7 yjx-y + 2 +2 

( 

/ x + y 

o(x-y-2) I TVỘ 
yyx-y+2 + 2 


+ 1 


= 0 


<=> X = y + 2 (do , = = -1-1 > 0 Vx,y thoả mãn (*)). 

y X — y + 2 + 2 

Thay vào (2) ta được : 4 = (2y + 3)^/2y. Đặt t — sịĩỹ > 0 , ta có 


i 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC : 


4 = t 3 + 3í <=> (t - l)(r + / + 4) = 0<=>/ = l=> sịĩỹ = 1<=>J2 = ^=>X = ^. 


b 5 n 


Vậy hệ có nghiệm 


v2’2y 

Email: dỉephd02@gmail. com 
Câu 14. ( đã xóa do trùng bài) 

Câu 15. ( đã xóa do trùng bài) 

Email: thanhdungtoan 6@gmail. com 


. Ta có x 0 +y 0 = 3 suy ra chọn c 


Câu 16. Biết rằng hệ 


Ạ + + X-> + ■ • ■ + -\J\ + X->QJ 8 — V2018.2019 


■ s Jl-x 1 +Ạ-x 2 4— + Ạ - x 201g = V 2017 . 20 I 8 


có một nghiệm là 


«Ị_.£2_. ■ a 2018 


V Ỗ 1 ^2 ^2018 y 


với 


các ^-,/ = 1,2018 là các phân số tối giản. Tính tổng s = ^- + ^--ị - 4- ^ 2018 ? 


£/1 ứ'') 




A. 5* = 0 . 


b 2 




c. 5 = 2018. 


D. 5 = 2019. 


8.5=1. 

Lòi giải 

Tác giả:: Nguyễn Thanh Dũng, Tên FB: Nguyễn Thanh Dũng 

Chọn B 

Điều kiện -1 < Xị < 1, ỉ’ = 1,2018. Áp dụng bất đẳng thức Bunhiacopxki, ta có 


+) 


2018.2019 — Ị^yi + Xj + yjì + x 2 4 - h -\JĨ+ X 2 QJ 8 j 

^ (1 4-1 4-4-1^ (1 4- Xj 4-1 4- x 2 4--1-1 + X 2Ũ18 ) 

2018.2019 < 2018(20184- Xj 4- x 2 4— 4-X 2 QJ 8 ) 

<=ì> Xj 4- x 2 4-h x 2018 >1 (1) 

Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi yjỉ + x l = í + x 2 =■■■ = yjl + x 2018 «• Xj = x 2 =••• = . 


"2018 


+) 


2017.2018 — Ị1 — Xj 4- — X2 4— 4- — -^-2018 j 

^ ( 1 4- 1 4- -h 1) (1 — Xj 4- 1 — x 2 4- 4- 1 — x 20 j 8 ) 


■d> 2017.2018 < 2018[2018 — (X[ 4-x 2 4-• • • 4-X-,Q 18 )J 


Xj 4- x 2 4-1- x 2018 < 1 (2) 


Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi ^1 - X, = Ạ-x 2 =■■■ = yjỉ-x 2m <=> Xj = x 2 = • • • = x 2018 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Từ (1) và (2) cho ta Xj + x 2 H-b x 2018 = 1. Do đó hệ đã cho tưong đưong với hệ sau 

1 


Xj + x 7 H-b x 201g = 1 


<=í> Xj x 2 ••• ^2018 


2018 


Vậy 5 = 1. 

Ỷ kiến phán biên : Với câu hỏi như trên không nhất thiết phải giải bước cuối tìm nghiệm, mặt khác 
trong chưong trình lớp 10 không trình bày BĐT Bunhỉa tổng quát 

GV: PHẠM HỮU ĐẢO - FB: Hữu Hữu Đảo 


Câu 17. Cho hệ phưong trình: 
T = x ì +x 2 +y l +y 2 . 

. rp _ 12 + 3V? - Vĩĩ 

A. 1 =-—-- 


Ịx + V77I|(2y + V47+ĩ)-l (1) 


X -ox- 


6x - 2 = yjs - 2y 


có 2 cặp nghiệm (x,;^ ) và (x 2 ;y 2 ). Tính 


B.T = 


( 2 ) 


I 2 + 3 V 5 + VĨI 


C.T = 


I 2 - 3 V 5 -V 4 T 


D.r 


12 - 3 V 5 +V 4 Ĩ 


LG:ĐKy <4 

[x + ^Ịx 2 +1 ^ị^y + ^4 y 2 + lj = 1 


<=> x + 


Vx ĩ +Ĩ = 


2 y + yj 4 y 2 +1 


<w> x + 


V* 2 +1 =■ 


V 4y 2 +1 — 2y 


(V477T + 2y)(V477ĩ-2y) 

<=> X + Vx 2 +1 = (-2y) + ^(-2 v) 2 +1 


Đặt: t=-2y 


Ta được <s> X + yjx 2 +1 = t + Vr~+T 

CáCh 1: (LỚP 10) 

X + Vx^+T = t + VrTĨ (x — + ịyj x~ + 1 — \[t + 11 = 0 


<=> (x-í) + 


X 2 -r ^ 


Vx 2 +1+Vt 2 +1 


= 0 <=> (x-t) 


1 + 


x + t 


Vx 2 +1+Vủ+1 


= 0 


(x-t) 


("\/x +1 + x) + (\I ~t +1 +1) 


= 0 


Vx 2 +1 +\lt 2 +1 

<=> X = t (do yjx 2 +1 > |x| > X Vx e R => Vx 2 +1 + X > 0; TT : \Jt 2 +1 +1 > 0) 


1 

1 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 

X = í <=> X = -2 V. 

CáCh 2: (Lớp 12) 

X + y/x 2 +1 =t + \Jt 2 + 1 <=> /(x) = /( t ) 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Xét hàm số: f(z)= z + \[ĩ + 1 

f '(z)= 1 + . = ^, + 1 + — > 0 Vz e i?. Suy ra hàm số f(z) đồng biến trên R 

Vz 2 +1 yJz 2 +\ 

do đó: f(x) = f(t) <=> X -1 <=> X = -ly 
Thay: ỵ--ĩ- vào pt(2) ta được 


X 2 - 6x -2 = Vx-i-8 (*) 

CáCh 1: Casio dùng shift solve 2 lần nhấm 2 nghiệm và gán vào 2 biến, Tính y theo X. 
CáCh 2: X 2 -6x-2 = y^+8 (*) 


<=> (x 2 - 5x - 4) - (x-2) + y/x + s 


= 0 


Xét: để nhân liên họp 


(x - 2) - y/x + 8 = 0 <=> a/x + 8 = X - 2 <=> 


jx>2 

|x + 8 = (x-2) 2 


x> 2 

o , _ . „<^>x = 

X 2 -5x-4 = 0 


5 + V4Ĩ 
2 


Thử vào phưong trình (*) không thỏa mãn. 
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:r sản phẩm iân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Xét: (x-2)- y/x + 8 ^ 0 <íí> X A thì trì 


(x 1 -5x-4)-- 
<=> (x 2 - 5x - 4) - 
(x 2 -5x-4) 

<=> (x 2 -5x-4) 


thì trình (*) 

(x - 2) + y/x + 8 (x - 2) - y/x + 8 
(x - 2) - Vx + 8 
X 2 -5x-4 


= 0 


(x-2)-Vx + 8 

1 - 1 , 
(x-2 )-Vx + 8 

x-3-Vx+8 


= 0 


= 0 


(x-2)- Vx + 8 


= 0 


x^ - 5x-4 = 0 
x-3-Vx+8=0 




5-V4Ĩ , 5-VĨT 5 + V4Ĩ 

X, = —— => _y, =-ỹ— (/oaz X =-- 


X, = 


7 + 3 V 5 


• v 2 = - 


4 

7 + 3 V 5 


■) 


12 + 3>/5 ->/41 A 

T =-—- chọn đáp án A 

4 

Ý kiến phản biện: Các trình bày trên quá dài, có thể trình bày liên hợp ngược cho đơn giản 


<=> (x 2 -5x-4)- (x-2) + y/x + 8 - 0 <=> [(x-2) 2 -(x + 8)]- ị(x -2) + y/x + 8 


= 0 




y/x + 8 = 2 -x 
■Jx + 8 =x-3 


Họ và tên: Nguyễn Thị Tuyết Nga 

Email: nAmlongkontum@gniAil.Com FB: nguyennga 


Câu 18. Tìm số nghiệm của hệ phương trình 


X + y - sịxỹ = 1 
v/x 2 + 3 + yjy 2 + 3 = 4 


A. 0 B. 1 c. 2 D. 3 

Lòi giải 

ĐK XV > 0 , ta thấy từ pt thứ nhất => X + y > 0, do đó X > 0, V > 0 . Từ đó ta đặt 
u - Vx > 0, V = yịỹ > 0 thay vào hệ ta được 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


u 2 +v 2 -uv = ì 


I yju 4 + 3 + Vv 4 +3 = 4 


<=> < 


(u + v) 2 = 1 + 3 uv 


+ v 4 +6 + 2\f3Ũ 4 ~^-3v 4 ~^-ũ 4 v 4 ~+^ =16 


<=> < 


(u + vỴ = 1 + 3 uv 


(u + vỴ -2uv 


— 2u 2 v 2 +2. u 4 v 4 +3 


(u + v) 2 —2 uv 


-6u 2 v 2 + 9=10 


Đặt Í = WV=>0<Í<1 (vì 1 + 3 uv = (u + vỴ > 4 uv => uv < 1). Thế từ phương trình thứ nhất của hệ trên 
vào phương trình thứ hai ta được 


2^Jt 4 -3t 2 +6t + ì2 =t 2 -2t + 9o 


4 (t 4 -3t 2 +6t + \2) = (t 

2 -2í + 9) 

t 2 -2t + 9 > 0 



o3t 4 + 4t 2 -34t 2 +60t-33 = 0^(t-ỉ)(3t ĩ +7t 2 -27í + 33) = 0. 


x _ fw + v = 2 íu = 1 ịx = l 

+) Neu t = 1 <=> uv = 1 ta có ( _ <=> ị _ ( 

1 uv = 1 1V = 1 1 y = 1 


+)Nếu 3í 3 +7t 2 -27í + 33 = 0« 3í 3 + 7t 2 +6 + 27(1 -í) = 0 vô lí vì 0 < t < 1 

Kết luận nghiệm của hệ là (x;y) - (l;l) 

Câu 19. ( đã xóa do trùng bài) 

Họ tên: Đỉnh Thị Duy Phương Email: DuyphuongDnstchgmAiLCom 

FB : Đỉnh Thị Duy Phương 

xẠ2-y+ y Ịy(\2-x 2 )=\2 (l) 


Câu 20. Tìm số nghiệm của hệ phương trình: 

Ạ 1 


X' 


B.2 


-8x-l = 2 yjy - 2 
C.3 

Lòi giải 


( 2 ) 


D.o 


Chọn A 


Điều kiên: < 

2<y<ỉ2 1 

í ^ \ 

=>12-J 

v(l2 - JC 2 ) 

Khi đó 

[o< 12-x 2 < 12 V 

' V / 


( 1 ) 


(l) <=> 12^x 2 + y )- 2x 2 y + 2.^jx 2 y \44-\2^x 2 + y^ +x 2 y =144 


1 

Ei 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

\x 2 + y = u 
Đặt ị 

ựy = v 

Ta có: 

12« - 2v + 2^(144-12 u + v) = 144 
<=> V(144 — 1 2m + v) =72-6 u+v 

o 144v — 12«v + V 2 = 72 2 + 36 u 2 + V 2 — 72.12« — 12«v + 144v với 72 — 6« + V > 0 (*) 


<=> 36« 2 - 72. 12« + 72 2 = 0 

<=> u 2 - 24« +144 = 0 <=> « = 12 (thỏa (*)) 

Khi đó y = 12 - X 2 


(2)^x 3 -8x-l = 2VlO-x 2 

^(x-3)(x 2 +3x + l) = 2(VlO-x 2 -l) 

(x-3)(x 2 + 3x + l) = 2 


c o 2 h 
9- X 

VlO-x 2 +1 


<=> (x-3) 
V = 3 


X - + 3x +1 + 


2(x + 3) 
VlO-x 2 +1 


= 0 


«• 


X 2 +: 


3x + l+ , 2 6 + 3 ) = 0 (VN dox > 0) 
VlO-V+1 ' 


Vậy nghiệm của hệ phương trình là (3/3). 

Ỷ kiến phản biện: Phương trình (1) có thể dùng đánh giá cho gọn 

Ỉ2 = xjỉ2 -y+^y(l2-x 2 ) < - +1 ^ 2 ~- v + v + 12-x 2 = n _ >y = 12-X 2 


Emaỉl: havỉethoa@gmail. com 
Câu 21. Cho Parabol (p) :y = f (x) có đồ thị như hình vẽ 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



í/(l + 4v) = /(5-8x) a a 

Biết (xo, Vo) là một nghiệm của hệ phương trình ị ^ __ và Xo + Vo = 7 -, a e e N*;- 


[s]2x + 3 V = 2x4- 


y 


tối giản. Giá trị của biểu thức p = a + b bằng 

A. p = 1. B.p -2 . c.p = 3 . D.p = 4. 


Lòi giải 


Tác giả: Hà Việt Hòa, Tên FB: Ha Viet Hoa 


Chọn c 

/(l + 4y) = /(5-8x)(l) 
yj2x + 3y =2x+ v(2) 


+ 


■sj2x + 3_v = 2x + y <=> 


[2x + _y > 0(*) 

[2x + 3jv = 4x 2 + 4xy + y 2 ( 3 ) 


+ ( 3)0 4x 2 + 2 (2 V - 1 ) X + y 2 - 3 V = 0 phương trình có nghiệm X nếu 


1 


A' = 4 V - 4 V +1 - 4y +12 V > 0 <=> 1 + 8_v > 0 <=> 1 + 4 y > 2-. 


+ ( 3 ) y 2 + (4x - 3 ) y + 4x 2 - 2x = 0 phương trình có nghiệm y nếu 


1 


A,, = 16x -24x4-9 —16x -ỉ-8x > 0 <=> -16x4-9 > 0 <» 5-8x> —. 


+ Xét hàm số y = f(t) là hàm số liên tục trên 
=>/( 1 + 4 > ; ) = /(5-8x)^ v = l-2x 


1 


4 


■;+00 

2 y 


và đồng biến trên 


í 1 A 


-14-00 




( 2 ) <=> V3--4x = 1 <=> X = ^ => y = 0(TM *) => a + b = 3 . 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ỷ kiến phán biên : Bài giải hơi phức tạp, có thế giải quyết bài toán ngắn gọn hơn bằng cách sử dụng tính 
đối xứng của (P) 


Tạcó: /(l + 4v) = /(5-8*)o 


l + 4y = 5-8x 

....Sử dụng phương pháp thế giải hệ bình thường 

l + 4y = -5 + 8x 


Câu 22. ( đã xóa do trùng bài) 

Email: nhung.gvtoan@gmail.com 

ịx 2 +x-l + 2y(x-5) = y 2 +2.Jỹ 
Câu 23. Cho hệ phương trình ị ' _ _' 

[x + 2y(x - 4) = 2%/x-l 

Biết hệ có 2 nghiệm phân biệt (Xjỉ y x ), (x 2 ; y 2 ) . Tính giá trị của biểu thức B = Xị + x 2 + y l + y 2 . 


A.B = 7 . B.ổ = 8 . C.B = 6 . D.B = 9. 

Lời giải 

Tác giả : Nguyễn Thị Hồng Nhung., Tên FB: Hongnhung Nguyên. 

Chọn B. 

ĐK: x>ỉ;y>0. 

ịx 2 +x-ỉ + 2y(x-5) = y 2 +2y[ỹ ịx 2 -y 2 +x-ỉ + 2y(x-5) = 2yfỹ 

Ta có < __ <=>< r _ 

[x + 2y(x - 4) = 2y/x -1 [x + 2y(x - 4) = 2 y/x -1 


Oi 


X 2 ~(y + 1) 2 = 2yịỹ-2\lx-l 
X + 2y(x - 4) = 2^x-l 


( 1 ) 

( 2 )‘ 


Nhận xét (x; y) = (l; o) không là nghiệm nên: (1) <=5> (x - V - l)(x + y +1 + 




) = 0 . 


<» X - y -1 = 0. (vì X + y +1 + - 


> 0 ) 


Vv+Vx-1 

Thay y-x-ỉ vào (2), ta được: 2x 2 -9x + 8 = 2yjx-l. 
Đặt t = Vx-T, (t > 0) . 


Ta có: 2t 4 - 5t 2 - 2t +1 = 0 <=> (t + iy (2 t z - 4t + 1) = 0 <=> 2r - 4t +1 = 0. 


2 / 0^2 


B — Xj + x 2 + V[ + y 2 — {tị +1 j + {t 2 +1 j + tị + 1 2 — 2 (q +) — 2 tịt 


+ 2 = 8 . 


Email: slowrock321@gmail. com 
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: : sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Câu 24. ( đã xóa do trùng bài) 


^ ịx 2 + y 2 +l = 2(xy-x +y) 

Câu 25. Gọi (x;v) là một nghiệm của hệ phương trình < ■ ■ _ 

[x 3 +3 y 2 + 5x-12 = (12-y)V3-x 


Giá trị của biểu thức x o + y 0 =a + byfc (a,b,c e Z). Tính T=a+b+c. 

A.13 B. 14 c. 15 

Lòi giải 


Đk: X < 3 


D. 16 


TừPt(l)tacó y=x+l. 


Thay vào phương trình (2) :X 3 + 3x 2 + llx-9 = (ll-x)V3-x 
o (x +1) 3 + 5(x +1) = (V^Tx +1) 3 + 5(73^ +1)(3) 

Đặt a = X +1 ;b = v3-x +1, Phương trình ( 3) trở thành 


a +5 a = ồ 3 +5ồ <=> (ữ - b) 
<Í4> X +1 = V 3 — X +1 -w- \Í3 


, , h, 2 , 3b 2 , . 

(tì! + —) H-h 5 

2 4 


-X = X <=> ■ 


í X > 0 


X +x- 


= 0 <=> a =ồ 


-1 + VĨ3 

X =- — 

3 = 0 2 


Vậy hệ có nghiệm (x o ;y 0 ) và tổng của chúng bằng VÕ = 0 + l.VĨ3 =>a + ồ + c = 14. ChọnB 
C2. Có thể dùng hàm đặc trưng ngay từ pt ( 3) 

C3. Từ phương trình X 3 + 3x 2 + llx-9 = (ll -x)V3 -X 

<=> X 3 + 3x 2 + 1 lx - 9 = [(3 - x) + 8] V 3 -X 
<=> X 3 + 3x 2 +1 lx - 9 = t 3 + 8 t(t = V3-x) 

< w’ X 3 + 3x 2 + 1 lx — 9 + 3(3 — x) = t 2 + 8t + 3t 2 
<=> X 3 + 3x 2 + 8x = í 3 + 3r + 8í 

Từ đó suy ra x=t , làm tương tự như trên 

Email: chthoml 982@gmail.com 

Câu 26. Gọi (x 0 ; y 0 ) , (0 < x 0 < 1 ) là một nghiệm của hệ phương trình 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


(V + 3 ) y-\Ịỹ - 4ĩx (2x 3 + 5x) = y 2 y[ỹ -yfx ịlyỉĩxy — V2xj ( 1 ) 
■yjx 2 -y + 3 + Ặx + Ì).(y + l) + 5 = ^32v ( 2 ) 


Biết x 0 = 


a ^ ( a,b,c nguyên dương và — tối giản ). Tính giá trị biểu thức p = a + b + c ? 
c c 


A. p = 120 . 


B. p = 122. 


c. p = 124. 


D. p = 126. 


Lòi giải 


Tác giả : Chu Thị Thơm,Tên FB: Thom Chu 


Chọn B 

+/ Điều kiện: < 


X > 0 
V > 0 

X 2 - y + 3 > 0 


+/ Ta có ( 1 ) X 2 y-^Ịỹ - 2x 2 ^/ĩx - y 2 yỊỹ + 2xy\fĩx +3y- s [ỹ-ỏxy/ĩx = 0 
(yy[ỹ - 2xa/2x ị - y(y-Ịỹ - 2xV2x) + 3 ịyyỊỹ - 2xyÍ2x ) = 0 


<=> X 


<=> 


(yVy-2xV2x)-(x 2 - v + 3) = 0 


= 0 <=> 


y-yỊỹ - 2x\[2x = 0 
X 2 - y + 3 = 0 


+/ Xét y^Ịỹ - 2x\Ỉ2x = 0 <=> (Vr) = ( V2x) <=> y = 2x thế vào ( 2 ) được 

4x' — 2x + 3 + ^(x + l)(2x + l) + 5 = V64x ■%/X - — 2x + 3 + \j2x + 3x + 6 = 8 a/x ^3) 

*/ X = 0 không là nghiệm của ( 3 ) 

/ \ jx 2 — 2x + 3 |2x" + 3x + 6 I 3 T" [~ 6 ~ / X 

*/ X > 0 : (3) <íí> J-—-b J-—-= 8 <=> Jx + — -2 + J2x + —+ 3 =8 (4) 

Đặt t = fĩr 2 ' t > 0 ta được ( 4 ) trở thành t + \j2t 2 +1 = 8 ( 5 ) 

Giải ( 5 ) bằng cách bình phương 2 vế hoặc nhận xét vế trái đồng biến trên [0;+oo) được nghiệm 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


t = 3. Với t = 3 được X + — = 11 <^>x 2 - 11 x + 3 = 0<=> 

X 


_11 + VĨÕ9 

X = ——- ể(0;1) 


X — ■ 


2 

11-VĨÕ9 




11 =>g = 11 J ? = 109 c = 2 


=> J P = ữ + ồ + c = 122 

V Xét X 2 - V + 3 = 0 <=> _y = X 2 + 3 thế vào (2) được ^(x + l)(x 2 + 4 )+ 5 = ^32 (x 2 + 3 ) 


^(x + l)(x 2 +4) + 5 = 32(x 2 + 3 ) (6). Với xe(0;l): 
nghiệm X e (0;l). Vậy p - 122. Chọn B 


(x + l)(x 2 + 4 )+ 5 e (9; 15 ) 
32(x 2 +3)e(96;128) 


(6) không có 


Email: Daothihongxuandhsphnk55b@gmail.com 


Câu 27. 


Cho hệ sau: < 


Vx 2 -2x + 3 - yjĩ-y = -\Ịy 2 —6y + 11 - Vx-Ĩ (1) 
2x^y + 8 - X 2 = y + 8 (2) 


Giả sử nghiệm của hệ sau là(x,= 1;2;3...;« thì tổng tất cả các hiệu Xị-yị, / = 1;2;3...;« bằng: 


A. 1. 


B. -1. 


Chọn c 


Điều kiện: 


3-y > 0 
< x-l> 0 <=> 
y+ 8 > 0 


Jx>l 

i-B<y<3 


C.2. D. -2. 

Lòi giải 

Tác giả : Đào Thị Hồng Xuân, Tên FB: Hông Xuân 


(2) x" - 2 XyỊy + 8 + y + 8 = 0<=>(x -yjy + B) 2 = 0 <» X = yjy + 8 (3) 

Lóp 12: 

(1) <s> ^/(x-1) 2 + 2 + v^x-G =sj(3 — y) 2 + 2 + yj3--ỹ 
Xét hàm /(7) = Jt 2 +2 + y[t\t > 0 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


1 

ầ 


/'(/) = — 7 / + —^>0;Vf>0 và f(t) liên tục trên [0;+oo). Suy ra hàm f(t) đồng biến trên [0;+oo) 

yjt 2 +2 2 y/t 


/(x-l) = /(3->’)<=>x-l = 3- y<=>x + >’ = 4<=>x = 4- }’ Thay vào (3) ta được: 


sjy + 8 = 4 -y Vì -8<y<3=>4-v>0 bình phương hai vế ta được: 

Ti =1 


y + 8 = (4-y) <=>y -9y + 8 = 0<=> 


y 2 = -8 


THI: y l = 1 => x í = 3 thay vào hệ thỏa mãn. 


TH2: y 2 = -8 => x 2 = 12 thay vào hệ không thỏa mãn ( phương trình ( 2) vô nghiệm). 


Phương trình có nghiệm duy nhất nên tống tất cả các hiệu bằng: x l -y 1 = 2 


Lớp 10: 

(1) <=> Vx 2 -2x + 3 - yị'y 2 — 6V + 11 = -y -\Ịx-\ 






= 0 


X 2 - 2x - y 2 + 6y - 8 _ 3 - y - (x -1) 

\/x 2 - 2x4-3 +yjy 2 — 6 V + 11 yj3 — y + yỊx — l 
(x-l) 2 -(3-y) 2 3-y-(x-l) 

\lx 2 -2x + 3 +-Jy 2 — 6 V + 11 V3 -y + a/x-1 

(3-y) + (x-l) | 1 

Vx 2 -2x + 3 + yjy 2 — 6V + 11 yj3 — y +y!x-\ 

ox + y-4=0 do - ^ = + ^ = 1 _ - > 0; Vy < 3, X > 1 

vx 2 -2x + 3 +^/y 2 — 6 V + 11 yỊ3-y + yx-ỉ 


<^{x + y- 4) 


= 0 


Thay X = 4 - y vào (3) ta được: 

sJy + 8 =4-y Vì -8<y<3=>4-y>0 bình phưoưg hai vế ta được: 


y + 8 = (4-y) 2 <s> V 2 -9y+ 8 = 0 «> 


Ti =1 
y 2 = -8 


THI: = 1 => Xj = 3 thay vào hệ thỏa mãn. 


TH2: y 2 = -8 => x 2 = 12 thay vào hệ không thỏa mãn ( phương trình ( 2) vô nghiệm). 


Phương trình có nghiệm duy nhất nên tống tất cả các hiệu bằng: Xj - y 1 = 2 


Email: lntien.c31qdon@khanhhoA.edu.vn 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 28. Giải hệ phương trình: 



1 

-Ị- 

1 


2V2 

X A 

4x 2 + y yj 

Jy-l + yy/. 

Uy 2 + X 

*-l = v 


^2(x + y ) 2 + X+V 


-v-1 


Khi đó p = X 2 + y 2 + xy nhận giá trị là 


„ 27 + 3a/Ĩ7 „ „ 27 + VĨ7 ^ „ 27 + 3v/Ĩ7 _ „ 27 + 2VĨ7 

A.p = - —— B .p = - —— c.p = - —— D.p 


32 32 16 

Lòi giải 

Điều kiện: X > \\y > 1. Khi đó sử dụng bất đẳng thức AM - GM ta có 

2 


16 


1 . 1 _ 

+ -> 


^4x 2 + y ^4 y 2 +x 


Ậ4x 2 + y)(4y 2 + x) 


Suy ra 


2V2 _2_ 

\/ 2 (x + y) 2 +x + y yjẬ4x 2 +y)(4y 2 + x) 

« 2^4x 2 + y)(4y 2 + xj > 2(x + y) 2 + x + y <=> 4(4x 2 +y)[4y 2 +x)>\l{x + y) 2 +x + y\ 
<=> I6x 2 y 2 +4(x 3 +y 2 ) + xy>(x + y) 4 +(x + yf + -Ịr(x + y) 2 


o(x-y ) 2 

o(x-y ) 2 


- + x 2 + y 2 + 6xy-3(x + y) 


(x + y) 2 -3(x + y) + 4xy + - 


<0 

<0 =>x = y 


2 1 2 1 

(Vìx> 1 ;y> lnên (x + y) -3(x + y) + 4xy + -Ị->(x + y) -3(x + y) + 4 + ^j->0 ) 


Thay X = y vào phương trình (2) ta được 


2xVx-l = V 4x 3 - X - 1 <=> 4x 2 (x -1) = 4x 3 - X - 1 <=> 4x 2 -X-1 = 0<^>X = 


1±VĨ7 


Vậy hệ có nghiệm duy nhất 


1 + VĨ7 l + y/ĩĩ 

^ ^ 


8 8 


Email: tranquocthep@gmail. com. 


1 

1 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC : 


Câu 29. Biết hệ phương trình 


V 2 -J = 


2x — y — l 


y 1 với xeR,veK có nghiệm ) và (x 2 ;y 2 ). Tính 

y 3 + X 3 -2(x 2 + y 2 ) + 2 = 0 


p = *ỉ+yl 


A. p = V5 . 


B. p = 3. 


c.p = 


6 + 3 V 5 


D. p. 


Lòi giải 

Tác giả: Trần Quốc Thép, Tên FB: Thép Trần Quốc 

Chọn B 

Điều kiện y + 1 .Với điều kiện đó hệ phương trình tương đương với: 

Ịy 3 -y 2 -y 2 +y = 2x-y-l Ịy 3 -2y 2 +2y-2x + l-0 Ịy 3 -2y 2 + 2y-2x +1 = 0(1) 

[y 3 +x 3 -2x 2 -2y 2 +2 = 0 \y 3 + X 3 -2x 2 -2y 2 + 2 = 0 \x 3 -2x 2 -2y + 2x + l = 0(2) 

Lấy phương trình (1) trừ phương trình (2) vế theo vế ta có 

(y-x)ịy 2 + yx + x 2 -2y-2x + 4 3 j = 0 

Vì y 2 +yx + x 2 -2y-2x + 4=^ (_y + xf +(y- 2) 2 + (x - 2) 2 >0 và dấu bằng không xảy ra nên 


y 2 + yx + X 2 - 2 y - 2x + 4 >0 với mọi X, y. 


Suy ra X = y . Thay vào (1) ta có y 3 - 2y 2 +1 = 0 <=> 


y = 1 


y 


1±V5 


Đối chiếu với điều kiện, hệ có nghiệm (x,y) = 


1 + 75 1 + V 5 

2 ’ 2 
V z z J 


;(vt) = 


1 -V 5 1 -V 5 


Khi đó p = 3. 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


VDC PT-HPT CHỨA CẴN 


VẮN ĐÈ 2. HỆ PHƯƠNG TRÌNH CHỨA THAM SỐ 


Câu 1. Cho hệ phương trình 


^2y 2 + (l - m ì VT7 + 3 m 2 -2m = y 


= V + m 


m là tham số thực.Hỏi có bao nhiêu giá 

2 V 3 + 2xẠ -X = 3^/l-x -y 
trị m nguyên để hệ phương trình đã cho có đúng hai nghiệm (x;y) phân biệt thỏa mãn điều kiện 
2y-x<2023. 


A.22. 


B.45 . 


C.20 . 
Lòi giải 


D.35 . 


Tác giả : Cao Văn Tùng, Tên FB: Cao Tung 

Email: Cvtung. ls2(qi,BA CgiAng. eDu. vn 


Chọn A 

Ịx < 1 

Ị2y 2 + (l- m ) Ạ-x + 3 m 2 -2m > 0 

+) Xét phương trình 2y 3 + 2xẠ - X = 3-y/l-x - y , (2) đặt a = yjỉ-x > 0 khi đó X = 1 -a 2 phương 
trình trở thành 2 y 3 + 2(l-a 2 )a = 3a-y<=> (y-ữ)(2v 2 + 2ay + 2a 2 +1) = 0 

<^>y = a do 2y 2 + 2ay + 2a 2 + 1 = a 2 + y 2 +(« + y) 2 +1 > 0 . 

ịy>0 


, , r- ịy> 0 

+) Với y-atacóy = yjì-x <=> 1 

[x = l- 


■y 


+) Từ đó 


,v J 2 y~ x * 2023 0 Iừ +1) 2 s 45 2 _ Ị-46 < y < 44 


y>0 


[y>0 


<=> 


v>0 


o0<y <44 


+) Lấy y = Ạ-x thay vào phương trình đầu ta được ^2y 2 + (l -m)y + 3 m 2 - 2 m = y + m,ịì) 
^2 y 2 + (l - m ) y + 3/77 2 — 2 m = y + J 


-m <=> 


<=> 


ịy 2 + (l-3m) V + 2in -2m = 0 
I y > -m 


<=> < 


2y 2 y + 3m 2 -2m = (y + mỴ 

y > —m 
y = 2 m 
y = m-ỉ, (3) 
y > —m 


+) Đe hệ thỏa mãn yêu cầu bài toán thì (3) phải có hai nghiệm y phân biệt thuộc [0; 44] điều kiện là: 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 2. 


0 < 2 m < 44 

0 < 7 n < 22 

0 < m - 1 < 44 

1 < m < 45 

2 m > —m <=> • 

1 

3 

1 

IV 

1 

3 

m > — 

2 

2 m ím-1 

m A -1 


<=> 1 < m < 22 , m nguyên nên có 22 giá trị m thỏa mãn. 


Emaỉl: DuyhungprudentiaKa), smail.com 
NHẬNXẺT: 


Pt (2) hệpt có dạng f(y) = /ỊVl-x) ,fịt) = 2t 2 +1 là hàm tăng trên R do đó y - Vĩ 


-X 


• Với y = yỊĨ-x ứng với một X cho duy nhất mộty và ngược lại. Do đó khi thế y = \Jl-x vàopt 

(ỉ). Yêu cầu bài toán tưcmg ứng có đúng hai nghiệm y (hoặc đủng hai nghiệm x) 

- 3 

Cho hệ phương trình < 


x J -/+3y 2 -3x-2 = 0 


( 1 ) 


X 2 + 


■X 2 


-3sj2y-y 2 +m = 0 (2) 

Hỏi có bao nhiêu giá trị nguyên của m đế hệ phương trình trên có nghiệm 


A.l B.2 C.3 D.4 

Lòi giải 

Tác giả : ĐẶNG DUY HỪNG,Tên FB: Duy Hùng 

Chọn D 

Điều kiện : X e [-1; l]; y e [0; 2] 

Phương trình (l) <=> (x +1) 3 - 3 (x +1) 2 = y 3 - 3 y 2 (3) 


Vì xe[-l;l]=>x + le[0;2] 

Xét hàm số / (í) = í 3 - 3t 2 , t e [0;2] => / '(í) = 3r - 6t < 0, Ví € (0; 2) 

=> /(t) nghịch biến trên [0; 2] . Phương trình (3) có dạng /(x +1) = /(y) => y = X +1 
Thay vào phương trình (2) ta được : X 2 -2\/l-x 2 + m = 0,x e [—1; 1 ]( 4 ) 


Đặt u = Vl-x 2 ,Vx e [—1; 1 ] => u e [0; 1 ] , phương trình ( 4 ) trở thành u + 2u -1 = m (5 i 
Xét hàm số g(u) = u 2 +2u-ỉ, u e [0;l] =^> g'(n) = 2u + 2 > 0,Vw e [0;l] 


BBT 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 3. 



Dựa vào bảng biến thiên , hệ đã cho có nghiệm <=> -1 < m < 2 . Chọn D 

TT^+3-3^v = V? r +3-3Vx (1) 


Cho hệ phưong trình: 


7x + 1 + yỊl-X = m - 2 77 


■y 


( 2 ) 


(m là tham số). 


Số các giá trị nguyên của tham số m đế hệ phưong trình trên có nghiệm là: 


A.O. B.l. C.2. D.3. 

Lòi giải 

Chọn D 

Cách 1: Phương pháp lóp 10 

+ Đk:0<x<l;0<y<l 

+ Với X = y = 0 hpt có nghiệm <s> 2 = m - 2 <s> m = 4 
+ Với x;y thỏa mãn điều kiện và không đồng thời bằng không.Ta có pt 


yỊx 2 +3 -377 = ^y 2 + 3 -377 

<=> 7x 2 +3 - yịỹ 2 +3 + 3^77 — 77) = 0 


2 ,.2 

* -V |3 

77 + 3 + -\Ị y~ + 3 77 + 77 


= 0 




X + V 3 

— I—=——— 

7*- + 3 + +3 77 + 77 


= 0 


>0 


x + y , 3 

<=> * = V , do , + 

7x- + 3 + 7y 2 +3 V X + 7 V 
+ Với X = y thế vào phương trình(2) ta được: 7x + l + 7l-x = /n - 277- 

<s> 77+7+ 77 - 7 +27777—m = 0 (*) 


X 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đặt t = 4 1 + x + 4 1 — JC => t 2 =2 + l4\ — x 2 

Vì 0 < x; y < 1 nên 0<t 2 -2 <2 <£> 42 <t <2 


Khi đó pt (*) trở thành: t 2 +t-2-m = 0 <=> t 2 +t-2 = m (**) 


Xét hàm số y = t 2 +1 -2 ;t e 44\ 2 ta có hàm số đồng biến trên 44; 2 


Nên phương trình (**) có nghiệm <=> y(4 2) <m< y(2) <4> 44 < m < 4 

Vậy hpt có nghiệm khi 44 <m< 4 

Suy ra số giá trị nguyên của m là 3. 

Cách 2: Phương pháp lóp 12. 

+ Điều kiện: 0<x<l;0<y<l 

+ Với x\y thỏa mãn điều kiện và không đồng thời bằng không.Ta có phương trình 

yjX + 3 — 3-yịỹ — yịv~ + 3 — 3~\[x V 'x~ + 3 + 3 -\fx = yịy~ + 3 + 3 yỊv 

Xét hàm f{t) = yjt 2 + 3 + 3y[t, 0 < t < 1 . 

Ta có f'(t) = . = ' + ~r > 0,Vt e (0;l]. Hàm số y = f(t ) tăng trên [0; 1 ] 

yjt 2 +3 2 yịt 

Từ (*) suy ra f(x) = f(y) <=> X = y . 

+ Với X = y thế vào phương trình(2) ta được: Vx + 1 +y/ĩ^c = m - 2 V 1 -X 2 
<s> Vx +1 + Vl-X + 2\/l-x 2 -m = 0 (*) 

Đặt t = Vl + X + >/l —X => r = 2 + 2 VĨ--X 2 
Vì 0 < x; y < 1 nên 0<t 2 -2< 2 42 <t <2 


Khi đó pt (*) trở thành: t 2 +1 - 2 - m = 0 <=> t 2 +1 - 2 = m (**) 


Xét hàm số y = t 2 +t-2 ;t e V2;2 ta có hàm số đồng biến ừên V2;2 


Nên phương trình (**) có nghiệm o y(V2) < m < y(2) <=> V 2 < m < 4 
Vậy hpt có nghiệm khi V 2 < m < 4 


Suy ra sô giá trị nguyên của m là 3. 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


4 







































sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Họ tên: Trần Đức Khảnh 
Gmaỉl: tranduckhanh26121986@gmail. com 
Facebook: Khanh Tran 

Câu 4. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m ( biết m > -2019 ) đế hệ phuơng trình sau có nghiệm 
X 2 +x-ị[ỹ = l-2m (l) 

2x 3 - X 2 ìỊỹ - 2x 2 + xị[ỹ - m (2) 


thực: < 


A.2018. 


B.2019. 


C.2020. 
Lòi giải 


D. 2021. 


NHẬNXẺT: 


Quan sát yếu tố xuất hiện phương trình ẩn X, y ta thấy chỉ có xuất hiện ịịỹ , do đó nghĩ đến phép thế 
biểu diễn tham số m theo hàm ẩn X. Do đó phương trình (2) nhân 2 cộng vớipt (1). 


Cách 1:( Lóp 10) 

Nhân 2 vế của (2) với 2 rồi cộng vế với vế với (11 ta đuợc phuơng trình 
4x 3 -2>x 2 + x-(2x 2 -2x + ì)ị[ỹ = 1 (3) 


Ta có: 2x-2x + l = 2 


X- — 

V 2y 


11 w . 

+ 4^4 Vx e : 
2 2 


Nên (3)<=>^ỹ = 


4x 3 - 3x 2 + X - 1 


—~2 —-— ị[ỹ = 2x + ^--ị 

2x 2 - 2x +1 y 2 2 


1 


2x 2 - 2x +1 


(«) 


Thay (4) vào (1) ta đuợc phuong trình 


X + X — 


2x + 2- - -- 
2 2 


V 2x - 2x +1 J 


= 1 - 2m 


( 


<=>1-4 

4 


\ 


2x — 2x +1 + ■ 


2x 2 - 2x +1 


= m 


(5) 


Ta có: 2x 2 - 2x +1 + —-——-- > 2 (2x 2 - 2x +1). 

2x 2 -2x + l T ’ 


V 2x - 2x +1 J 


2-V3 


Nên vế trái (5) < ——— . Suy ra HPT đã cho có nghiệm khi và chỉ khi m < 


= 2V3 ( BĐT: AM- GM) 

2-V3 


Lại có: «eZ; m > -2019 nên m G 2019; — 2018;...; 0} . Đáp án: c 


1 

1 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Cách 2: (Lóp 12) 

Ịx 2 -x) + ị2x-ị[ỹ^ = 1 -2 m 


HPT 


Đặt X —X = u 


(x 2 -x).ị2x-ị/ỹ} = m 

; 2 x-ịfỹ 




= V 


Hệ (//) trở thành 


1 u + V = 1 - 2m 
u.v = m 


ị V — 1 - 2m - u 


<=> 


+ u = m (2w +1) 




V = 1 - 2m - u 

2 


2 u +1 


Xét hàm số f(u)= l ' +u với 
v ’ 2u +1 


u >- — 
4 


1 


-íT + u ; (u>---^2u + l>0) 

——— ; — = m 4 


/ \ — 2w — 2 m + 1 /■' _ A ^ _ >/3 ~ 1 

(2m + 1) 2 



Từ BBT suy ra hệ đã cho có nghiệm khi và chỉ khi m < 


2 -V 3 


Lại có: me Z; m>-2019 nên m e j-2019;-2018;...;0} . Đáp án: c 


Emaỉl: tranthanhha484(a) / gmail.com 
NHẬN XÉT: Cách 3. 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


í 


1-4 

4 


2 x — 2 x +1 + - 


2 x 2 — 2x + \ 


= m 


(5) 


1 


1 


Đặt t = 2x— 2x +1 ,t > 4 ta cóm = 1 -4 


4,3^ 

t H— 

V o 


. Den đây khảo sát hàm t là OK. 


2 4 

Câu 5. Tìm các giá trị thực của tham số m đế hệ phương trình sau có nghiệm thực: 


y/x + ì + yjv + 2 = m 
X + y = 3 m 

Biết m e [cr,h ]. Giá trị biểu thức T = -2018ữ + 201 9h - 2020 thuộc khoảng nào trong các khoảng sau 
A.(4000;4100). B.(4100;4200). c. (4200; 4300). D.(4300;4500). 


Họ và tên: Trần Thanh Hà -Tên FB: Hà Trần 

Lời giải 

Chọn c 

Điều kiện: x>-ĩ;y>-2. 


Đặt: ị u ^ Ị X + \ ^ 1 ^ ^ ta có hệ phương trình: (*) ị u 2 ^ v 2 ™ ^ ( (u > 0, V > 0) 

[v = 4t + 2(v>0) k; \u 2 +v 2 =30 + 1) (2) vv 

Bài toán trở thành: Tìm các giá trị thực của tham số m đế hệ phương trình (*) có nghiệm thực u, V thỏa 
mãn điều kiện : u > 0, V > 0. . 

Hướng 1 ( Sử dụng phương pháp hình học): 

Nhận xét: 

+ PT (1) có dạng phương trình đường thẳng, gọi đường thẳng đó là đường thẳng (à) . 

+ PT (2) có dạng phương trình đường tròn, gọi phương trình đường tròn đó là (c). 

Đường tròn (c) có: 

Ị Tâm 0(0; 0) 

[Bán kính R = yỊĨ ( m +1) 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



Hệ (*) có nghiệm khi đường thẳng (A) cắt đường tròn (c) tại ít nhất 1 điểm. 

rJĨ .. 1 /—-— . \m\ , -— 

<=> < d( O; (A)) < R <=> ^ ^6(m + 1) < < ^3 (m + 1) 

2 2 V 2 


1 m 2 - 3m - 3 > 0 , 

1 m 2 - 6 m - 6 < 0 


3-V 2 Ĩ 

; < - - - 

2_ 

3 +V 2 Ĩ 

X > 7 — 

L 2 

3-VĨ5 <X<3 + VĨ5 


3 + V2Ĩ 


<X<3 + VĨÃ 


Suy ra: a = 3+ ^ ;b = 3 + VĨ5 => T = -2018ơ + 2019.Ồ - 2020 = 4205,7345. 

Vậy: Te (4200; 4300) . 

Hướng ĩ ( Sử dụng phương pháp giải hệ phương trình đại số): 

Đặt: u = t.v(t > 0). Khi đóhệ phương trình(*) trở thành: 

ívCí + 1) =m ív 2 (/ + l) 2 =m 2 (3) /**x 

Ịv 2 (r+l) = 3(m + l) \v 2 (r +1) = 3(m + l)(4) v ’ 

Do m> 0 => V = 0 không là nghiệm của phương trình (4) => không là nghiệm của hệ (**). Chia từng vế 
của phương trình (3) cho phương trình (4) ta được: 

(í + l) 2 _ m 2 21 _ m 2 

t 2 +1 _ 3(m + l) t 2 + \~ 3(m + 1) 
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Hướng 3 ( Đưa về bài toán giải và biện luận phưong trình bậc hai): 

Từ PT (1) của hệ (*) ta có: u-m-v thay vào phương trình (2) ta được: 

2v 2 - 2 mv + m 2 - 3 m - 3 = 0.(5) 

Bài toán trở thảnh: 

Tìm các giá trị thực của tham số m đế phương trình (5) có nghiệm u, v thỏa mãn: u > 0, V > 0 


<=> 1 


A' = -m 2 + 6 m + 6 > 0. 
s = u + v = m>0 

p = M.v = -Ị-(m 2 -3m-3) > 0. 
2 


<=> i 


m 2 - 6 m - 6 < 0. 
m > 0 <=> 

m 2 - 3 m - 3 > 0 


3 +V 2 T p— 

——7— < X < 3 + V15 
2 


Hướng 4 ( Sử dụng định lý đảo của định lý Viet) 


u +v = m (1) 
u 2 +v 2 =3(m + ỉ) (2)^^ 


u + v = m 


m — 3m —3 


u.v = ■ 


Bài toán trở thành: 

Tìm các giá trị thực của tham số m đế phương trình (5) có nghiệm u, v thỏa mãn điều kiện: u > 0, V > 0 


<=> < 


s 2 >4 p 

m > 0 

m 2 -3m-3 


<=> < 


>0 


m 2 > 2 [m 2 —3m — 3j 
m > 0 

m 2 -3m -3 


<=> < 


>0 


m 2 —6m — 6 < 0 
m > 0 

m 2 -3m -3 > 0 


<=> < 


x< 


x> 


3-V2Ĩ 

2 _ 

3 +V2Ĩ 




w > 0 

3-VĨ5 <X<3 + VĨ5 


3 + V2Ĩ 


< x< 3 + VĨ5 


Emaỉl: thuyhung8587@gmail.com 
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: : sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Câu 6. Gọi s là tập hợp tât cả các giá trị nguyên của m đế hệ pt sau có hai nghiệm: 

■sjm 2 + 2-X 2 -2y -y + \ = 0 
4x 2 +9y 2 = 36 

Khi đó tổng bình phương tất cả các phần tử của s là: 

A.2. R8. CIO. D.18. 


Chọn B 
Cách 1 


Lòi giải 

Tác giả : Cấn Việt Hưng, Tên FB: Viet Hung 



V > 1 = 0 


HPT «. \ 


X 1 + y 2 = m 2 +1 



( 1 ) 

( 2 ) 

( 3 ) 


Ta thấy (2) là phương trình đường tròn (C) tâm o, bán kính R = V m 2 + 1 
(3) là phương trình Elip (E) 

Gọi M, N là giao điểm của Elip (E) với đường thẳng y = 1. 

y = 1 =>4x 2 + 9 = 36<=>x = ±=> OM = ON = 2^- 

2 2 

Kết hợp (1) với (3) ta được cung Elip nhỏ MN 

Đê hệ pt có hai nghiệm thì đường tròn (C) phải căt cung Elip nhỏ MN tại hai điêm phân biệt. 

ĐK: 2 <R< <=> 2 < yjm 2 + 1 < 

2 2 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


31 27 

<=> 4 < m 2 +1 < — <=> 3 < m 2 < — 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Vì m là số nguyên m - ±2 . Chọn đáp án B. 

Cách 2 : 


HPT oị 


y >1 = 0 

X 2 + y 2 = m 2 +1 

4x 2 + 9y 2 =36 


( 1 ) 

( 2 ) 

(3) 


Giải hpt gồm (2) và (3) ta được 

Í5x 2 = 9m 2 -27 
<=>< 

[5_y 2 =32-4m 2 


5x 2 = 9m 2 -27 > 0 „ ,27 

ĐK đê hpt có hai nghiệm là: < 3 < m < —— 

1 5y 2 = 32-4m 2 > 5 4 


Vì m là số nguyên m = ±2. Chọn đáp án B. 


Giáo viên : Mai Ngọc Thi 
Email : lyVAnxuAn@gmAỉl.Com 
Facebook : Mai Ngọc Thi 

= m 

có nghiệm là : 

A. 4 . B. 3 . c. 2 . D.l. 

Lòi giải 

NHẬN XÉT: [Tương tự câu 5] 

Chọn B 

Điều kiện : X > -1 ; y > -1. 


Câu 7. Số giá trị nguyên của tham số m đế hệ phương trình 


1 yj X + 1 + -\Ịy + 1 

\x + y = 2m +1 


\u = Vx+T 

Đặt < _ , u , V > 0 khi đó ta có hệ phương trình 

[v = y jy+l 


ịu+v = m 

u + v = m 

, «■ 

2 ^' 

[u 2 + v — 2 = 2m + 1 

( u + vỴ - 2uv = 2m + 3 


u + v = m 



2m-3 

2 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


ịs - u + v 

Đặt <1 , s >4P khi đó ta có hệ < 

\ p = uv 


s = m 

m 2 - 2m - 3 


Theo yêu cầu bài toán : 


S>0 
p> 0 
S 2 >4P 


m > 0 

7 n 2 -2/77-3 


>0 <=> 


/77 > 3 


/77 > 4. 


2 \jn Á -4/77 -6 < 0 

/77 2 -2/77 -3 


<=> 3 < /77 < 2 + Vĩõ 


Vậy ta có 3 < m < 2 + Vĩõ và m e z=> /77 e {3,4,5}. 


Email: quangnam 68@gmail. com 
Câu 8. Cho hệ phuong trình 

ỉ + \y\-yjx 2 -2x + 2 = 0 , 

< !' 1 ^ ( 777 là tham sô). 

[ y 2 + ( 77 ? - l)(x 2 - 2x) = m 2 - 4/77 + 3 

Gọi s là tập họp tất cả các giá trị tham số 777 đế hệ phuong trình có nghiệm duy nhất. Giá trị tổng các 
phần tử của tập s là : 

A.-3. B.3. C.-4 . D.4. 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Quang Nam, Tên FB: Quang Nam 

Chọn B 

Hệ đã cho tuong đuong 

I 1+M-V(*-1) 2 +1=0 (1) 

Ịy 2 + (/77 - l)(x -1) 2 = / 77 2 - 3/77 + 2 

Ta thấy: nếu (x 0 ;y 0 ) là nghiệm của hệ phuong trình thì (2-x 0 ;-v 0 ) cũng là nghiệm của hệ phưorig 
trình. 

Điều kiện cầnđể hệ có nghiệm duy nhất là : 

0 0 <=> Ị 0 thay vào (1) : 777 2 -3t?7+ 2 = 0 o 

To = -To [To = 0 

Điều kiện đủ: 

+) với /77 = 1, ta có hệ: 


777 = 1 
777 = 2 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


ịl + \y\-Ậx-l) 2 +l=0 b, 

1 y 1 = 0 ừ, 


= 1 


To =° 


(TM) 


+) với m = 2 , ta có hệ: 


íl + |v|-V(^:-l) 2 +1 =0 

y 2 +(x-l) 2 =0 


í x n = 1 , _ „ 
H* (TM) 
bo= 0 


Vậy s = Ịl; 2} => Giá trị tổng các phần tử của tập s là : 1 + 2 = 3 


Email: vannguyen300381@gmaỉl. com 


Câu 9. Cho hệ phương trình: 


Ịx+Vx 2 +iỊỊy+vy+4]=! 

V ' x~ +1 + -\J y +4 =; 


m 


Giá trị nhỏ nhất của m đế hệ phương trình có nghiệm gần nhất với số nào sau đây? 
A.3,8 B.3,2 c. 3 D.6,4 


Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Thị Vân Tên FB: Vân Nguyễn Thị 


Chọn B 

Đặt a = X + A /x 2 +1 ,b - y + ^'y 2 +4 . Do 


\Jx 2 +1 


> X 


\Ịy 2 +4 


>\y\ 


V77ĩ + x>|x| + x>0 ịa> 0 
^y 2 + 4 + y>\y\ + y>0 i ồ > 0 


1 


f-p _ 1 _ / 2 , ĩ „4 4 / 7 TTT 

Ta cỏ: — = , -= v* +1 -X, — = , -= v V +4 

« V77Ĩ + X b jy 2 +4+y 


■y 


Hệ đã cho trở thảnh: 


ab = 1 


( 1 ) 


.14 „ 

a + CH-h — = 2/H 

a b 


( 2 ) 


(2) <^>2m = a + b + + b = 5a + 2b> 2^/ĨÕãb > 2 VĨ 0 => /n > Vĩõ 




Với m = yĩo : 


\5a = 2b 


\ab = 1 


<=> 1 


a = 


Vĩõ 


b = 


5 

VŨ) 


C 1 h 


X = — 
2 


a - 

V «2 


-3VĨÕ 


T 


1 b 4^ 

b-~r 

b 


20 

-3VĨÕ 


V tv 


20 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Vậy GTNN của m để hệ phương trình có nghiệm là yỊĨÕ «3,2 


Email: N gưyenC ongkm2 @ am Ai 1 c om 


Câu 10. Cho hệ phương trình 


yj2x + y + yjx-2y =3 

tJ2x + y + 5x-5y + ^— = m 
16 


Số giá trị nguyên của m đế hệ phương trình có nghiệm (x; y) duy nhất là 
A. 14 B. 17 c. 16 D. 17 

Lòi giải 

Họ tên tác giả: Nguyễn Văn CôngT ôn FB: Nguyễn Vãn Công 

Chọn c 

Đặt a = ■ s j2x + y; b = yjx-2y => a,b e [0; 3]; b-3-a 

, . 2cr~\~b~ 3a~ -6a + 9 _ á 2 — 2N — tìơ+12ư —18 

Rút ra được X = ———-= —-—-: y= —— -=-——- . 

5 5 5 5 

Nhận thấy rằng với một giá trị của a e [0;3] cho ta một giá trị (x; y) . 


Hệ phương trình đã cho có dạng 


a + b = 3 


a + a 2 +3b 2 +Ậ- = m (2) 
16 


/ , 433 

Thê b = 3 - a vào (2) ta có phương trình 4a -17a + ~rỹ- = m (3). 

16 

Yêu cầu đề bài dần đến phương trình (3) có nghiệm duy nhất a e [0;3]. 


Lập bảng biến thiên của hàm số f(a) = 4a 2 - 17a + 


433 

16 



a 

0 '1 3 

8 

f(a) 

27,0625 

12,0625 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Dựa vào bảng biến thiên ta có m = 9; 12,0625 < m < 27,0625 . Chọn c 
Emaỉl: tambc3vl@gmail.com 

y[x+Jỹ = l 


Câu 11. Cho hệ phưong trình <1 '11 . Gọi [a;b] là đoạn chứa các giá trị thực của m để hệ đã cho 

\x^Ịx + y-yịy =\-3m 

có nghiệm. Tính a-bl 


A. 0. 


B.ị. 

4 


1 


C.-4. 

4 


D.-l 


Lòi giải 


Chọn c 

Đặt u = \[x ; V = yjy ; u > 0 ; V > 0 


Hệ đã cho trở thành: 


í u+v=l ,. Ị 

V+7=1-3». (,) °i 


u + v- 1 
uv = m 


u, V là hai nghiệm của phưong trình: X 2 - X + m = 0 (* *) 

Hệ đã cho có nghiệm (x;y) <=> hệ (*) có nghiệm u> 0; v> 0 <=> phưong trình (**) có hai nghiệm X 


không âm<=> 




1 


À > 0 

1 - 4 m > 0 

m< — 

4 

' r 

s > 0 <=> • 

1 > 0 <=> - 

1>0 

44 

p>0 

m> 0 

m > 0 






1 


Suy ra a-b = . 

4 


Câu 12. Cho hệ phưong trình 


tác giả : Nguyễn Thanh Tâm, Tên FB: Tâm Nguyễn 
Gmail: YurinohAnA8 1 l@gmAil.Com 

2y 3 + y + 2xyỊĨ--x = 3^JĨ--X ( 1 ) 


yj2y~’ + 1 + y — m + \Ịx + 4 (2) 

có nghiệm. Tìm số phần tử của s. 


. Gọi s là tập các giá trị nguyên của m để hệ 


Ạ. 4 . 


B.6 . 


C.8 . ỊX_7 

Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Thị Hiền, Tên FB: Hien Nguyên 


Điều kiện -4 < X < 1 


1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Cách 1: lóp 12. 

(l) <=> 2 y 3 + V = 2 Ụ 1 -X ) + Vl-X • Xét /(í) = 2 C +1 trên R. Dễ thấy hàm số đồng biến trên M , mà 
từPTcó f(y) = y = ^Ị\-x x-1-y 2 ,(y>0) . 

Thay vào (2) ta có: m = sịl y 2 +1 + y-^5 - y 2 (3) với 0 < y < V 5 . Xét g ( y) = ^2 y 2 +1 + y - ^5-y 2 
trên 0;V5 , g'(y) = —F=^= + l + — j=2==>0 ,Vye(0;V5Ì nên g(y) đồng biến trên 0;V5 . 

L J ' vv + l V5-/ 

Hệ có nghiệm <=> (3) có nghiệm <=> g ( 0 ) < m < gỤ 5 j, hay ỉ-yỈ5 < m < vTT + V 5 . Mà m nguyên nên 
m e {—1;0— 5 } , có 7 giá trị. Chọn A 

Cách 2: Lóp 10 

( 1 ) 2y 3 +y = 2 ỊV 1 -X j + Vl-X . Đặt b = Vl-X , ta có ( 1 ) <=> 2_y 3 + y = 2b 3 + b 

y = b 

o2(y-b){y 2 +yb + b 2 ) = b-y <=> ^ b Y 3h 2 ] = -l(v/i). 


b 

y + " 

V 2 J 


Vậy y = Vl-X <=> X = 1 -y 2 ,(y > 0 ). Thay vào (2) ta có: m = ^Ịĩỹ 2 + 1+ y-yj5- y 2 (3) với 0 < y < V? 
Xét g(y) = yj2y 2 + \ + y-^5-y 2 trên 0;V5 


Dễ thấy 1 < yj2y 2 +1 < -v/ĨT ; -V 5 < -\j 5 -y 2 < 0, do đó FQÌflg (y) = 1 - V 5 <=> y = 0; 

o!vs| 

maxểừ) = VĨĨ + \Í5 <=> y = V; 5 . Hệ PT có nghiệm <=> (3) có nghiệm <=> 1 - V? < m < VĨI +V?. Mà m 

[0;Vs] 

nguyên nên m e {—1; 0—5] , có 7 giá trị. Chọn A 


Email: triChinhsp@gmAil.Com 


Câu 13. 


Hệ phuong sau có nghiệm duy nhất: 


3x - a^Ịy 2 + 1 = 1 

1 _ 2 

X + y H- . = a 

y + VT 2 + 1 


với các giá trị ữ,;a 2 thì tống a, + a 2 là 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Chọn A 

3x - a-sịy 2 +1 = 1 

• 1 2 <=> < 

X + y - - = a 

y + yỊy 2 +1 

Điều kiện cần: Thấy rằng nếu hệ có nghiệm ( x 0 , y 0 ) thì hệ cũng có nghiệm (x 0 , -y 0 ) , bởi vậy điều kiện 


3x-ajỹ ĩ +ĩ = l^ 

X + ' y“ + 1 = ữ 2 


cần để hệ có nghiệm duy nhất là y o = 0. Thay y o = 0 vào (I) có 


Í3x - a = 1 
Ịx +1 = a 


=> 3 a 2 — a — 4 = 0 <=> 



Điều kiện đủ: a = -1 , hệ (I)trở thành 


3x + ^y 2 +1 = 1 
X + yịỹ 2 + 1 = 1 


X = y = 0 


a = —, hệ (I) trở thành < 

3 


3x-|V77Ĩ = 1 


X + 


\jy 2 + ĩ 


16 


<=> < 


X = 1 . 7 t i: 

9 . Hệ có nghiệm(x = -~\y = 0) là duy nhât 

y = 0 9 


Vậy tập hợp các giá trị của a thỏa mãn yêu cầu bài toán là Ịứ = -1; ứ = jj 


Suy ra a ỉ + a 2 = Ỷ. 


Email: tvluAtC3tt(a)smAỉl. Com 

ịx-y + m = 0 (l) , 

Câu 14. Cho hệ phuong trình < _ _ Hỏi có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m E r0; 2019] đế 

Uĩỹ+y = 2 ( 2 ) 

hệ phương trình có nghiệm? 

Ạ.2018. B.2019. C.2017. D.2017. 

Lòi giải 

Tác giả :Trần LuậtTên FB: Trần Luật 



Chọn A 

Điều kiện: XV > 0 . 

Cách lóp 10: 

Ta có (l) <=> X = y-m. Thay X = y-m vào ( 2 ) ta có 

I — n - T n - T í 2 - y > 0 

yỊxy+y = 2oAy(y-m)+y = 2oJy{y-m)=2-yo\ 2 

[y{y-m) = {2-y) 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 

ịy<2 Í:f<2 

Ịy 2 -my = y 2 - 4y + 4 1(4 - m)y = 4 (*) ’ 

Nếu 4- m = 0 <=> m = 4 khi đó (*) <=> 0 = 4 (vô lý) => m = 4 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


không thỏa mãn. 


Nếu 4 - m ^ 0 <=> m + 4 khi đó (*) <=> V = ———. 

v ’ • 4-772 


Do y < 2 nên 


4 


4-/72 


<2o 


2/72 - 4 
4 - /72 


< 0 <^ 


/22 > 4 
/22 < 2 


Theo đề bài /72 là số nguyên /72 € [0;2019] nên /72 e |0;1;2;5;6;...;2019} . Vậy có 2018 giá trị nguyên 
của tham số /72 thỏa mãn. 

Cách lóp 12: 

Ta có yịxỹ + y — 2 <=> sịxỹ = 2 -y (*) . Do y = 0 không thỏa mãn phuong trình (*) nên 
ÍT <2 


(*)» 


X = 


y 2 - 4y + 4 

y 


1) 4 1) _|_ 4 / \ V 4 V “ỉ” 4 4 V 4 

Thay X = -—-vào phưong trình (l) ta đuợc -—- y + /72 = 0 <=> /72 = ——— (4). 

y y y 

Hệ phuong trình có nghiệm khi và chỉ khi phuong trình (4) có nghiệm y <2. 

, 4 y 4 

Xét hàm sô / (y) = —-với y < 2, ta có 

f(y) = — > 0 với Vy e (- 00 ; 0) và (0;2]. 

Ta có bảng biến thiên 


y 

—00 


0 


+00 Ị 

r{y) 


+ 



+ 


f{y) 



^ + 0 C 

—00 


2 1 


Từ bảng biến thiên ta có phuong trình (4) có nghiệm kh i 


772 < 2 
/72 > 4 


Do /72 là số nguyên và /72 ẽ[ 0;2019] nên 772 e |0;1;2;5;6;...;2019}. Vậy có 2018 giá trị nguyên của 
tham số 772 thỏa mãn. 


1 

I 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC : 


Câu 15. Cho hệ phương trình: 


^4-2x-3y 2 + X + y = 0 

(y 2 + 4_y + 7^x 2 +l) = —m 4 + 2 m 2 +3 


Hỏi có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m sao cho hệ phương trình có nghiệm thực ? 
A.o. B.2. C.6. D.4. 


Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Văn Tuấn, Tên FB: Nguyễn Tuấn 


Chọn B 

Xét hệ phương trình: < 


yj4-2x-3y J +x + y = 0 (l) 

(y 2 + 4y + 7)(x 2 +1 j = —m 4 + 2 m 2 +3 (2) 


Ta có (l) <=>-y/4-2x-3 y 2 = -(x + y)<=>| 


x + y<0 


+ 2(y + l)x + 4y 2 -4 = 0 (3) 


Để tồn tại X trong phương trình ( 3 ) ta phải có A' v = (y +1) 2 - 4y 2 + 4 = -3y 2 + 2v + 5 > 0 <=> -1 < y < —. 


Ta có ( 2)0 ~(>> + l) 2 +2(;/ + l) + 4](jc 2 +l) = 3-m 4 +2m 2 
(y + l) 2 +2(y + l) + 4](x 2 + l) = 4-(m 2 -l) 2 ( 4 ) 


<=> 


Với mọi X, y thoả mãn: y e 


-uf 

3 


x + y < 0 ta có: 


VT(4)= (v + 1) 7 +2(v + l) + 4 (x 2 + 1 ) > 4 , dấu đẳng thức xảy ra <» X = 0,y = -1 

VP(4) = 4- (m 2 -lj<4, dấu đẳng thức xảy ra <=> m = +1 
Do đó điều kiện cần để hệ có nghiệm thực là m = ±1. 

Với m = ±l. Khi đó ( 4 ) <=> [y + l) 2 +2[y + l) + 4j(x 2 + 1 ) = 4 <» X = 0,y = -1 (thỏa mãn (1)). 

Vậy có hai giá trị nguyên của tham số m sao cho hệ phương trình có nghiệm thựC. 

Email: duyhung2501@gmail. com 

(x + l) 2 -y 2 =4^x 2 +2x + 5 --yjy 2 +4j (1) 

|x +1| - ịyị + m = X 2 - 4x + 3 (2) 

Tìm số giá trị nguyên của m e [-20; 20 ] đế hệ đã cho có nghiệm. 


Câu 16. Cho hệ phương trình: 


1 

Ei 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


A. 20 


B. 21 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 
c. 22 D. 23 

Tác giả :Tãng Duy Hùng, Tên FB:Hùng Tăng 

Lòi giải 


Chọn c 

pt(l) «x 2 +2x + 5-Wx 2 +2x + 5 =y 2 +4-4 y Ịy 2 +4 (*) 
Xét / (7) = t 2 - 4t đồng biến trên (2; + 00 ) 


Vì x 2 +2x + 5>4;/+4>4 Nên (*) <=> fỤx 2 + 2x + 5j = fỤy 2 + 4 Ị <=> (x + 1) 2 =/ <=> \x + 1| = I y\ 

Thế vào (2) ta được: X 2 -4x + 3 = m (**) 

Hệ có nghiệm <=> (**) có nghiệm <=> m > -1 

Mà m e [-20; 20 ] nên có 22 giá trị nguyên m thỏa mãn bài toán 


Email: vutoAnpvD@gmAil.Com 


Câu 17. Có bao nhiêu giá trị nguyên dưong của m đế hệ phưong trình 


■ 2 -3x+Vl00-v +1 - /n 2 = 0 
^100-V +4y( 100-JC 2 ;=100 


có nghiệm (x;_v ) thỏa X +y <80. 


A.5. B.6. C.10. D.9. 

Lòi giải 

Tác giả: Vũ Huỳnh ĐứC. 

Chọn B 

2 -3x+Vl00 -y + 1- m 2 = 0(1) 

ựioo-y +^yf 100-X 2 ; =100 (2) 

Đặt t = ^/1 00-y => y = 100-í 2 ,í > 0. 

(2) trở thành xt+Vfl00-t 2 j(100-x 2 j =100^ ylo00-t 2 )^00-x 2 ) = 100-xí 




Tên facebook: Huỳnh ĐứC. 


<s> 1 


100-xí > 0 

[(100-í 2 j(100-x 2 J = (\0ữ-xt) 2 



Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


20 



EE3 



























sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


100 —xt > 0 


<s> 


I -1 OOx 2 -10ữ 2 = -200x7 


<=> < 


100-X7 > 0 ÍO<x <10 


— — u s X 

o <=>i 

(x-t) =0 [t=x 


hay 


0<x <10 

V 100 -y =x 


(I)o 


■ 3 x+ -^100 — V +1 — /77 2 — 0 


Vĩõth 


-+ = x 

0 < X < 10 


<=> 1 


X 2 - 2x + 1 - /7? 2 =0 
2 


y = 100-x' 
0 < X < 10 


<=> < 


X =1 + 777 


y = 100-x 
0 < X < 10 


X +y < 80 

V = 100-x 2 
0<x <10 


X +(100-x z )<80 


=> 5 < X <10. 


0<x <10 


+ Nếu X =1-/77 thì 5< 1 - 777 < 10<=> -9< 777 < -4 (loại). 

+ Nếu X = 1 + 777 thì 5 < 1 + 777 < 10 <=> 4 < 777 < 9 . 

Vậy có 6 giá trị nguyên duơng của m thỏa đề bài, đó là 777 € 14; 5; 6; 7; 8; 9 j. 

Email: honganh161 079@gmail.com 
Câu 18. Tìm 777 đế hệ phuong trình sau có nghiệm duy nhất? 


Vx 2 +2018+ I y+ 11= 777 
XI+ 2y+ 2018 = V2018-X 2 -777 


Ạ. 777G (0;50). 


B. /77e (50; 100). 


c. 777e (2000; 2050). D. 777 e (4000; 4050). 

Tác giả : Đỗ Thị Hồng Anh, Tên FB: Hong Anh 
Lòi giải 


Chọn A 

Đặt z= y+1, hệ phuong trình đã cho trở thành : 


Vx 2 +2018+|z|= 777 
ỊxỊ^+2017 = V 20 I 8 -X 2 -777 


Nhận xét: nếu hệ có nghiệm ( X Q ; 2^ ) thì hệ cũng có nghiệm (-x 0 ; -z ũ ) . 

Do đó, hệ có nghiệm duy nhất khi X Q = 7 ^ = 0 . Thay vào hệ, ta có 777= V 20 I 8 . 


Thử lại: thay 777= V 20 I 8 vào hệ phuong trình, ta có: 


Vx 2 + 2018+ |z|= V 2 ÕĨ 8 (1) 

|x|Vz 2 + 2017 = V2018-x 2 -V2ÕĨ8 (2) 


H 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta có V X 2 +2018+ I z|> V 20 I 8 nên pt (1)«> x = z=0. 
Ta cũng có X = z= 0 thỏa mãn pt (2). 


Suy ra hệ phương trình 


Vx 2 + 2018+ |z|= V 2 ÕĨ 8 
|x|Vz 2 + 1=V2018-x 2 - 


Vậy hệ phương trình 

/77= V 2 ÕĨ 8 e (0; 50). 


Vx 2 + 2018+ I y+ 11= /77 

x|Vy 2 + 2y+2018 = V2ÕĨ8 


<=> 


_có nghiệm duy nhất X = z = 0 . 

V 20 Ĩ 8 


_ có nghiệm duy nhất 

- X 2 - /77 


Email: kimlinhlciD((ỉ)smAil. Com 
Câu 19. Tất cả các giá trị của tham số m đế hệ phương trình : 

X 3 - y 3 + 3y 2 - 3x - 2 = 0 ( 1 ) 

< 2 r —7 r-7 

X + NỈ-X - 3-\l 2y - y 2 + m - 0 ( 2 ) 


có nghiệm là : 

A.m e [-2; 2]. 
c.m e [—1; 2]. 


Chọn c 


Điều kiện: 


1-x 2 > 0 ị-l<x<\ 

2y-y 2 >0 Ịo<t<2 


B.m € [—1; 1]. 

D.m e [l; 2]. 

Lòi giải 

Tác giả : Huỳnh Kim Linh, Tên FB: Huỳnh Kim Linh 


Biến đổi pt (1) thành : 


X 3 —3x = (y-l) 3 -3(y-l) <=> X 3 -(y -l) 3 -3(x -y + 1 ) = 0 
<=>(x-_y + l) X 2 +x(y-l) + (y-l) 2 -3 
(x-y + l) = 0 


X 2 +x(y-l) + (y-ỉ ) 2 -3 = 0 


<=> y = X +1 


Do 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


-Ỉ<X<1 


0<y<2 


X 2 <\\x(y- \)<\\(y- \) 2 <1 


Nên 


X' 


+ x(v-l) + (v-l) 2 -3 = 0^ 


X 2 =1 


*(r -1 ) = 1 ^ 


\x -1 


ừ-i) ! =i 


y = 2 


Thay y = X +1 vào (2) ta được X 2 — 2yị\ — X 2 +171 — 0 Đặt v — n/Ĩ "x~ => V e [0;l] => (2) trở thành: 

v 2 +2v-l = m(*) 


Hệ phương trình ban đầu có nghiệm khi và chỉ khi phương trình (*) có nghiệm trong đoạn [0;l]. 


Bảng biến thiên của hàm số g(v) = V 2 + 2v- 1 trên [0;l] 

0 1 


g(v) 


Tìm được : min g(v) = —1; m ax g( v) = 2. 
[ 0 , 1 ] 10 : 1 ] 


Vậy hệ phương trình có nghiệm khi và chỉ khi m e [-1; 2]. 


Emaikdam vanth uongl205@gmail. com 


Câu 20. Cho hệ phương trình: 


a/x 7 +3 —3yịỹ = \[ỹ +3 -3*Jx (l) 


Vx + 1 + Vl - X = m- 2yjỉ - y 2 (2) 


(m là tham số). 


Số các giá trị nguyên của tham số m đế hệ phương trình trên có nghiệm là: 
A.o . B.l C.2. D.3. 


Lòi giải 

Tác giả :Đàm Văn Thượng,Tên FB: Thượng Đàm 


Chọn D 

Cách 1: Phương pháp lóp 10 


1 

Ei 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


23 


EE3 






















sản phẩm 1'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

+ Đk:0<x<l;0< V<1 

+ Với X = y = 0 hpt có nghiệm <=>2 = m-2 <s> m = 4 
+ Với x; y thỏa mãn điều kiện và không đồng thời bằng không.Ta có pt 


Vx 2 +3 -3 VÃ = A Jv 2 + 3 -3 Vx 
<=> yJx 2 +3--\Jy 2 + 3 +3 ỊVx - Vỹ) = 0 
* 2 -r x-y _ A 

^—V I - - - I - - - 3 I - I - V 

Vx + 3+^Ịy~+3 Vx + Vy 


<^{x-y) 


( A 

x + y 3 

- 1—=——— 

X" + 3 + yỊ y" + 3 w + y[ỹ 


= 0 


>0 


, X + y 3 

<s> X = y , do , + —j= - 7 = 

Vx~ + 3 + \J y~ + 3 Vx+v.y 
+ Với X = y thế vào phương trình(2) ta được: Vx Ti + Vĩ^x = m - 2 Vĩ-: 
Vx +1 + Vl-X + 2 V 1 -X 2 -m = 0 (*) 

Đặt t = Vl + X + Vĩ—X => í 2 = 2 + 2\lỉ-x 2 

Vì 0 < x; y < 1 nên 0 <t 2 -2<2 <£> \Ỉ2 <t <2 


Khi đó pt (*) trở thảnh: t 2 +t-2-m = 0<=>t 2 +t-2 = m (**) 


Xét hàm số y = t 2 + t — 2 ;t e Vĩ; 2 ta có hàm số đồng biến trên V2;2 


Nên phưong trình (**) có nghiệm <=> y(V2) < m < y(2) <=> V 2 < m < 4 

Vậy hpt có nghiệm khi V 2 < m < 4 

Suy ra số giá trị nguyên của m là 3. 

Cách 2: Phương pháp lóp 12. 

+ Điều kiện: 0<x<l;0<y<l 


+ Với X = y - 0 hpt có nghiệm <s> 2 = m - 2 <s> m = 4 

+ Với x;y thỏa mãn điều kiện và không đồng thời bằng không.Ta có phương trình 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

'slx + 3 — 3-yỊỹ — -sịỹ + 3 — 3 yfx '\[x + 3 + 3^fx — -\Ịỹ + 3 + 3-^ỹ 
Xét hàm f[t) = yjt 2 +3 +3^7,0 < t < 1 . 

Tacó f'{t)= I = +-^-ị= > 0,vt € (0; 1] ■ 

Nt 2 + 3 2 yjt 

Từ (*) suy ra f(x) = f(y)ox = y. 

+ Với X = y thế vào phương trình(2) ta được: Jx + 1 + vr^ = m - 2^1-x 2 

a/x + 1 + Vl -~x + 2 V 1 -X 2 -m = 0 (*) 

Đặt t = Vĩ+X + \jl-x => r = 2 + 2-\Jì-x 2 
Vì 0 < jc; y < 1 nên 0<f 2 -2<2<=>V2<f<2 


Khi đó pt (*) trở thành: t 2 +t-2-m = 0 <^> t 2 +t-2 = m (**) 

Xét hàm số y = t 2 + t — 2 ;t e V2;2 ta có hàm số đồng biến trên V2;2 


Nên phương trình (**) có nghiệm <=> y(V2) < 772 < y(2) <=> V 2 < 772 < 4 


Vậy hpt có nghiệm khi V 2 < 772 < 4 

Suy ra số giá trị nguyên của 772 là 3. 

Emaỉl: quocdail98 7@gmail.com 

í _ L_ 2 

Câu 21. Cho hệ phương trình hai ẩn x;y với tham số 772 <1 * 1 .Có tất cả giá trị nguyên của tham số 777 

[x + y = 772 

đế hệ phương trình đó có đúng hai nghiệm phân biệt. 

A.5 B.l C.3 D.2 

Lòi giải 

Tác giả : Trần Quốc Đại,Tên FB: www.facebook.com/tqdl671987 


Chọn B 

Jx > 0 

Điều kiện 2 < y < 4 


ịx = jrỹ íx 2 +y-= 4(1) 

|x + y = 772 \x + y — m = 0(2) 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Từ điều kiện kết hợp pt( 1) ta suy ra đồ thị của phuơng trình (1) : là nữa đuờng tròn có tâm 
ơ(0;0);i? = 2 



Đồ thị pt(2) là đuờng thẳng luôn song song đuờng thẳng X + y = 0 

Dựa vào đồ thị, đuờng thắng A :x + y = m cắt nữa đuờng tròn trên hình tại đúng hai điểm phân biệt <=> 

2 < m < 2V2 


Câu 22. 


Cho hệ phuong trình: 


y = V 27 + 6X-X 2 +5 
my+2x + 3m-6 = 0 


Biết tập họp tất cả các giá trị m là [a;b] thì hệ phuong trình có nghiệm. Tính tổng a 2 +b 2 = ? 





D. 0 


Tác giả: Trần Phương 


ỉ 


FB: Phuong tran 


Chọn A 


Lòi giải 
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+)PT(1) 4» 


y> 5 

(y-5) 2 +(x-3) 2 = 36 


=>■ Tập họp các điểm (x;y) thỏa mãn phương trình (1) là nửa đường tròn tâm I(3;5), bán kính R=6, 
đường kính AB với A(9;5), B(-3;5) và y > 5 


+) PT(2) là phương trình của họ đường thẳng d: my+2x + 3m—6 — 0 luôn đi qua điểm M(3;-3) 


THI: m=0=^x = 3=^y=11 hệ có nghiệm (3; 11) 


_ 2 0 

TH2: m ĩ* 0 =» d : y = —— X — 3 + — có hệ số góc k 

m m 


-2 

/77 


Đường thắng MB, MA lần lượt có hệ số góc kị 



4 

3 


Hệ có nghiệm khi và chỉ khi đường thắng d cắt nửa đường tròn đường kính AB 
d nằm trong góc (MA,MB) 




m 3 
-2 —4 

m 3 


4^ me 


3.3 
2 ’ 2 


\{ 0 } 


Từ hai trường họp trên suy ra 


me 


3.3 
2 ’ 2 


a 2 + b 2 


9 

2 


Gmail: linhphuongtran79@gmail.com 
Emaỉl: lecamhoa4 74@gmail.com 


Câu 23. 


Cho hệ phương trình 


V(x 2 - 5x) 2 + 8x 2 - 40x + 16 - 9x 2 
X 2 - 2(m - l)x + m(m - 2) = 0. 


-5x + 4 + 10x I X 1= 0 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


. Hỏi có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m đế hệ phuơng trình có nghiệm duy nhất ? 


A.1, B.2. C.3. D.4. 

Lòi giải 

Tác giả : Lê Câm Hoa, Tên FB:Ẻ lie Cartan Cartan 

Chọn D 

Cách 1: Hệ phuơng trình đã cho tuông đuong 
J| X 2 -5x + 4| -9x 2 -5x + 4 + 10x IX1= 0 (1) 

jx 2 - 2 (/72 - l)x + /72(/72 -2) = 0 (2) 


+ Giải (1): Phuong trình (1) tuông đuong I x' -5x + 4 I +(x 2 -5x + 4) + 10x(| X I -x) = 0 (3) . 
Với 0 < X < 1 hoặc X > 4, VT > 0 => (3) vô nghiệm. 

Với 1 < X < 4 , VT = 0 => (3) có nghiệm đúng với mọi X € M- 


Với X < 0,(3) <=> 18x 2 + 10x-8 = 0<=>x = -l. 

Vậy (1) có nghiệm là X = -1 hoặc 1 < X < 4. 

+ Giải (2) : Ta có A' = (/72 -1) 2 - m(m - 2) = 1 > 0, V/72 
Suy ra (2) luôn có nghiệm Xj = /77 ; x 2 = m - 2 . 

Ta đi xét các khả năng để hệ có nghiệm duy nhất ( với nhận xét Xj và x 2 hon nhau 2 đon vị) 


2 < /72 -2 < 4 
-1 < /72-2 < 1 <=> 
/72 = -1 


4 < /72 < 6 
1 < /72 < 3 . 

/72 = -1 


Vậy với /77 e (l;3)u(4;6]u{-l} hệ có nghiệm duy nhất. 


Mà /72 e z , suy ra /77 e {2; 5; 6; -1} . Chọn đáp án D. 

Chú ỷ : Neu bạn đọc không trực quan được trong bước lập luận trên, tốt nhất hãy vẽ trục số biếu diễn 
tập x = -l,l<x<4 và di chuyên đoạn [/ 77 - 2 ;/ 72 ] trên đó. 

Cách 2 : Dùng phương pháp đồ thị trên hệ tọa độ Oxy. 


Email: duyhung2501(q)gmail.com 


Câu 24. 


Cho hệ phưoTig trình: 


(x + 1) 2 -y 2 = 4(Vx 2 +2x + 5 - V/ +4) (1) 
|x +1| - \y I + /72 = X 2 - 4x + 3 (2) 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Tìm số giá trị nguyên của m e [-20; 20 ] để hệ đã cho có nghiệm. 

A..20 B. 21 c. 22 D. 23 

Tác giả : Tăng Duy Hùng, Tên FB:Hùng Tăng 

Lòi giải 

Chọn c 

pt(l) <=> X 2 + 2x + 5 - 4\lx 2 + 2x + 5 = y 2 + 4 -4-yjy 2 + 4 (*) 

Xét /(í) = t 2 - At đồng biến trên (2; + 00 ) 


Vì x 2 +2x + 5>4;y 2 +4>4 Nên (*) <=> fỤx 2 +2x + 5 j = fỤy 2 +4 j <=> (x + 1) 2 = y 2 <=> |x + l| = |_y| 

Thế vào (2) ta được: X 2 - 4x + 3 = m (**) 

Hệ có nghiệm <=> (**) có nghiệm <=> m>-\ 

Mà m e [-20; 20 ] nên có 22 giá trị nguyên m thỏa mãn bài toán 

Email: anhtu82t@gmail.com 

Câu 25. Gọi m ữ là giá trị nhỏ nhất của m để hệ phưong trình sau có nghiệm 


x + y 


+ . 




= 27 


V z 


. Khẳng định nào sau đây đúng ? 


myfx =2x + 3 
A. m 0 e (4; 5) . 


B. m n e (6; 7) . 


c ,m 0 e (7; 8) . 

Lòi giải 


D./M 0 e (9; 10). 


Tác giả : Đồng Anh Tú, Tên FB: Anh Tú 


Chọn B 


1 

( x + y^ 



3 

= 27(1) 

V 

l 2 J 


l 2 J 

. ĐK < 

m 

yfx = 2x + 3 


(2) l 


X + y > 0 

x-y>0 
x> 0 


Đặt a = . - + y ,b = ■ Ị — thì a,b > 0 . Từ PT (1), ta được X = a 2 +b 2 và a 3 +b 3 = 27 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Í0<a<3 ịa 3 <3a 2 9 - - , ^ , 

Nên \ n \ , => 3 (a + b 2 )>a +b =27 => X = a 2 +b 2 >9 . Vậy X > 9 dấu bằng xẫy ra 

Ịo < ồ < 3 ịb < 3b * s y 

kh i y = ±9. Với X > 9 thì 

Từ PT(2), ta có m = 2\[x + —ị= = (y[x + - 4 =) + y[x > 2\Ỉ3 + 3 nên m ữ - 2\Ỉ3 + 3 « 6,46 nên Chọn B 

vx \jx 

Nhận xét 

Đê chứng minh X > 9, ta có thê làm cách khác như sau 


_ ^ x + y ịx-y , „ ^ . , _ t 18 

Đặt t =, ——— +, —(t > 0) , ta tìm được X = — 4—-. Nên ta có 

V 2 V 2 ' 3 í 


í 2 ,18 í 2 . 9 . 9 n 
3 t 3 t t 


Email: Cvtuns. ls2(ạ)BA CgỉA nẹ. eDu. vn 


Câu 26. Cho hệ phương trình 


■^2 + (l-m) i yĩ-x” + 3m 2 -2m = y + 


m 


m là tham số thựC. Hỏi có bao nhiêu 

2y 3 + 2xyjỉ-x = 3 Ạ-X -y 

giá trị m nguyên để hệ phương trình đã cho có đúng hai nghiệm phân biệt thỏa mãn điều kiện 
2y-x< 2023. 


A.22 . 


B.45 . 


C.20 . 


D.35 . 


Lòi giải 

Tác giả : Cao Vãn Tùng, Tên FB: Cao Tung 

Chọn A 

+) Xét phương trình 2 y 3 + 2x^1 - X = 3 Ạ-X -y, ( 2 ) đặt a - Ạ-x > 0 khi đó X = 1 -a 2 phương trình 
trở thành 2y 3 + 2(l-a 2 )a = 3a-y<=> (y - a)^2y 2 + 2ay + 2a 2 + 1 ) = 0 

<=> y = a do 2_y 2 + 2 ay + 2a 2 +1 = a 2 + y 2 + (a + y) 2 +1 > 0 . 

íy> 0 


x T r r . , r — ịy > c 

+) Với y = a ta có y = yị\ - X o < 

[x = 1 


= í-y 

f2y-x<2023 í(y + l) 2 <45 2 í-46<y<44 

+)Từđó ^ ’ <*{' <=> 0 < y < 44 

Ị_y>0 [y>0 


+) Lấy y - Ạ-x thay vào phương trình đầu ta được ^2y 2 + (1 -/«)y + 3ni - 2m = y + m,{ 1 ) 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


[Z 2 . T “ 2 ^ \2y 2 +(l-m)y + 3m 2 -2m = ịy + m) 

yj2y 2 +(l — m^y + 3m -2m = y + m ị v 

v [y^ -m 

ịy 2 + (1 - 3m) y + 2m 2 - 2m - 0 

<z>] v ' V = IM-I.m 


1 y > —m 


_y = m- 1, (3) 

V > —m 

+) Đe hệ thỏa mãn yêu cầu bài toán thì (3) phải có hai nghiệm y phân biệt thuộc [0; 44] điều kiện là: 


0 < 2 m < 44 

0 < m < 22 

0 < m - 1 < 44 

1 < m < 45 

2m > —m <=> • 

1 

m > — 

3 

1 

IV 

1 

3 

2 

2 m V m — 1 

m ^ -1 


Email: trungthuong2009@gmail. com 

Câu 27. Tìm tất cả các giá trị nguyên clương của tham số m đế hệ phuơng trình sau có nghiệm thực: 

X 2 -xy-2x + y + ỉ = sjy +1 - 4x 
^2x 2 -(6-m)y - y + 1 + yịx-l 

C.8. D.2. 


A. 1. 


B.7. 


Lòi giải 

Tác giả : Phạm Thành Trung, Tên FB: Phạm Thành Trung 


Chọn B 


Điều kiện: < 


JC > 1 

y>-l 

2x 2 -(6 -m)y > 0 


Xétphuơngtrình: x 2 -xy-2x + y + l = yịy + l -y[x(*) 
\x = 0 


Nếu ] đua phuơng trình thứ 2 trong hệ về dạng Vé — m = 0 <=> m = 6 

[y = ~ l 


Nếu y[x + yịy + \ > 0, biến đổi phuơng trình về dạng (x-y- l)(x-1 + —=—) = 0 

Vx + V.v + 1 


Từ điều kiện xác định của bài toán ta có X - 1 + 


'ỉx +yỊỹ~+^ 


>0. 


Do đó (*)<=>x-.y-l = 0<=>.y = x- l 
Thay vào phuơng trình còn lại trong hệ có: 


1 

Ei 
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sản phẩm 1'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


^2x 7 - (6 - m)(x -1 ) + m = x + y/x-l <=> ^2(x-V) 2 - (2 - m)(x — \) + 2 = x-1 + 1 + a/x-Ĩ 
Do X = 1 không là nghiệm phương trình nên chia hai vế cho yjx -1 > 0 ta có: 


(*-!) + 


(x-1) 


■2 +m = 1 + \lx -1 


+ 


yỊx- 1 


Đặt t - y/x-l +—]^=(t > 2) khi đó có (x-l) + --— = t 2 -2 

yỊx-\ (x-1) 

Vậy phương trình có dạng: ^2(t 2 -2)-2 + m = \ + í <=> m = -r + 2í + 7 

Xét hàm số g(t) = -t 2 +2t + 7 (t > 2) ta có g '(t) = -21 + 2 < OVt > 2 

Do đó phương trình có nghiệm khi m < g(2) = 7 

Vậy có 7 giá trị nguyên dương của m thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Với học sinh lóp 10 ta có thể xét theo đồ thị của ( p ): y = -t 2 +2t + 7,t>2 ta có bảng biến thiên: 



Với bảng biến thiên trên ta suy ra được yêu cầu bài toán. 

Email: soantailieutoanhoc2018@gmail.com 


Câu 28. Có bao nhiêu giá trị nguyên m e ( 0 ; 2 01 9 ) để hệ phương trình 
thực. 


)Xyịm-y 2 + yyj m — X 2 = 


m 


[2 x-y = 3 


có nghiệm 


A.2014. B.2015. 


Chọn c 


_. i , \x 2 <m 

Điều kiện •< 

[y 2 ^ m 


C.2016. D.2017. 

Lòi giải 

Tác giả: Trần Ngọc, Tên FB: Trần Minh Ngọc 


Phương trình x^m-y 1 + y\Jm-x 2 = m <=> Ịx - yjm - y 2 j +Ịy-V/u-x 2 j 


= 0 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


<=> < 


m-y 


y 


=ị 

= ylm — i 




x>0 

,( 1 ) 

X 2 + y 2 = m 


Phương trình X 2 +y 2 -m ( m > o) , là phương trình đường tròn tâm o (0; o) , bán kính R = V m 
Suy ra (l) biễu diễn trên hệ trục toạ độ Oxy , là dây cung AB như hình vẽ. 



Đe hệ có nghiệm thì đường thẳng 2x - y - 3 cắt dây cung 
AB <s> yfm >^<=>m>^=>me |3;4;5;.2018} . 


Email:datltt09@gmai. com 


Câu 29. Biết tập tất cả các giá trị của tham số m đế hệ phương trình 
1 + \fb . 2 a + \[d 


\4x + ĩ + 4ỹ+ĩ = 3m _ 

1 có nghiệm là đoạn 

X + y = 4 m 


với a,b,c,d là các số tự nhiên và phân số — tối giản .Tính p = a + b + c + d ? 

c 


A.60. B.58. C.61. D.62. 

Lòi giải 

Tác giả : Vũ Thị Hằng, Tên FB: Đạt Lâm Huy 

NHẬN XET: Bài toán 29 dạng toán tương tự bài toán 5 và bài toán 7 
Chọn B 

..._ íx>l _ \u = yjx- l,u > 0 , . \u + v = 3m 

ĐKXĐ } .Đặt < ' __ hệ trở thành < (T) 

ÍT > -2 [v = V^T2,v>0 [u 2 +v 2 =4m + l 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


( 1 )» 


u+v= 3 m 


uv = 


u 2 +v 2 - (4 m + 1) 9m 2 -4m-ỉ -Suy ra «;v là nghiệm của phương trình 


X 2 -3 mX + 


9m 2 -4/72-1 


= 0(2) .Do đó hệ đã cho có nghiệm khi (2) có 2 nghiệm không âm.Khi: 


A > 0 
u + v> 0 <=> < 
u.v > 0 


9 m 2 > 2(9 m 2 - 4m - 1) 

3 m >0 <=> <í 

9/77 2 - 4/77 - 1 „ 

-—- >0 


/72 > 0 

9/77 2 -4/77 -1 > 0 <=> 
9/77 2 -8/72 -2 > 0 


2 + VĨ3_4 + V34 


< /72 < 


=>ữ = 2,6 = 13,c = 9,d =34 => p - 58. 

Emaìl:datltt09@gmai. com 

Câu 30. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số /77 thuộc đoạn [l; 20] để hệ phuong trình 


Vx-k3 + -\J y + 2 — 
yỊx — l + ■sỊy — 2 = 


5/77 + 15/72 + 10 
2(5/77 + 1) 
5m 2 +7/72-6 


có nghiệm? 


2(5/77 + 1) 


A.20. 


B.15. 


C.4. 

Lòi giải 


D.5. 


Tác giả : Vũ Thị Hằng, Tên FB: Đạt Lâm Huy 


Chọn B 

_ \x>\ x , 

ĐKXĐ < -Cộng và trừ tuông ứng hai vê của hai phuong trình trong hệ ta đuợc 
[y>2 


. I -— /-. I -— /-— 10/72 +22/77 + 4 

(Vx + 3+ Vx-l) + ( A /_y + 2 + yjy- 2) = — ~r~ ' — 

2(5/77 +1) 

(Vx + 3 - yjx-l) + (yjy + 2 -yjy- 2) = + 

^ 2(5/77 + 1) 

(Vx + 3 + Vx-1) + (yjy + 2 + ^y-2) = /77 + 2 

8/72 + 16 (l).Đặt< 


<=> 1 


4 4 8/7Í 

y/x + 3 + Vx-1 \[ỹ+ĩ + -\jy — 2 2(5 

a + b = /77 + 2 í a + ỗ = 7 


a = y/x + 3 + y/x-l => a > 2Vx > 1 
b = VÃ+2 + yịy-2 => b > 2 Vy > 2 


(1) trở thành 


4 4 _ 4(777 + 2) ^ 

a b 5/72 +1 


/72 + 1 ) 

a + b = /72 + 2 r . 7 - 

a + 0 = 772 + 2 

4(<7 + 6) = 4( m + 2)~|“™ 5 " + 1 (2) 
a.b 5/72 +1 


Hệ đã cho có nghiệm khi hệ (2) có nghiệm a,b thỏa mãn a>2,b>2 ,suy ra 


1 

I 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


(ứ -2) + (b-2) > 0 
(a-2)(b-2) > 0 <=> 

(a+b) 2 > 4a.b 


(m + 2) - 4 > 0 

(5 m + 1) - 2(m + 2) + 4 > 0 <=> 
(m + 2) 2 > 4(5 m + 1) 


m > 2 

3m>-l <=> m > 16 

m 2 -16 m >0 


Vậy me {16,17,18,19,20} .Chọn D 


Câu 31. Biết rằng hệ phương trình: 


Email: thongqna@gmail.com 

yỊxy + (x-y)(-Jĩỹ-2)+y[x = y + Jỹ (l) 


(x + l)(y + yỊxỹ+ x-x 2 ) = 4 
(x,;_y,) , (x 2 ;_y 2 ) là nghiệm. Tính giá trị biểu thức p = y 1 x 2 . 


( 2 ) 


nhận cặp số thực 


A.l . 


B 


1-VĨ7 


c.ị. 

2 


D. 


1 + VĨ7 


Lòi giải 

Tác giả : Trần Văn Thông, Tên FB: Trần Thông 


Chọn D 


Điều kiện : 


\x;y> 0 


( xy + (x - yXyỊxỹ - 2)>0 
(1) <=> yỊxy + (x-yXyJxỹ- 2) -y + (Vx - Jỹ) = 0 
(x-y)(y + ^fxỹ-2) 


<=> 


= 0 


t* - yyy + yxy - | x-y 

<Jxy + (x- yX^Ịxỹ -2)+y V^ + Vr 

y + ỵỊxỹ-2 1 

^xy + (x-y)(^fxỹ-2)+y V^ + Vr 


<=>(x-y) 


= 0(3) 


Từ PT (2) ta có V + Jxỹ = X 2 - X H - - = (x -1) 2 + 

x + 1 


í 


X + 1 + - 


x + 1 


-2 > 2 


_ y + yfxỹ-2 _ | 1 

yỊxy + (x - y)(Jxỹ - 2) + y 'ỉx + yịỹ 


>0 


PT (3) <=> X = y , thay vào PT (2) ta được : X 3 - 2x 2 - 3x + 4 = 0 X = 1 hoặc X = 


1±VĨ7 


Kết họp với điều kiện ta suy ra hệ có nghiệm là (l;l); 


1 + VĨ7.1 + VĨ7 
_ ? _ 


2 2 
v z. z. y 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Do vậy, p = y,x 2 


l + ^/Ĩ7 


Email: hmtuonguqn@gmail. com 

Câu 32. Gọi(x 0 ;y 0 ) = (a + b\[c\d + eVc) (với c là số nguyên tố)là nghiệm của hệ phương trình 


I X 3 + 2/ + x(y 2 + 1) + 2 v(x 2 +1) = 0 (1) 

y 2 =(l-Jx + 3y)(x + 3y-2^ + 2) (2) 


Tính gía trị của biểu thức p = a +b - e. 
A.p = -16. B.P = -6- 


c.p =-2- 


D.p = 1. 


Lòi giải 

Tác giả : Hồ Minh TườngTên FB:HỒ Minh Tường 


Chọn c 


Điều kiện: 


X + 3 y > 0 


V >0 


Ta có (1) <=> x^(x + 2 y) + y z (x + 2y) + (x + 2 y) = 0 <=> (x + 2_y)(x 2 + y 2 + 1) = 0 <=> 


'x 2 + y 2 +1 = 0 
X = -ly 


( \ 


* Xét X 2 + V 2 +1 = 0 vô nghiệm. 

* Xét X = -2 y thế vào (2) ta được y 2 = (1 - y[ỹ)(y - 2-yịỹ + 2) <=> — ¥-ị= = — ^—r= 

ụ-^y) 1 -yịy 

(y = 1 không là nghiệm) 


+ 2 


<=> 


- y Ị- =-ỉ<=> y-yfỹ + 1 = 0 (vn) 

1 -yịy 

yfỹ = -l-yỈ3 (vn) 


y 

ỉ-yfỹ 


= 2 <=> 


■yịỹ = -\ + \Ỉ3 => y 0 = 4 - 2-sỊĨ —> x 0 = 4^3 - 8 —> p = -2 


Chọn c 


Email: tuancaohocl 7@gmail.com 


Câu 33. Cho hệ phương trình: 


^4-2x-3 y’ +x+y=0 

ịy 2 +4y + 7)(x 2 +1) = -M 4 +2 m 2 +3 


1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC : 


Hỏi có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m sao cho hệ phuong trình có nghiệm thực ? 

A. 0. B.2. C.6. D.4. 

Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Vãn Tuấn, Tên FB: Nguyễn Tuấn 

Chọn B 

\j4-2x -3y 2 +x + y = 0 (l) 

ịy 2 +4y + 7)[x 2 +ỉ) = -m 4 +2m 2 +3 (2) 


Xét hệ phuong trình: 


Ta có (l) <=> ^4-2x-3y 2 = -(x + y)<=>| 


x + y <0 


X' 


+ 2(y + l)jc + 4/-4 = 0 (3) 


7> 2 J 

Đê tôn tại X trong phuong trình ( 3 ) ta phải có A' x = (y + 1) - 4y 2 + 4 = -3y 2 + 2 v + 5 > 0 <^> -l < y < Ỷ ■ 


Ta có (2)o \y + lf +2(y + l) + 4~ị(x 2 +l) = 3-m 4 +2m 2 
(y + l) 2 +2(y + l) + 4](x 2 + l) = 4-(m 2 -l) 2 (4) 




Với mọi X, V thoảmãn: ye 


- 1 ; : 


x + y < 0 ta có: 


VT(4)= (y+ l) 2 +2(y+ l) + 4 (x 2 +l) > 4 , dấu đẳng thức xảy ra X = 0,y - -1 

VP(4) = 4-(m 2 -\Ỵ <4, dấu đẳng thức xảy ra <=> m = ±1 
Do đó điều kiện cần để hệ có nghiệm thực là m = ± ỉ. 

Với m = ± ỉ. Khi đó (4) <=> (V + l) 2 + 2(_v +1) + 4^(x 2 +1) = 4 <íí> X = 0,y - -1 (thỏa mãn (1)). 

Vậy có hai giá trị nguyên của tham số m sao cho hệ phuong trình có nghiệm thực. 

Email:datltt09@gmail. com 


Câu 34. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn [l; 20] để hệ phuong trình 


\[ĩc + 3 + -\J y + 2 — 


5 m 2 + 1 5m + 10 


2(5m + l) 


yỊx — l + yỊy — 2 = 


5m +7m—6 


có nghiệm? 


2(5m + l) 


A.20. 


B.15. 


C.4. 


D.5. 


1 

1 
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Lòi giải 


Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Tác giả : Vũ Thị Hằng, Tên FB: Đạt Lâm Huy 


Chọn D 

_ fx>l x , 

ĐKXĐ \ .Cộng và trừ tương ứng hai vê của hai phương trình trong hệ ta được 

b>2 


. /—— . /- 7 . , . I —— . I -— ỈOm 2 + 22m + 4 

(VX + 3 + \lx-l) + (yjy + 2 +yJy-2) - - ~~ - 

2(5 m +1) 

(Vx + 3 - yịx-l) + (Jy + 2 - Jy -2) = + 

2(5777 + 1 ) 

(■ y/x + 3 + yjx- 1) + (sjy + 2 + sjy- 2) = m + 2 

8777 + 16 (l).Đặt< 


<=> < 


4 4 877 : 

y/x + 3 +yjx — l \[ỹ~+2. + y[ỹ—2 2(5 

a + b = m + 2 ịa + b = 7 


a = yjx + 3 + v*-l => a> 2Vx > 1 
b = Jỹ+2 + yjy- 2 => b > 2 Vy > 2 


(1) trở thành 


4 + 4 4(777 + 2 ) <=> 

a b ĩm + \ 


777 + 1) 

a + b = m + 2 r .7 - 

ữ + 0 = m + 2 

4( a + 6) = 4( m + 2)«|“™;+ + 1 (2) 

a.b 5777 +1 


Hệ đã cho có nghiệm khi hệ (2) có nghiệm thỏa mãn a>2,b>2 ,suy ra 


(a - 2) + (b- 2) > 0 
(a-2)(b-2) > 0 
(a+b) 2 > 4a.b 


(777 + 2) - 4 > 0 

(5m +1) - 2 (777 + 2) + 4>0<=><; 
(777 + 2) 2 > 4(5777 +1) 


/77 > 2 

3/77 >-1 <=>/77 >16 

777 2 — 1 6777 > 0 


Vậy 777 e {16,17,18,19,20} .Chọn D 


Email: thuhAngnvx@gmAil.Com 

Câu 35. Tống các giá trịnguyên của 777 đế hệ phương trình sau có 2 phân biệt nghiệm là: 

X 3 + 3x-y 3 + 3y 2 -6y + 4 - 0 ( 1 ) 

X 2 +Vl-X 2 -3^2y-y 2 + 777 = 0 ( 2 ) 

A.O. B.l C.2. D.3. 

Lòi giải 

Tác giả : Phùng Thị Thu Hằng, Tên FB: Phùng Hằng 

Chọn A 

Cách 1 ( Lóp 10) 

Điều kiện: -1 < X < 1, 0 < y < 2 



(l)ox 3 + 3x = (y-l) 3 +3(y-l) 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


= 0 


<=> {x-y + l)(x 2 + x(y-\) + (y-\) 2 ) + 3(x- v + l) = 0 <=> (x- y + l) Ịx 2 + x(y - 1) + ( y - 1) 2 ) + 3 
y = x + l 

(x 2 +x(.y-l) + (j-l) 2 ) + 3 = 0 (VN) 


<=> 


Thế y - X +1 vào pt (2) ta được: X 2 - 2^1-X 2 = -m 

Đặt t = Vl-X 2 (í g [0;l]) 

PT <s> 1 — t 2 - 2t = —m <=> r + 2t - 1 = m ( 3 ) 

Xét hàm số f{t) = t 2 +2t-\ 


BBT 


t 

0 1 

/W 



Với mỗi nghiệm t G [0; 1) cho 2 nghiệm X G [-1; 1 ] nên đế hệ phưong trình có nghiệm 2 nghiệm phân 
biệt <=>pt (3) có 1 nghiệnư G [0;l) <=> -1 < m <2 do m G z => m G {—1;0; 1 } Chọn A 

Cách 2 (Lóp 12) 

Điều kiện: -1 < X < 1, 0< y <2 

(1)^x 3 +3x = (v-1) 3 +3(v-1) (*) 

Xét hàm số f(t ) -t 3 +3t => f'(t) = 3r +3 > 0 Ví G [—1; 1 ] 

Khi đó từ (*) <=> X = y -1 <s> y - X + 1 

Thế y = x + l vào pt (2) ta được: X 2 - 2 V 1 -X 2 = -m ( 3 ) 


Xét hàm số g(x) = X 2 -2yĩ-x~ =>g'(x) = 2x 


1 + 


VT 


■X 2 J 


g'(x) = 0 <=> X = 0 


BBT 



X 

-1 0 1 


í 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



+ 

ểM 



Đe hệ phương trình có 2 nghiệm phân biệt <=> pt (3) có 2 nghiệm phân biệt X e [—1; 1] <=> 
-2 < —m < 1 <=> -1 < m < 2 do m e z => m e Ị-l;0;lj Chọn A 


Câu 36. Gọi s là tập họp tất cả các giá trị nguyên của tham số m để hệ phương trình: 

X 3 -12x-y 3 +6y 2 =16 (1) 

< , -- ,-—1 có nghiệm, số phần tử của s là 

5-\/4y-y 2 = 4x 2 +2V4-X 2 +m (2) 

A. 21. B.22 . C.23. D.24. 

Lòi giải 

Chọn c 

, [xe[-2;2] 

Điều kiện: ị L r 

Ue[0;4] 

(1) <=> X 3 -12x = (y-2) 3 -12(v-2) . Với y e [0;4] «• y-2 G [-2;2] 

Xét hàm số: fự) = t 3 -l2t (í e [-2;2]) có f\t) = 3t 2 -12< 0 Víe[-2;2] 

Nên hàm /( t ) nghịch biến trên [-2; 2] mà /(x) = /( V - 2) <s> X = y - 2 

Thay vào (2) ta được: 3^4 -X 2 -4x 2 =m 

Khảo sát hàm g(x) = 3^4-x 2 -4x 2 (xe [-2; 2]) ta được ming(x) = g(2) = g(-2) = -16 

[-2Ĩ2] 

và max g(x) = g(0) = 6. Nên đế hệ phương trình có nghiệm thì m e [-16; 6] 

[-2;2] 

Suy ra số phần tử của s là: 23 

Tác giả: Bùi Chí Thanh Tên Facebook: Thanhbui 

Lê -Thị-Thúy_thuytoanqx2@gmail.com 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 37. Cho hệ phương trình 


X 3 - y 3 + 3 y 2 + y- 4x - 3 = 0 

16x 2 +I 0 V 1 -X 2 + 14^2y-y 2 +m = 0 

đế hệ phương trình có 2 nghiệm, số phần tử của s. 


. Gọi s là tập các giá trị nguyên của m 


A. 8 


B. 7 


C.9 
Lòi giải 


D. 10 


Chọn c 

ĐK: -1<X<1 , 0< v<2 

PT (1): x 3 -y 3 +3y 2 +y-4x-3 = 0 


X +1 - y = 0 (ữ) 

x 2 +x(y-l) + (y-l) 2 = 4 (b) 


<=>(jc + 1 - y )( ỵ2 + x(v-l) + (.v-l) 2 -4^ = 0 <=> 

Do điều kiện X e [-1; 1 ], y e [0; 2 ] nên PT(b) vô nghiệm 
Thay y = x + l vào phương trình (2) ta được ló(l-x 2 )-24Vl-x 2 -16 = /« 


Đặt t = yjl-x 2 =>íe[0; 1 ] Với t 0 =l=>x = 0 ;t 0 e[0;l): 

Xét hàm số f(t)-ỉ6t 2 -24t-ỉ6 te[0;l] 


Xi=Ạ-t 2 o 


x 2 =- Ặ - r ữ 


Xj A X, 



Câu 38. Cho hệ phương trình: 


(x 2 + mxy + y 2 ) yj X 2 + y 2 =185 ( 1 ) 


(x 2 -mxy + y 2 ^yjx 2 +y 2 =65 ( 2 ) 
m e [-2018; 2018] để hệ phương trình có nghiệm là- 


. Tìm số các giá trị nguyên của 


A.2018 


B. 4037. 


c. 4036 . 


D. 2019. 


1 

Ei 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Chọn c 


Cộng từng vế 2 pt ta được: 2 (x 2 + y 1 ) yịx 1 + ỷ = 250 <=> x ? + ỷ = 25 
Thay vào hệ ban đầu ta có hpt: 
í(25 + /77xy).5 = 185 


12 


1 , . „ _ =>xy = — 

ị[25-mxy).5 - 65 m =>< 


x 2 +y 2 = 25 


12 <=> 

x y=z: 

m 


(x + y) -2xy = 25 
12 ' (*)■ 


xy = ■ 


/72 


2 ,12 ,, „9 . „ „ _ 25/77 + 24 


Đặt s = x + y;P = xy . Thay vào hệ trên ta có s -2.— = 25 <=> s > 0 <=> s > 

/72 /72 


<=> 


_^_24 

/72 - -—/* \ 

25 (*i) 


/77 > 0 


... , , nỉ ^ <n 25/77 + 24 ^ 12 25/77-24 ^ ^ 

Hệ (*) có nghiệm s > 4P <=> ———— > 4,— «■ ———— > 0 <=> 

/77 /72 /77 


/72 < 0 


m> 24(* 2 ) 

/72 > -— 

25 


Từ (-,);(+) 


, 24 

/77 < ——— 

25 


_ 24 

/77 > — 

25 


Theo gt: /72 e [-2018; 2018]; /77 e z => có 4036 số . Chon c 


Họ tên: Nguyễn Thị Phương DungEmail: phDunssn(a),smAil. Com 

FB: Phương Dung 

Câu 39. Tìm số giá trị nguyên của m để hệ phương trình sau có nghiệm: 

'■ + y = y/x — 1 + y]2y + 2 (l) 

X 2 +y 2 +2(x + l)(y + Vj + S- s j4 — x — y = 777 (2) 

C.3 D.9 

Lòi giải 

Chọn A 


Ạ. 8 


B.5 


Điều kiện: 


X>1 


,y - -1 


(l)^(x + y) 2 =x + 2y + l + 2Ặx-ì)(2y + 2) 

<£=> (x + y ) 2 = X + 2y + 1 + 2^(2x-2)(v + l) 

< x + 2v + l + (2x-2) + (y + l) = 3(x + y) 

=> 0 < x + y < 3 


1 

1 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 

(2) <=> X 2 + y 2 + 2xy + 2(7 + v) + 2 + 8^4 -(x + _y) = 777 
Đặt x + y - t 

Ta có m = t 2 + 2t+ 2 + 874 — í 

Xét hàm số f(t) -1 2 + 2t + 2 + 874-í, t e [0/3] 


/'(í) = 2t + 2 


4 

•74-í 


/'(í) = 0oí 3 -2í 2 -7í = 0o 


í = 0 

t= 1-272 

t =1+272 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Xét dau suy ra trên [0/3] hàm /(7 đồng biến 
=> /77/77 = /( 0 ) = 18, max = /( 3 ) = 25 

*éjo'-3] v 7 ie[0,-3] w 

Hệ phương trình có nghiệm khi /77 e [18; 25] 
Vậy có 8 giá trị nguyên của /72. 
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Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


VDC PT-HPT CHỨA CẴN 


VẤN ĐỀ 3. PHƯƠNG TRÌNH KHÔNG CHỨA THAM SỐ 

Mail: daytoan2018@gmail.com 


Câu 1. 


trình 


fW an: aaytoanzuis@gman.com 

Phương trình 2- f = f(x) có tập nghiệm nghiệm /A = |l;2;3| , phương 

^2.gf(x)-1 + ^3.g(x)-2 =2 ■Qỉịx') có tập nghiệm s = |0;3;4;5| .Hỏi tập nghiệm của phương trình 
^ỊĨỤ(ỹ -1 + ^g(x)-1 + f (x) + ỡ(^) = f(x).g(x) +1 có bao nhiêu phần tử ? 


Ạ. 1. 


B. 4 . 


c. 6. 

Lòi giải 


D. 7. 


Chọn A 


/- 7 



[ f(x 

)>0 



2- fịx 

')= f(; 




<=> fí> 

0 = 1=> 

V V 

/ V 

/ 

[ f2 ( 

x)+ f (> 

o 

II 

CM 

1 

/ 


Tác giả : Vũ Ngọc Thành ,FB: Vũ Ngọc Thành 


X = 1 

x = 2 
x = 3 


□ + </3g(*)-2 = 2g(x) 

o|Ị2g(x)-1-2ự2g(x)-1+l) + ÌỊ3g(x)-2-33/3g(x)-2 + 2) = 0 
« x)-1- 1) 2 4(N x)-2 + 2)(3/3g(x)-2- 1) 2 = 0 

^2g(x)-1-1 = 0 


^3g(x)-2-1 = 0 


ơ(^) = 1 


x=0 
x = 3 
X = 4 
x = 5 


□ ^f(x)-1+^g(x)-1+ f(x) + g(x) = f(x).g(x) + 1 
«^f(x)-1 + ^g(x)-1 =[l- f(x)][l-g(x)" 


<=> « 


f(x) = 1 

ỡ(x) = 1 


X = 1 .Vậy tập nghiệm của phương trình có 1 phần tử. 


Mail: daytoan2018@gmail.com 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 2. Phương trình ^2— f (x) = có tập nghiệm nghiệm /A = |l;2;3| , phương trình 

^2.g(x)-1 + ^3.g(x)-2 = 2có tập nghiệm 6=|0;3;4;5| .Hỏi tập nghiệm của phương trình 

^/f(x).sr(x)+1 = y7 Ịx)+^(x) CÓ bao nhiêu phần tử ? 

A. 3. B. 4 . c. 6 . D. 7 . 

Lòi giải 

Tác giả : Vũ Ngọc Thành ,FB: Vũ Ngọc Thành 


Chọn c 


□ 


/2- f( 

x) = f ( 

x)<=>< 

[f(x 

)>0 

0 f( 

x) = 1 => 

V V 

/ 

/ 

i f2 ( 

x)+ fịx 

0 

II 

C\J 

1 

/ 


X = 1 
x = 2 
x = 3 


□ Ạ-g(x)-l + ìỊi.g(x)-2 = 2.g(x) 


o ị[2g( x)-1 -2 N /2g(x)-1 +1) + l(3g(x) - 2 - 3^3g(x)- 2 + 2) = 0 

^) -1 -1) 2 +1( ^/ 3 »( x) - 2 + 2) (^3g( x ) - 2 -1) 2 = 0 


<=> 1 


J2g(x)-1-1 = 0 
v <=> 
3/3g(x)-2-1 = 0 


x= 0 


g(x) = 1=> 


x = 3 
x = 4 
x = 5 


□ +1 = ^)+^/g^ĩ ^ Ị ^/7^) - 1 ) Ị^ĩ - 1 ) = 0 


x = 0 


X=1 


f(x) = 1 

ỡ(x) = i 


x = 2 
x = 3 
x = 4 
x = 5 


■Vậy tập nghiệm của phương trình có 6 phần tử. 


Mail: daytoan2018@gmail.com 

Câu 3. Phương trình f(x) = 0 có tập nghiệm A = |/77;/77 2 ;/77' 3 j , phương trình g(x) = 0 có tập nghiệm 

B = Ị 2; /77+ 2; 4/77Ị .Hỏi có bao nhiêu giá trị /77 để hai phương trình tương tương ? 

Ạ. 1. B. 2 . 

c. 3. D. 4 . 
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Lòi giải 


i : . sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Tác giả : Vũ Ngọc Thành ,FB: Vũ Ngọc Thành 


Chọn A 

Đê hai phương trình tương đương thì A= B 


Xét m+nf + rrf = 2+m+2 + 4m<^ rrf + rrf -4/77-4 = 0<=> 


/77= — 1 
/77=-2 
/77=2 


Xét /77= 2 ta được A = ịm,rrf- nf \ = Ị2; 4; 8j, B = |2; /77+ 2; 4 / 77 Ị = Ị2; 4; 8] 

Xét /77= -2 ta được /4 = |/77 A77 2 ; /7T 5 Ị = |-2;4;-8| ,B = |2; /77+2;4/77| = |2;0;-8| 
Xét /77= -1 ta được /4 = j/77;/77 2 ;/77 3 j = |-1;1;-l|,B = |2;/77+2;4/77| = |2;1;-4| 


Vậy chỉ có 1 giá trị /77 thỏa mãn. 


Mail: daytoan2018@gmail.com 
Câu 4. Hàm số y = f Ị xỊ có đồ thị như hình vẽ 



.Hỏi có bao nhiêu giá trị tham số /77 để phương trình f (x) = ^3/77. f (x) -2 và /77= ^2/77. f (x) -1 tương 
đương và tập nghiệm khác rỗng? 

A. 0 . B. 1. c. 2. D. 3. 

Lòi giải 

Tác giả : Vũ Ngọc Thành ,FB: Vũ Ngọc Thành 


Chọn B 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 5. 


1 


Xét hệ phương trình 


y = ịj3m.y-2 (l) 

m = ịỊĩmỹ — 1 ( 2 ) <=> ‘ 

y>2 


V 3 = 3my — 2 ( 3 ) 
m = 2my -1 ( 4 ) (*) 
y>2 


Neu hai phương trình tương đương và tập nghiệm khác rồng thì (*) có nghiệm 

Lấy vế nhân với giữa hai phương trình (3) và (4) ta được y ,J nf = (3/77/- 2j(2/r/y- 1 ] ( 5 ) 


Đặt t = my .Khi đó (5) trở thành t 3 - 6t 2 + 7t - 2 = 0 


Giải phương trình này ta được t = X t = ; t = 5 


[y=i 


Với t = 1 ta được <! J không thỏa mãn (*) 
/77=1 


Với í = thay vào (1) và (2) ta được 


y=' 


3VĨ7+11 


>2 


/77=<N 17 + 4 


thỏa mãn (*) 


ym = 


5+VĨ7 


Với í = —2!— thay vào (1) và (2) ta được 


y 


_ 3 


'-3VĨ7 + II 


m=\Ị-ỹfY7 + 4 


nhưng yrr/Ti 


5-VĨ7 


Vậy có lgiá trị m thỏa mãn. 

Email: thienhuongtth@gmail. com 

Cho phương trình 27x 3 + 18x 2 -9x + (27x 2 +2x — 1 ) V2x-1 -125 = 0 . Giả sử nghiệm của phương trình có 


, a + 4Ĩ> . ,, , „ , , a , 

dạng X =- -— với a,b,c là các số nguyên dương và — tối gián. Tính 

c c 


s = ơ + b + c. 
A. s = 46. 


B. s = 47. 


c. 5 = 48. 


D. 5 = 49. 


Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Văn Thanh ,Tên FB: Thanh Văn Nguyễn 


Chọn B 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta có: 


21X 3 + 18x 2 -9x + (27x 2 + 2x-l) a/2x-1 -125 = 0 
<=> ịyj2x-ỉ -3xj =-125 
<t5> V2x-1 = 3x - 5 

I 6 + V 22 


<=> X = ■ 


Suy ra: a =16, ổ = 22, c = 9 
Vậy s -47 

Email: doanphunhu@gmail.com 
Câu 6. Cho phương trình 


2 11 1.2 1,11 , / 2 1 , 1 Ị 2 , 1 . , 1 Ạ 3 , c 2 , 

X T-V x + -V— hjx + -7. X +-7X + -— = 4x +5x +5x + l (1) 

16 2V 16 2V V 16 2V 2 16 


2018c 


Tống bình phương các nghiệm của phương trình bằng 


25 + 8^5 

16 


B. 


25-8^5 

16 


49 

c. ^ . 

16 


Lòi giải 


D. 3. 


Tác giả :Đoàn Phú Như, Tên FB: Như Đoàn 


Chọn B 


Từ phương trình (1) suy ra 4x 3 +5x 2 + 5x + l = (4x + l)(x 2 + x + lỊ>0=>x>-^- 


Ta có (1) <=> 8 


<=> 8 



— 4x + 5x "T 5x T 1 


2017 can 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


n ĩ 1 . „, J o 

8. X +—x + — — = 4x + 5x _ + 5x +1 <=> 8 
V 2 16 


x + — 

4 


V 


-■ (4x + l)(x 2 + x + l) 


<=> (4x + l)(x 2 + x-l) = 0 : 


1 

X =-- 

4 


X = ■ 


>/5—1 


25 — 8 V 5 

Do đó tông bình phương các nghiệm băng-—2— 

16 

Email: buỉloiyka@gmail. com 

Câu 7. Gọi 5 là tập nghiệm của phương trình 27x 3 -75x 2 +8x + 20 + 6(x + 2)Vx + 2 =0 . Tổng tất cả các phần tử 
của s bằng —— — — (a,6,c e N) . Khi đó a + b + c bằng 


18 


A. 272. 


B. 235. 


c. 1075. 


Lòi giải 


D. 1112. 


Chọn D 

Điều kiện : X > -2 . 

27x 3 -75x 2 +8x + 20 + 6(x + 2)Vx + 2 =0 ^(3 x-2)(9x 2 -19x-10) + 6(x + 2)a/x + 2 =0. 

ịu = 3x- 2 \u 2 = 9x 2 —12x + 4 7 _ 7 - , 

Đặt < 2—1 =>J => u 2 - 7v 2 = 9x 2 -19x-10 

(v = V X + 2 [v 2 = X + 2 

Phương trình trở thảnh 

u ịu 1 -7v 2 ) + 6v 3 = 0 <=> ư 3 - Tuv 2 +6v 3 = 0 w 3 -MV 2 -6uv 2 +6v 3 = 0 
<=> mÍm 2 -v 2 )-6v 2 (w - v) = 0 -e> (m - v)(m 2 + wv-6v 2 ) = 0 


<=> (11 — v)(m -2v)(w + 3 v) = 0 <=> 


w=v (1) 

i/ = 2v (2). 

u=-3v (3) 


(1) =>3x-2 = yfx + 2 <=> 


x> 


9x -13x + 2 = 0 


<=> X = 


13 + V97 


18 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


(2)=>3x-2 = 2yJx + 2 <» 


^ 2 
x>^ 

3 

9x 2 -lóx-4 = 0 


<»x = 2. 


( 3 ) => 3x — 2 = —3a/x + 2 <=> 


x -ỉ „ 7-VĨÕ5 

3 <s> X = ^— 

9x 2 -2ỈX-14 = 0 


Vạy5= z^5;2;i^ĩ 
6 18 


Tổng các phần tử của s là 


, 7-VĨÕ5 , „ , I 3 + V 97 70 + V 97 -V 945 

a-h 2 H-—- 


18 


18 


a = 70 


Suy ra < 


ổ = 97 


=>ữ + ổ + c = 1112. 


c = 945 


Tác giả : Bùi Thị LợiTên FB: LoiBui 


Emaỉl: nvpmaster0808@gmail. com 

Câu 8. Cho phương trình: 3\[x 2 + \lx 2 +8 - 2 = Vx 2 +15 . Gọi s là tổng bình phương các nghiệm thực của phương 
trình. Tính s . 

A. 5 = 0. B. 5 = 1. C5 = 2. D. 5 = 4. 

Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Văn Phùng Tên FB: Phùng Nguyễn 


Chọn c 


Ta dự đoán được nghiệm X = ±1, và ta viết lại phương trình như sau: 
3(Vx I -i] + (Vx 2 +8-3Ị = (Vx 2 + 15-4Ị 

^ 3(x~-l) ^ x 2 -l _ x 2 -l 

ịí7 + ị/7 + l -n/x 2 +8+3 Vx 2 + 15+4 

x 2 =l (1) 

<=> 3 1 1 , X 

_ịỊx ĩ + ịfx 2 +ỉ yjx 2 + 8+3 Vx 2 + 15 +4 
Phương trình ( 1 ) <=> X = ±1 . 


Giải phương trình ( 2 ). Vì 

a/x 2 + 15 > yl x~ +8 => V 



X" +15 + 4 > Vx + 8 + 3 => 


1 

v/x 2 +15+4 


< 


1 

\l x~ +8 + 3 



Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


7 



EE3 
















































sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


nên phương trình (2) vô nghiệm. 

Vậy phương trình cho có 2 nghiệm X — l,x = -1. Suy ra s = Ý +(-l) 2 = 2. 
Gmail: tuonganh0209(d)gniaiLconu 


Câu 9. Nghiệm của phương trình X 4 + 2x 3 + 2x 2 - 2x + 1 = (x 3 + x)y — -X (l) có dạng a + yfb với a, ibe z . Tính 
a.h. 

Ạ. -2. B. 2 . c. 3. D. -4. 

rác g/a: Nguyễn Ngọc Thảo -Tên FB: Nguyễn Ngọc Thảo. 


Lòi giải 


Chọn A 

Điều kiện 0 < X < 1. Với điều kiện này khi đó 
(l) <=> (x 3 + x)JĨ^(x 2 + x) +(x-l) 2 


Do (x 2 + x)" + (x -1) 2 >0 suy ra x ^l~ - X>0<=>0<X<1 

Do đó pt ban đầu <=> (x 2 + l) -2(x-x 3 ) = (x 2 +1 )Vx-x 3 . 

Đặt a = X 2 +l;ố = v/x-x 3 với a> 0; b > 0.Khi đó pt ban đầu trở thành 


a 2 -ab-2h 1 


= 0<íí>(í7 + ồ)(a -26) = 0 <íi> 


a =-ỏ(z) 
a = 2b 


Với a = 26 => X 2 +1 = 2>/xVl-x 2 <=> X 4 + 2x 2 +1 = 4x(l-x 2 ) 

<=> X 4 +4x 3 +2x 2 -4x +1 = 0 <=> (x 2 +2x-l) = 0 <=> X = -1 +V2 
Vậy phương trình có nghiệm X = -1 + V2 


Email: Binhlt.thpttỉnhgỉAl@thAnhhoA.eDu.vn 


Câu 10. 


Phương trình ^2x-l + ^(5x + 4)^x 2 + 2^ — 8-1 -X có hai nghiệm 
a,b,c,d e N*, b là số nguyên tố. Giá trị s — a + b + c + d bằng: 


X = 


^-Ậa + yỊb ±\Jc + d4b j 


với 


A. 56. 


B. 90. 
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D. 131. 


EE3 





















Lòi giải 


sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Tác giả : Lê Thanh Bình, Tển FB: Lê Thanh Bình 


Chọn B 


Ta có Ỷ 2x-1 + Ậ5x + 4)(x 2 + 2 ) 


-8 -1 = X <=> < 


x + 1 > 0 


2x-l +J(5x + 4)(x 2 +2)-8 =(x + l) 2 


<=> { 


X>-1 


<=> { 


X>-1 

(5x + 4)(x 2 + 2)-8 = (x 2 + 2 )" ( 1 ) 


^(5x + 4)(x 2 +2)-8 =x 2 +2 
Ta có (l)<=>5x(x 2 + 2) + 4x 2 = (x 2 + 2) 2 ( 2 ) 

Hiến nhiên X = 0 không thỏa mãn (2). Chia cả hai vế của (2) cho X 2 ta được 


r x 2 + 2 s 


V * J 


+ 4 = 


^ X 2 +2^ 


V * J 


(3) 


X +2 


X 2 +2 


Đặtí = -— : —. Tacót = -— : —ox -tx + 2 = 0 (*) 

X X 

(*) có nghiệm <=> A - ị 1 -8 > 0 <=> \t\ > 2 V 2 (**). 


Khi đó (3) trở thành t 2 - 5t - 4 = 0 o 


5 + Vĩĩ .... ~ /**\\ 

t = ——— (tháam-n (**)) 


t = 


2 

5-VĨĨ 


(kh«ng tháam-n(**)) 


Với t = ——^— ta được phương trình <=> 2x 2 -^5 + V4Ĩjx + 4 = 0 X = ^-Ị5 +V4Ĩ±V34 + loV4Ĩ"j 

(thỏa mãn điều kiện X > -1) 

Vậy nghiệm của phương trình đã cho là: X = -Ị-Ị 5 + y[Ã\ ± V 34 + I 0 V 4 IỊ 

Suy ra a = 5, ố = 41, c = 34, d =10 => s = a + b + C + d = 90 . Chọn B 
Email: tDphương.hss@hưe.eDư.vn 


Câu 11. Gọi X = — J= (a,b e N ) là nghiệm của phương trình 13Vx 2 -X 4 +9\lx 2 +x 4 =16 . Tính a 2 +b 
sjb 

A. 27. B. 9. c. 29. D. 7. 

Lòi giải 

Họ và tên: Trần Đức PhươngTên FB: Phuong Tran Duc 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Chọn c 

Điều kiện : -1 < X < 1 . 


Bình phương hai vế đã cho ta được: X 2 ịỉ3síĩ--x 2 +9\íĩ+^^ = 256 . 


Áp dụng bất đẳng thức B.c.s ta có: 


ỊnVl-x 2 +Wl + X 2 Ị 2 = ^ VĨ3 .^ĩ3 (1 - X 2 ) + 3 V3. V3 + 3x 2 j < (13 + 27)(l3-13x 2 +3 + 3x 2 ) 


= 40116-10x 


Mặt khác: 


lOx 


(l6-10x 2 ) 


< 


(l0x 2 +16-10x 2 ' 


= 64 


Do đó: X 2 Ị13V1-X 2 + Wl + X 2 ị < 256 


2 4 +2 


Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi X 2 = -- o X = —pr. 

5 V5 

Vậy: a - 2; b - 5 . Suy ra: a 2 +b 2 =29 . 

Email: thantaithanh@gmail. com 

Câu 12. Biết rằng phương trình X 3 (x + 4) + 4x + Vx 2 +2x + 2020 = 2(l009-3x 2 ) có một nghiệm dương duy nhất 


dạng X = —a+ / b + cj~ẽỉ tron g (Jó a, b, d e N , c, e là các số nguyên tố. Khi đó a + b + c + d + e bằng: 


A. 901. 


B. 902. 


c. 903. 


D. 904. 


Tác giả : Nguyễn Trung ThànhTên FB: https://www.facebook.com/thantaithanh 

Lòi giải 


Chọn D 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 13. 


X 3 (x + 4) + 4x + ylx 2 + 2x + 2020 = 2 (1009 - 3x 2 ) 

<=>(x + l) 4 +^/(x + l) 2 +2019 =2019 

(x +1) 4 +(x + l) 2 + J = (x + 1) 2 +2019 -^/(x + 1) 2 +2019 + J 


<=> 


-|2 r 


(* + l) ! +| = Vtx + Ự+2019-i 


o(x + l) 2 +l = ự(x + l) 2 +2019-l 


2 vv 2 

4 / „\2 


<=>(jc + 1) +(x + 1) -2018 = 0 
-1 + 3^897 


<=>(x + l) = ■ 


<t> 


X = -1 - , 


-1 +3^897 


X = -1 +, 


-1 + 3V897 


Vậy a = 1, b = 1, c = 3, d = 897, e = 2=>a + ỏ + c + í/ + e = 904. 
Email: lethuhAns2 712(a)sniAil. Com 
Email: thienhiiongtth@gmail.com 


Biết phương trình 4x = ^2018 + -^- ^2018 + -Ị- .^2018 + -Ẹ V2018 + X có nghiệm dạng X = a + , 


trong đó 


a,b,c e N* và — là phân số tối giản. Tổng s = a + b + c có giá trị bằng: 
c 


Ạ. 129186. 


B. 129168. 


c. 129618. 


D. 129681. 


Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Thị ThuTên FB: Nguyễn Thị Thu 


Chọn A 

Từ phương trình suy ra X > 0 


Đặt -^2018 + -Ì-V 20 I 8 + x = u , u > 0 .Ta được hệ phương trình 


4x = ^2018 +-^2018+ u 
4u = ^2018+^/2018+7 


1 

1 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


11 


EE3 








































sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


+ u 


+ Nếu X > u => 72018 + x > 72018 + u => ^2018 + ^-V2018 + x > ^2018 + ^-72018 
=> 4u > 4x => u > X (mâu thuẫn) 

+ Nếu X < u => 72018+ x < 72018 + u => ^2018+ -!j-72018+ x < ^2018 +^72018+ u 
=> 4u > 4x => u > X (mâu thuẫn) 

Vậy X = u. Ta có phuơng trình 4x = ^2018+ -^-72018+~x" 

1 1 —— , .Í4x = 72018 + 

Đặt v = --V2018 + x ta đuợc hệ phuơng trình < _ 

4 [4v = 72018 + 


• V 
X 


Lập luận tuơng tự trên ta đuợc X = V . Ta đuợc phuơng trình 


/——— í*>0 _1 + 7129153 

4x = 72018+ x <=>7 , _ _ <»x =-47-- 

16x 2 -x-2018 = 0 32 


Suy ra a = 1; b = 129153; c = 32 . Vậy s = a + b + c = 129186 . ChọnA 
Email: ntpAnh 1 079@tuyenquAng.eDu.vn 


Câu 14. Biết nghiệm nhỏ nhất của phương trình 3x 3 -7x 2 +ÓX + 4 = 37 


16x 2 + ÓX + 2 


có dạng 


-7c 


(a,b,c e tối giản. Tính giá trị của biểu thức s = a 2 +b 3 +c 4 . 

' ' rt 


b K ’ b 

A. 5 = 2428. B. 5 = 2432. c. 5 = 2418. B. 5 = 2453. 

Họ tên tác giả: Ngyễn Thị Phương AnhTên FB: Nguyễn Thị Phương Anh 

Lòi giải 

Chọn B 

Tập xác định M . 

, 16x 2 +6x + 2 


Đặt y = 7 


'16x 2 + 6x + 2 


3 


. Ta có hệ 


y 


( 1 ) 


3x 3 -7x 2 +6x + 4 , X 

y= -— ( 2 ) 


Cộng (1) với (2) theo vế ta được y 3 + y = — + + + — <=> y 3 + y = (x +1) 3 + X +1 (3) 


Xét hàm số /(í) = í 3 + ựeR , vì /’ (í) = 3r +1 > 0, Ví e R. nên hàm / đồng biến trên 


1 

Ei 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Khi đó (3) <=> / (v) = /(x + l)<=>}> = x + l . Thay vào (2) ta được 


3x 3 - Tx + 3x + l = 0 <=> (x-l)(3x 2 -4x-l) = 0 <=> 


X = 1 


X = - 


2 + VỸ 


X = ■ 


3 

2 -V 7 


Nghiệm nhỏ nhất của phương trình trên là X = 


2 -V 7 


suy ra a = 2, b = 3, c = 7 . 


Vậy s = a 2 +b 3 +c 4 = 2 2 +3 3 +7 4 =2432. 

Đối vói học sinh lóp 10, ta chứng minh hàm / (í) = í 3 + í đồng biến trên K. như sau: 


Với mọi t,t 2 e M, t, ^ t 2 , ta có — 1 - — lẤjầ. = íl itA —A.—A. = ^ +11 +t 2 +1 = 

t x -t 2 


u 


tị +“■ 

V 2y 


+ ^_ + l>0 

4 


Cách giải khác của cô Lưu Thêm: 


3x 3 - lx + 6x + 4 = 32 


16x 2 + ÓX + 2 


(3x 3 -7x 2 +6x + 4 ) + (lóx 2 + 6 X + 2 ) = (lóx 2 + 6x + 2) + 3,j 


/16x 2 + 6x + 2 


3(x 3 +3x 2 + 4x + 2) = (lóx 2 +6x + 2) + 3,? 


'16x + 6x + 2 


/ .n. 3 , 16x +ÓX + 2 Jl6x 2 +ÓX + 2 ... 

<»(x + l) +x + l =--- + ? --- (*) 


Xét hàm số /(í) = t 3 + ựeR , vì / (t) = 3r +1 > 0, Ví e R. nên hàm / đồng biến trên M 
Khi đó (*)<=> /(x + l) = / 


16x 2 +ÓX + 2 


<=> X +1 = l 


T6x 2 +6x + 2 


<=> 3x 3 -7x 2 +3x + l = 0 <=> (x-l)(3x 2 -4x-l) = 0 <=> 


X = 1 


X = 


2 + V 7 


X = ■ 


3 

2 -V 7 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Email: nguynhuthai 1 977@gmail.com 

Câu 15. Phương trình X + 2\h — X = 2 v/x — ĩ + y—x+8x — 7 +1 có hai nghiệm a,b với a<b . 
Có bao nhiêu số nguyên dương thuộc [u;b] . 

A. 1. B. 2 . c. 3 . D. 4 . 


Lòi giải 

Tác giả : Ngụy Như TháỉTên FB: Ngụy Như Thái 


Chọn B 


• Điều kiện: 


7 — X > 0 

X — 1 > 0 44 1 < X < 7. 

-X 2 + 8x - 7 > 0 


(*) 44 x — 1 — 2Vx — ĩ + 2^7 — X — ^7 — x)(x — ĩj = 

o Vx-lỊ>/x-l - 2 Ị- V7-xỊVx-l - 2 Ị = 0 


= 0 


44 


Ịv/x — 1 — 2 Ị Ụx — 1 — sỊỸ —x| = 0 


44 


Vx-l =2 

sjx — 1 = V 7 - 


44 


X = 5 

X = 4 


Vậy có 2 hai số nguyên dương là 4 và 5. 

Email: huunguyenl979@gmail.com 
Câu 16. Biết X = a+b\J5 (a,b e Z) là nghiệm nhỏ nhất của phương trình : 

V* 3 + 10x 2 + 56x4-66 -x = 2ụ x 2 -4x-l + 2 Ị. Tính T = a 3 +b 3 2 


A. T = 9 . 


B. T = 8. 


D. T = 125. 


cĩ = 7. 

Lòi giải 

Họ và tên : Đào Hữu NguyênTên FB: Đào Hữu Nguyên 


Chọn c 

Điều kiện : X 2 - 4x -1 > 0 (1) 


1 

Ei 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ya có 4x44Õ4~+~56x-ị-66 = 24x^-4x--ĩ + 4 + X 

Do \]x 2 — 4x — 1 > 0 nên 4444444-56x466 > 4 + x <=> X 3 + 10x 2 + 56x + 66 > 64 + 48x + 12x 2 +x 3 
«x 2 -4x-l<0 (2) 


Từ (1) và (2) suy ra X 2 - 4x-l = 0 <=> 


= 2-45 


= 2 + 45 


.Vậy T = 1 


Câu 17. Biết phương trình : 8x 2 - 8x + 3 = 8xV2x 2 -3x + l có 3 nghiệm Xj,x 2 ,x 3 (x 1 <x 2 <x 3 ) 


Tính T = Xị + (4Ĩ + l)x 2 + 


X, ! 


A .T = 


5 + 4Ĩ 


B. T = 4. 

2 


c. T = 3 


D. T = 8. 


Lòi giải 

Họ và tên : Đào Hữu NguyênTên FB: Đào Hữu Nguyên 


Chọn c 

Điều kiện : 2x 2 - 3x + 1 > 0 


Pt 8x^ -8x + 3 = 8 xa/2x 2 -3x + 1 <=> 4(x- 444 -3xĩ-I) 2 = (2x-1) 2 

3±V3 




2^2x 2 -3x + ỉ = l 


2^2x 2 -3x + l = 4x-l 




X = 


X = 


>/7-1 


r r _3-43 , ( R , ,\4Ĩ-Ỉ , 3 +V3 

Vậy ^ = ^ + (V7 + l)^-^ + ^ = 3 


Email: Phungthan.ddn@gmail.com 


Câu 18. Phương trìnhx = J2019x- 


2019 , [ 2019 a + 4b , Ar .. x a 1JL 

- h .1-CÓ nghiệm X = -- -— ,a,b,c e N và — là phân số tối gián. 

X V X c c 


, . . , , (<7 + c) 2 -b ,, 

Giá trị cúa biẽu thức p = ----là 


A. 2017 


4 

B. 2018 


c. 2019 


D. 2020 


1 

1 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


15 


Lòi giải 


EE3 

































i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Tác giả : Phùng Vãn ThânTên FB: Thân Phùng 

Chọn c 
Cách 1 

Điều kiện X e [— 1; 0) u [2019; + 00 ) 

Trường hợp 1: je[-l;0) vế trái âm vế phải dương nên phương trình vô nghiệm. 

Trường hợp 2: X e [2019;+oo) 


l n 2019 l n 

r n 

2019x——— = ,2019 

JC — —■ 

V X V 

l xj 


2019 + x- 


< 


—+ X-2019 




0 1 in __ 2019, i 2019 

Suy ra J 2019x——— + J1——— <x 


Dấu bằng xảy ra kh i 


2019 = x- — 

X 

— = X - 2019 

X 


_ 2019 + ^4076365 . , u _ Ann „„ 

X = -—-ta có a - 2019,0 = 4076365, c = 2 


Vậy p = 2019 chọn c 

Cách 2 

Điều kiện X e [-1;0) u[2019;+oo) 

Trường hợp 1 : X e [-1; 0) vế trái âm vế phải dương nên phương trình vô nghiệm. 
Trường hợp 2: X G [2019;+oo) 


Phương trình trở thảnh 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


L 2019 / 7777 " 2019 

x -f * =i m9x - , 

=>x 2 -2019X-2V* 2 -2019x + l = 0 

^Ị7x 2 -2019x -lj 2 =0 

«x 2 -2019x = l 

2019 + 74076365 

=> X =-—- 

2 


Kiểm tra lại 


2019 + 74076365 

X = -- 

2 


là nghiệm phương trình. Ta có a - 2019,6 = 4076365, c = 2 


Vậy p = 2019 chọn c 

Email: hoxuandungl 010@gmaỉl. com 


5x 2 -2 


Câu 19. Cho biết nghiệm của phương trình 7x 3 +5x 2 -1 = J——— có dạng X = a + yfb với a,b e z . Khi đó giá trị 


nhỏ nhất của hàm số y = X 2 + ax + b là 

A. 16. B. 17. c. 18. 


Chọn D 


7x 3 +5x 2 -1 = , 


5x 2 -2 


D. 19. 


Lòi giải 

Tác giả : Hồ Xuân DũngTên FB: Dũng HÒ Xuân 


Điều kiện xác định: 5x 2 - 2 > 0. 


Đặt t =, 


5x 2 -2 


(f>0). Ta có 5x 2 =67+2. 


Phương trình đã cho trở thảnh 

7x 3 + 6r + 2 -1 = t <» X 3 + 6r + 2 = 0 +1) 3 

<=> X 3 = (í -1) 3 <=>x = t- l<=>t = x + l 


5x 2 -2 _ , , 

<=> --=x + l <íí> < 


X>-1 

.2 


Jx>-1 

5x2 ~ 2 = (x + l) 2 < ^|x 2 +12x + 8 = 0 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

<=> X = -6 + V 28 (tm đk). 

Vậy phương trình đã cho có nghiệm là X = -6 + V 28 . 

Khi đó y = X 2 - 6x + 28 = (x-3) 2 +19 > 19 
Email: dacsiap(S)stnail. com 

Câu 20. Nghiệm nhỏ nhất của phương trình (x + 3)y-x 2 - 8x + 48 = x-24 có dạng X — m + ỉiyfp (với m,ne z và p 

là số nguyên tố). Tính giá trị T = m + n + p. 

Ạ. T = 25. B. T = 27 . c. T = 3 . D. T = 7 . 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Đắc Giáp, Tên FB: Nguyễn Đắc Giáp 

Chọn A 

Điều kiện: -12 < X < 4. 

Phương trình đã cho tương đương với 2 (x + 3) 4~x~ -8x + 48 = 2(x - 24) 


<=> (x 2 + 6x + 9) + 2(x + 3)a/-x 2 -8x + 48 +(-x 2 -8x + 48) = 9 


<=> 


(x + 3 ) + V-x 2 - 8x + 48 


= 9 


<=> 


(x + 3 ) + V-x^ - 8x + 48 =3 ( 1 ) 

(x + 3) + V-x 2 -8x + 48 =-3 ( 2 ) 


íx<0 

w -2x 2 -8x + 48 = 0 


x< 0 

X = -2 - 2 V 7 X = -2 - 2Vỹ (thỏa mãn). 
X = —2 + 2\ỊĨ 


, N íx<-6 

( 2 )-») <=>•( 
v 7 -2x 2 -2ŨX + 12 = 0 


x<-6 

X = -5 - V 3 Ĩ -w> X = -5 - V 3 T (thỏa mãn). 
X = -5 + V 3 T 


Nghiệm nhỏ nhất sê là X = -5 - V 3 I. Do đó m + n + p - - 5-1 + 31 = 25. 
PtNguycn Van Tỉnh 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


2 2 2 1 -\fb 

Câu 21. Nghiệm dương của phương trình ^Ỉ2x^-ị-3x^-ị-Ĩ2x^ị-Ĩ5x^-ĨÕ ————-— = 3 có dạngx = —-- với c là 

2 c 

số nguyên tố, b là số tự nhiên , a là số nguyên. Tính giá trị của biểu thức T — a + b + c . 

A. T =-5 B. T = 20 c. T = 8 D. T = -2 

Lòi giải 

Sử dụng cách phân tích 2x 4 + 3x 3 + 12x 2 + 15x +10 = (2x 2 +ax + 2)(x 2 + bx + 5) => a = 3;b = 0 
Phương trình đã cho tương đương với Ậ2x 2 + 3x + 2)(x 2 + 5) = +3a + 2) + (a +5 ) 

<=> (v/2x 2 +3x + 2- Vx 2 + 5j =0 

<Í5> ’\Ị~2x~ + 3x + 2 = ylX ” + 5 

<» 2x 2 + 3x + 2 = X 2 + 5 <=> X 2 + ĨX - 3 = 0 . 

Từ đó phương trình có nghiệm dương là X = — - Suy ra a = -3, b = 21, c = 2 

Vậy T = a + b + c - 20 

Email: nguyenmanhhA.198 7@gmail. com 

Câu 22. Cho phương trình X 3 +1 = 2ịj2x — 1 có ba nghiệm phân biệt trong đó nghiệm bé nhất được biểu thị dưới dạng 
——với a,b,c là các số nguyên, b>0,a<0,c<3. Tính giá trị của biểu thức p = a 3 +b 3 + c 3 ? 


c 

A. 134. 


c. 116. 


D. 118. 


B. 132. 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Mạnh HàTên FB: Nguyễn Mạnh Hà 

Chọn B 

Đặt t = \ỉ 2x — 1 t 3 = 2x — 1 . Khi đó phương trình ban đầu trở thành 

X 3 +1 = 2t 


x 3 +l = 2t 

- 

+ 

II 

= 2t 




1 

3 2 


\ 

-4—* 

rí 

II 

■o 

1 

Ti 

X | 

(x-t) 

x+-t 

2 

+ —t 2 + 2 
4 

= 0 1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta được X 3 +1 = 2x <í=^ X 3 — 2x + 1 = 0 


X = 1 


-1 + V5 
2 

— 1 —s/5 


Nghiệm bé nhất của phương trình là X = — 5 do đó a = — l;b = 5; c = 2 và p = 132 . 

Câu 23. Nghiệm dương của phương trình: -X 2 +v X 3 + 8 + 4x = 0 có dạng X = a + , trong đó a,b e N*. Tính giá trị 

của biểu p = a 10 +b 2 . 

Ạ. 59218. B. 48324. c. 72968. D. 42134. 

Tác giả: Trần Gia Chuân Tên FB: Trần gia Chuân 


Lời giải 


Chọn A 

Điều kiện: x> -2 


Ta có : -X 2 + \l X 3 + 8 + 4x = 0 <=> \lX 3 + 8 = X 2 - 4x 
Đặt u = Vx+2 , và 1/= Vx 2 - 2x + 4 với U>0,V>^Í3 


Khi đó 


, í-2(/+ V 2 = X 2 - 4x 
(VI/= X 2 -4x 


Phương trình ban đầu trở thành 


-2^ + v 2 = uv<^2u z +uv-v z = 0<^2 






+ --1 = 0 «- 

ư 


ư~2 

u 

V 


^ = -l(/oa/) 


Với — = 4=> 2(V= ư<=> 4x+8= X 2 -2x+4<=> X 2 -6x-4 = 0 <=> 
1 / 2 


X = 3+Vl3 
X = 3-VĨ3 


Vậy phương trình ban đầu có nghiệm dương là x = 3+ VĨ3 => p= a 10 + ố 2 = 59218 . 

Tác giả : Nguyễn Văn ToảnTên FB: Dấu vết Hát 
Email: nguyenvantoannbk@gmail.com Nhờ thầy cô góp ỷ! 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 24. Biết phương trình 7x 2 4-7X — 


4x + 9 


28 


có một nghiệm dương dạng 


—m + 5yfn 


p 


với m,n,p e N*,p <14. 


Tính giá trị biểu thức A = p 3 —3 m 3 —5n 4 . 
A. A = 2017 . B. A = 2019 . 


c. A = 2016 . 


D. A = 2018. 


Lòi giải 


Chọn c 


ĐK: x> — Ta có: 7x +7x = , 


4x + 9 


28 


07 


X + - 


7 

4 


x + - 


4 


1 


,7 /1.1 


Đặt a — x + 4-, ta được phương trình 7ớ — — = . h-a + — . 

2 4 V7 4 


Đặt i a + i^h 2 =ịa + -^28b 2 = 4a + 7 (1) (ố>0). 
V 7 4 7 4 v ' 


,2 7 7 , , 2 ,7 7 ,-7 f2) 


Lại có 7 a ~ — — b^ 28 a —4b-\-7 . Từ (1) và (2) ta có hệ: 


28« =4ồ + 7 


28Ồ = 4a + 7 


28 (« + h)(ỡ — ỏ) = 4 (ồ — «) -v^> (« — ổ)[7(« + z>) +1] = 0 < 4 - I 

-6 + 5V2 


a — b 

7(«+ỏ) + l = 0 


w/ . , , 1 11 , I + 5V2 

VỚI a — b J—a + — — a a — ———— X 

V 7 4 14 


14 


VỚI 7(a + h) + l — 0 = r' 7 ữ 4-7 — « 4 ~ — "T1 — 0 A4 7 ^—ữ 4“ ~ — — 1 — 7ữ 




a < — V 
7 


45 




49« + 7 a -— — 0 


a < — 3 
7 


1 + V46 /A __ 8 +VĨ6 

« =-—- = 7 >I =- ——<0 


14 

-1 —>/46 


14 


14 


[t / m) 


Vậy m = 6 ,« = 2,/> = 14 =£- ^4 = p 3 — 3m 3 — 5n 4 = 14 3 —3.6 3 —5.2 4 = 2016. Vậy chọn c. 

Email: BuiChithAnhl987@gmAiI.Com 


Câu 25. 


, , V7+Ĩ 2 , «+Vồ , _ T ». 

Nghiệm lớn nhãt cúa phương trình: —-—— = — có dạng X = —— 1 —( a,b e LI ) 

X + 2 5 2 


Khắng định nào sau đây là đúng: 

A. 2« + h<35. B. a + 2ồ = 55. C.a = 3b + 7. D.« + b e (32;45) . 


1 

1 
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Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Lòi giải 

Tác giả: Bùi Chí Thanh Tên Facebook: Thanhbui 


Chọn c 

Điều kiện : x> -1 

Cách 1: Đặt y = VxTT > 0;z = -\/x 2 -x + 1 , ta được: 


5 yz = 2(y 2 + z 2 ) <=> — = 2 
z 


í ,,\ 2 

y 


+ 2o2 


7 


-^ + 2 = 0« 


z = 2 

z 

z = i 

,z 2 


Nếu — = 2 ta được Vx+T = 2 yjx 2 -x +1 I 


Nếu — = — ta được 2y/x + l = \Jx 2 -x +1 <=> 
z 2 


X>-1 

4x 2 -5x + 3 = 0 


(vô nghiệm). 


X > -1 5 

5 ± yfỹf <=> X = —^— (thỏa mãn) 
X = ——— 2 


Suy ra ữ = 5;h = 37=>a + be (32;45) 

^ - Vx + 1 2 . , 

Cách 2: , ' =^- ĐK: X>-1 

X 2 +2 5 


<=> 5.yJ(x + ì)(x 7 — X +1) =2(x 2 -x + l) + 2(x + l) 


Chia cả 2 vế cho X 2 - X +1 ta được 



(* + l) 

(x 2 — X +1) 


= 2 + 2 ,- 


X +1 


(x 2 - X + 1) 


<=> 


(* + l) 

(x 2 - x + 1) 

I (*+l) 

(x 2 - x + 1) 


= 2 

_ỉ_ 
~ 2 


Đen đây làm giống như cách 1 ta được kết quả. 


(Email): locleduclO@gmail.com 

Câu 26. Phương trình X 4 - 6x -1 = 2(x + 4)V2x 3 + 8x 2 + 6x +1 có tổng tất cả các nghiệm thực bằng: 
A. -5. B. -3 . c 3. D. 5. 


Lòi giải 

Chọn c 
Cách 1: 

Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


22 



EE3 



































sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Điều kiện: 2x 3 + 8x 2 + 6x +1 > 0. 

pt <=> (x 2 ) 2 - (6x + 1) = (2x + 8)^(2x + 8)x 2 +(6x + 1). 


Đặt < 


u=x 2 > 0 Ju 2 -(6x + 1 ) = (2x + 8 )-v 

V = a/(2x + 8)x 2 + (6x +1) Ịv 2 — (6x +1) = (2x + 8) • u 


u 2 -V 2 = (2x + 8)(v - ù) o (ụ - v)(u + v + 2x + 8) = 0o 


u = V 

w+v+2x+8=0 


• Với u = V, suy ra: V2x 3 +8x 2 + ÓX+T = X 2 o X 4 -2x 3 -8x 2 -6x-l = 0 (ỉ) 

<=> (x 2 -4x-l)(x 2 + 2x + l) = 0<=>x = -l hoặc X = 2±V5. 

• Với u + V + 2x + 8 = 0, suy ra: V2x 3 + 8x 2 +ÓX + 1 + (x +1) 2 = -7 : vô nghiệm. 

So với điều kiện, nghiệm phuong trình là X = -1, X = 2 ± y[5. 

(Tác giả : Lê Đức Lộc, Tên FB: Lê Đức Lộc) 

Cách 2: (được Thầy Nguyễn Văn Quý góp ý) 

pt <=> X 4 -(2x 3 +8x 2 +6x + l) = 2(x + 4)ỊV2x 3 +8 x 2 +6x + 1 -X 2 j 


, , Í2x 3 +8x 2 +6x + l) 

X 4 - (2x 3 + 8x 2 + 6x +1 = 2(x + 4) v - — L 

V 2x 3 + 8x 2 + 6x +1 


-X 


+ X 


<=> 

X 4 - (2x 3 + 8x 2 + 6x +1) 

, , 2(x + 4) 


L V / J 

V2x 3 +8x 2 +ÓX + 1 + x 2 


= 0 


<tí> 


X 4 -2x 3 -8x 2 -6x-l = 0 (1) 


V2x 3 + 8x 2 +6x + 1+x 2 +2x + 8 = 0 (2) 

(1) <=> (x 2 -4x- l)(x 2 + 2x + l) = 0 <=> X = -1 hoặc X = 2±\Í5. 

(2) <=> ^2x 3 +8x 2 +ÓX + 1 + (x +1) 2 + 7 = 0 (vô nghiệm) 

Vậy phuong trình có nghiệm là X = -1, X = 2 ± V?. 

Cách 3: (được Thầy Quân Harymon góp ý) 

• Nhận thấy X = 0 không phải là nghiệm pt đã cho. 

• Với X * 0 : 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


\a = x 


Câu 27. 


Đặt . -- 

\b = V2x 3 + 8x 2 + ÓX + 1 a 

Phương trình trở thành: a 2 - (6x +1) = 

<=> a 3 - b ' - (6x + l)(úf -b) = 0 


b 2 2x 3 + 8x° +ÓX + 1 - 6x +1 _ „ b 2 6x + l 

— =-——-= 2x + 8 + => 2x + 8 = --——. 


a 


a a 


f b 2 6x + 0 


y a a J 




a = b (1) 

a 2 +ab + b 2 -(6x + l) = 0 (2) 


(1) => v^x 3 +8x° +ÓX + 1 = X 2 <=> X 4 - 2x 3 - 8x 2 - 6x -1 = 0 
<=> (x 2 -4x-l)(x 2 + 2x + l) = 0<=>x = -l hoặc X = 2 ± V5 . 

(2) => X 4 + 2x 3 + 8 x 2 + X 2 yị. 2x 3 + 8 x~ + 6 x +1 = 0 <w> X" {^x~ + 2x + 8 ^ + X" yj 2x J + 8 x 2 + 6 x +1 = 0 

<=> X 2 [(X +1) 2 + 7 ] + X 2 \l 2x 3 +8x 2 +ÓX + 1 = 0 (vô nghiệm với mọi X A 0) 

Vậy phương trình có nghiệm là X = -1, X = 2 ± V 5 . 

Email: minh.love.math@gmail.com 

Cho hàm số y = /(x) = ax 3 +bx 2 +cx + d với a, b, c, c/e R có đồ thị như hình vẽ. 



Phương trình / 3 (x) + / (x) - 2 ịjf(x) = 0 có bao nhiêu nghiệm phân biệt? 

A. 4. B. 6 . c. 2 . D. 8. 

Lòi giải 

Họ tên tác giả: Trần văn Minh Facebook: Trần văn Minh 

Chọn D 

Cách 1: Ta có / 3 (x) + / (x) - 2 ịỊf (x) = 0 / 3 (x) + 2/ (x) = / (x) + 2 ịjf (x) 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đặt a = f (x);Z> = yjf(x) =^> a 3 +a = b 3 +b 

(a - ồ)(ứ 2 + ab + b 2 + l) = 0 <s> a = b o f{ x ) = ịỊf( x ) 


<=>/ 3 W = /W<=> 


/(*) = 0 
/W = 1 
/W = ~ 1 


Dựa vào đồ thị hàm số ta thấy 
+ Phương trình /(x) = 0 có 3 nghiệm phân biệt. 

+ Phương trình / (x) = 1 có 2 nghiệm phân biệt không trùng 3 nghiệm trên. 


+ Phương trình /(x) = -1 có 3 nghiệm phân biệt không trùng 5 nghiệm trên. 
Vậy phương trình / 3 (x) + / (x) - 2 ịỊf(x) = 0 có 8 nghiệm phân biệt. 

Cách 2: đặt t = ịỊf(x) => t 9 +1 3 - 2t = 0 <=> t ự + r - 2 ) = 0 


Dùng sơ đồ Hoocner tìm được 


t = 0 
t = \ <=> 

t = -\ 


/(*) = 0 
f( x ) = 1 
/W = - 1 


Dựa vào đồ thị ta thấy phương trình có 8 nghiệm phân biệt. 

Nguyễn Văn Xuân 

Câu 28. Cho phương trình: Xy/ì + x + y/3 — x = 2 Vx 2 +1 

Biết phương trình trên có hai nghiệm dạng Xj = a; x 2 = b + sịc ( với a, b, c là các số nguyên). Tính 
s = a 2 +b 2 +c 2 

Ạ. 6 B. 9 c. 11 D. 14 


c. 11 

Giải 


Điều kiện: xe[-l;3] 


Xét u = (x; 1), V = (V 1 + x; >/3-x) 


=Vi+ X 2 , 


= 2 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


— > —> 

— > 

—> 

Ta có u .V < 

u 

V 


x.vl + x + 1 .yỊĩ-X < 2 .\lx 2 +1 


VT < VP 


' X 1 

Dấu “ = ” xảy ra <=> , = J >0 

vl + x V 3-x 

Giải pt này được Xj = 1; x 2 = 1 + V 2 . 

Chọn A 

Email: DAnhDuoC(ã)smAiL Com 

Câu 29. Gọi x 0 là nghiệm âm của phương trình: 7x 2 - 13x + 8 = 2x 2 ậJx{i + 3x -3x 2 ). Biết x 0 có dạng 


Ịa + yfb j 


với a, b, c là các số tự nhiên , a là số nguyên tố. Hỏi tổng T — b + 2a —c chia hết cho số nào sau đây? 

A. 17. B. 19. c. 18. D. 15. 

Lòi giải 

Tác giả: Vũ Danh Được, Tên FB: Danh Được Vũ 

Chọn B 

Dễ thấy X = 0 không là nghiệm phương trình nên chia 2 vế pt cho X 3 ta được: 


7 13 , 8 _o J 1 , 3 , 

~~~ 2 + ~3 ~ 2- A0~ + 7~ 3 

XX X V X X 


Đưa phương trình về dạng: 


7 2 X 3 (2 ^ 


-1 

yx 


+ 2 . 


-1 

yx ) 


iH-3 

v Vx 2 X y 


\3 


+2 # + ỉ- 3 « 


Xét hàm số /(í) = p + 2t với t e M, hàm này đồng biến trên R . 

Phản biên : lóp 10 chưa học kĩ về tính đơn điệu của hàm số bậc ba. Nên thay đối lại cách giải bằng 


, 2 1 3 

phương pháp đặt ân phụ. Đặt a = — -1; b = 3 —- + — - 3 

X V X X 


Do đó (*)o 3p- + --3=--lo4--T + - + 2 = 0 <=> 

Vx 2 X X X 3 X 2 X 


1=1 


1 _ 16 

X _ 5±V89 




X = 1 


X = 


X = - 


-5 + V89 


5 + V89 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Vậy x 0 = - 


5 + V89' 


T = 89 + 2.5-4 = 95:19 


Email: quocdail98 7@gmail.com 
Câu 30. Cho hàm số f ( X ) liên tục trên R và có đồ thị như hình vẽ. 



Hỏi phương trình /ị \/l -sin X j = /(Vĩ + C0SX ) có tất cả bao nhiêu nghiệm thuộc (-3; 2)? 
A. 0 ■ B. 1 ■ c. 2 D. Vô số. 


Lòi giải 

Tác giả : Trần Quốc ĐạiTên FB: www.facebook.com/tqdl671987 

Chọn B 

Phản biện: câu này không phù hợp với chuyên đề 3 này. 


,_. í-l<sinx<l 0 < Vl-sinx < V 2 

X e (-3;2) => ị f 

[-1<C0SX<1 [0 < Vl + cosx < V2 

/(Vĩ - sin X j = /(Vĩ + COSX j <» Vl-sinx = Vl + cosx (Vì /(x) đồng biến trên Ị0;V2j 


n 


<» sinx + cosx = 0<=>tanx = -l<=>x = - — + kĩĩ 

4 


Do xe (-3;2) => X = -^-thỏaphương trình. Vậy có duy nhất 1 nghiệm. 


Câu 31. 


Gmail: thAnhhuyenymB@gmAil. Com 

Số nghiệm của phương trình I 2 V 5 + X + 3^25 -X 2 = 25 + 4x + V80-1ÓX là 

A. 1. B. 2. 


1 

Ei 
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Lòi giải 



Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


GV: Nguyễn Thị Thanh Huyền,FB: ThAnhhuyenymB Nguyên 


Chọn B 


+ Điều kiện: < 


5 + x > 0 

80 -16x > 0 <=> -5 < X < 5 


25-x > 0 


+ Ta có: I 2 V 5 -KX + 3a/25-"X^" = 25 + 4x + 4 V 5 — 
++ 4(3V5 + x-a/5^ : ) + 3V25-x 2 -25-4x = 0. 


X 


_ ,2 

Đặt t = 3 V 5 + X -v/5-x =>3\j25-x 2 -25-4x = --—‘ 

2 




Phương trình trở thành: At - — = 0 <=> 


t = 0 
í = 8 


+VỚĨ t - 0, ta có 3 V 5 + X = V 5-x <=> 9(5 + x) = 5- x o x = -4 (thoả đk). 
+ Với t = 8, ta được: 3 V 5 + X = 8 + V 5-x <=> 5x-12 = 8%/5-x 




x> 


12 


<=> < 


25x-56x-176 = 0 


_ 12 
x>2f 

5 


■ _ 4 <=> X = 4 (thoả mãn đk) 

44 


X = — 


25 


Vậy phương trình đã cho có hai nghiệm: X = ±4 . 


Email: nguyendangdungpc@gmail com 

Câu 32. Nghiệm lớn nhất của phương trình Ịx 2 -6x + 1l)\/x 2 -x+1 = 2Ịx 2 -4x+7jVx-2 (1) 
a + \/õ 


có dạng- với a,b,c là các số nguyên dương và alà số nguyên tố. Tổng s= a+ b+ c là 


A. 5. 


B. 12. 


1 

Ei 
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Lòi giải 


sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Chọn B 


Tác giả : Nguyễn Đăng DũngTên FB: Dũng Nguyễn Đăng 


Điều kiện: X > 2 

Đặt < 


Vx 2 -x+1 = a , , _ 

' _ điêu kiện a> 0,b>0 

sjx-2 = b 


Sử dụng đồng nhất thức ta tìm được 


x 2 -6x+11 = a 2 -5b 2 


L x 2 -4x+7 = a 2 -3b 2 
Phương trình (1) trở thành: (a 2 - 5b 2 j a = 2( a 2 ~ 3 b 2 ị b 

<=> a 3 - 2 a 2 b - 5 ab 2 + 6b 3 = 0 <=> (a - b)(a - 3 b)(a+2b) = 0o 


a = b 
a = 3b 


+) a~ b suy ra \lX 2 -X+1 = Vx-2 X 2 -2x+3 = 0 vô nghiệm 

+) a~3b suy ra -\l X 2 - X +1 = 3a/x-2 <=>x 2 -10x+19 = 0<=>x = 5± Vô thỏa mãn (1) 

Suy ra nghiệm lớn nhất của phương trình là X = 5 + Vẽ 
Suy ra s=a+b+c= 12 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


VBC FT“HPT CHỨA CẴN 


Email: thinhvanlamha@gmail.com 


Câu 1. Giải phương trình: X = Jx-— + Jl- — ta được một nghiệm X = a + y ^ 5 a,b,c e N,b < 20. Tính giá trị 


biểu thức P = a ĩ + 2b 2 + 5 c. 

Ạ. p = 6\. B. p = 29 . 


c. P = Ỉ09. D. p = 73. 

Tác giả: Nguyễn Văn Thịnh FB: Thịnh Nguyễn Văn 

Lòi giải 


Chọn A 

Điều kiện: X>1. 

Áp dụng bất đẳng thức AM - GM, ta có: 


H + H-- 


r I' 

X- 

V XJ 




{ 


1 


1 


X- —+ 1 + X-1 + — 

V X X) 


= X, do đó phương trình 




x ~ỉ = ' ,_1 + V5 

<3>x = 

1 _ 1 2 

X — 1 = — 

X 


Vậy a = ỉ,b = 5,c = 2 => p = a +2b +5c = 61. 


Câu 2. Phương trình Vx 2 +481 -3 V? + 481 = 10 có hai nghiệm a,j3 . Khi đó tổng a + J3 thuộc đoạn nào sau 
đây? 

A. [-5;-!]. B. [-10;-6]. c. [2;5]. D. [—l;l]. 


Lòi giải 


Đặt t = yjx 2 +481 ,t > 0, ta được phương trình t 2 -3 1 = 10 <=> t 2 — 3í—10 = 0 <=> 


t = 5 

t = -2 (/oai) 


Với í = 5 thì yjx 2 +481 = 5 <=> X 2 +481 = 625 <=> X 2 = 144 <=> X = ±12 


Suy ra a + p = 0 . 

Chọn D 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Email: ntpAnh 1079@tuyenquAng.eDu.vn 


Câu 3. Biết nghiệm nhỏ nhất của phương trình 3x 3 -7x 2 +ỔX + 4 = 3 '^j —— -Ệ- —— có dạng 

(a,b,c tối giản. Tính giá trị của biểu thức s — a 2 +b 3 +c 4 . 

A. s = 2428. B^S = 2432. c. s = 2418. B. s - 2453. 

Họ tên tác giả: Ngyễn Thị Phương Anh, Tên FB: Nguyễn Thị Phương Anh 
Lòi giải 

Chọn B 

Tập xác định R . 

, 16x 2 +6x + 2 


Đặt y = 


16x 2 + 6x + 2 


. Ta có hệ 


y 


( 1 ) 


3x 3 -7x 2 +6x + 4 , X 

y= -— ( 2 ) 


... ,. , X . 1 3x + 9x +12x + 6 •! / \3 . . 

Cộng (1) với (2) theo vê ta được V +y = -—-<=> y + y = (x + l) +X + 1 (3) 

Xét hàm số f(t) = t 3 +t,t e R , vì / (í) = 3r +1 > 0, Ví e R nên hàm / đồng biến trên K. 
Khi đó ( 3 ) <=> / (y ) = / (x + 1 ) <=> y = X +1 . Thay vào (2) ta được 


3x 3 -7x 2 +3x +1 = 0 <=> (x-l)(3x 2 - 4x-lj = 0 <=> 


X = 1 


X = ■ 


X = 


2 + V7 

3 

2-V7 


Nghiệm nhỏ nhất của phương trình trên là X = 


2-V7 


suy ra a = 2, b = 3, c = 7 . 


Vậy s = a 2 +b 3 +c 4 = 2 2 +3 3 +7 4 =2432. 

Đối vói học sinh lóp 10, ta chứng minh hàm / (7) = t 3 + 1 đồng biến trên K. như sau: 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Với mọi t v t 2 e IR, t x * t 2 , ta có — ẮẤù- = h, + h, — h — h- = ịị +ự 2 +tị +1 = t,+— + ^- + l>0 


h ‘2 


h *2 


tị+- 

V 2 J 


* Cách giải khác của cô Lưu Thêm: 


3x 3 - Tx 2 + 6x + 4 = 31 


'I6x +6x + 2 


<=> ^3x 3 —Tx + 6x + 4^ + Ịlóx^ + 6x + 2 j — ị\6x 2 + 6x + 2 j + 3,j 


16x 2 +ÓX + 2 


<=> 3(x 3 + 3x 2 + 4x + 2 ) = (lóx 2 + 6x + 2 ) + 3^ 


16x 2 + 6x + 2 


1 ,x3 . , I6x 2 + ÓX + 2 J16x 2 +6x + 2 ... 

<=>(x + l) + X + 1 =--- + ? --- (*) 


Xét hàm số /(í) = í 3 + í,íeK , vì / (t) = 3r +1 > 0,Vt e M. nên hàm / đồng biến trên 
Khi đó (*)<=> /(x + l) = / 


16x 2 +ÓX + 2 


<=> X +1 = l 


'ì6x +ÓX + 2 


<=> 3x 3 -7x 2 +3x + l = 0 <=> (x-l)(3x 2 -4x-l) = 0<=> 


X = 1 


X = - 


2 + VỸ 


X = ■ 


3 

2-VỸ 


Email: giaohh2@gmail. com 


Câu 4. 


Biết phương trình yjx + Vx(x + 2) - V(x +1) =0 có nghiệm duy nhất X = ^- U - —— . Trong đó a,b,c là 

v v c 


A. 6. 


- * lả 

c 

B. 8 . 


các số nguyên dương và — là phân số tối giản. Khi đó giá trị của a + b + c là 

c 


c. 7. D. 9. 

Tác giả : Nguyễn Xuân Giao, Tên FB: giaonguyen 
Lòi giải 


Chọn B 

ĐK: X > 0 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


X + 2) = ^(x + l) 3 <=> 2 ^ịx 1 (x + 2) = X 3 + 2x 2 +1 


<=> (x 3 +2x 2 )-2^x f +2^ + 1 = 0 <=> X 3 +2x 2 -1 = 0 


X = -1 


X = ■ 


— l±yỈ5 


Đối chiếu điều kiện ta thấy phương trình có nghiệm duy nhất X = 


-1 + yỊs 


Vậy a = 5;b = l;c = 2=> a + b + c = 8 


Câu 5. Tổng tất cả các nghiệm thực của phương trình ị/lx + l + ịl 8 + x-x 2 + ịịx 1 -8x-l =2 là : 


A. -18. 


B. 18. 


c. -9. 
Lòi giải 


D. 9. 


Chọn B 

Ầjlx + \ +yjs + x-x 2 +ị/x 2 -8x-l = 2 (1) 

a = ịỊlx + l 
b = lj 8 + x-x 2 <=> 
c = ịjx 2 -8x-l 


Đặt < 


a~' = 7x + l 


ỏ 3 = 8 + x-x 2 ^a 3 +ỏ 3 +c 3 =8 (2) 


c 3 = X 2 - 8x -1 


Khi đó (1) trở thành a + b + c = 2(3) 

Từ (2), (3) suy ra a +b 3 +c 3 =(a + b + cf 

(ỡ + ổ)(ỡ 2 -aổ + ổ 2 ) = (a + ố)Ị^(a + ỏ + c) 2 +(ỡ + ố + c) 

(a + ổ) Ị^3 c 2 + 3 ab + 3 ac + 3 bc~ị = 0 


<=> 


c + c 


<=> 


<=> (ữ + ố)(ổ + c)(a +c) = 0 <=> 


a = —b 
b = -c 
c = -a 


: -b => X 2 - 8x - 9 = 0 <=> 


+ THI: a = 

+ TH2: ồ = -c=>7x + l = 8ox = l 
+ TH3: a - -c =^> X 2 -X = 0 <=> 


X = -1 

X = 9 


X = 0 
X = 1 


1 

i 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Thử lại ta suy ra tập nghiệm của phương trình đã cho là s = 1; 0; 1; 9} 

Vậy tông các nghiệm của phương trình là T — 9 


Tên FB: Euro Vũ 

Câu 6. Gọi x 0 là nghiệm thực của phương trình x\J~5x : [ +1 + x-v/óx 2 +1 - V2x 4 + 2x 2 + 1 = X 2 +1 , biết bình 

phương của nghiệm x 0 có dạng X 2 = a + ^ (a,b,ceZ), tối giản .Tính s = a + b + c 

c b 

A. s = 26. B. 25 . c. 24. D. 22 . 

Ngô Nguyễn Anh Vũ Email: ngonguyenanhvu@gmail.com 

Lòi giải 

Vì: xịyj5x 2 +1 + Véx 2 +1 j = V 2x 4 +2x 2 +7 + X 2 +1 > 0 => X > 0 
Điệu kiện : X > 0 


Chia X 2 hai vế : 


V HW 6+ ị y 


1.2. 1 . , . 1 _ _ 1 A 
— . 2-ị —— H—— +1H —y Đặt: t — —— > 0 

V X X X X 


+ t + Vó +1 — *\l 2 + 2.Í + t +1 +1 
■n/5+7 + Ậ^5 + t j 2 ~+l = (1 + 1) + yj(ì + t) 2 


+1 


Đặt u = a/5 + t, V = 1 +1 . Điều kiện: u > V?, V > 1 
Lúc đó u + ^lu 2 + 1 = V + Vv 2 +1 •»/(«) = /(v) 

Cách 1: Xét hàm đặt trưng : f(t) = t + \Jt 2 +7 Điều kiện : t > 1 

/ '(0 = 1 + ; > 0 => hàm số đồng biến trên (l; +oo) nên ta có u = ’ 

yjt 2 + 1 
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<=> 


X 2 = 


X 2 = 


1 + VĨ7 


(«) 


1-VĨ7 


oS = 26 


(0 


Cách 2: M + a/Ĩ/^ĨT = V + Vv^ĩT <=> u-v + ỊVũ 2 +1 - Vv 2 + 1 j = 0 


(w -v) 


1 + 


ỉ/ + V 


\lu 2 +1 + \lv 2 +1 


= 0 


<=> M = V 


Khi đó ta có 



= 1 + 


1 

X 2 


o5 + ^ = l + Ậ + -^-^ + ^-4 = 0«>4x 4 -x 2 -l = 0 <=> 


X 2 = 


X 1 — 


1 + VĨ7 
8 

1-VĨ7 


(«) 


oS = 26 


(/) 


Email: chitoannd@gmail. com 

Câu 7. Biết rằng phương trình Vx + V3-X =x 2 -x-2 (1) có nghiệm là X = a + ^ . Tính giá trị của biểu 

c 

thức T = 20 + 110-19800^ biết o,ỏ,c là các số nguyên tố ? 

A.T = -3911. B. T = 391 1. c. T = -3929. D. T = 3929. 

Tác giả : Nguyễn Văn Chí, Tên FB: Nguyễn Văn Chí 
Lòi giải 

Chọn A 

Điều kiện 0 < X < 3 . Vì VT>0=>VP>0=> xe [2; 3] . 


Với mọi xe[2;3] ta có: (l) <=> (x-l)-Vx + (x-2)->/3-x +x 2 -3x + l = 0 


<=> 




- + x — 3x +1 — 0 


x 2 -3x + l x 2 -3x + 1 

—---ỹ= + —--- . 

(x-l) + Vx (x-2) + V3-x 

, n / 1 1 

(x 2 -3x + l) --- 1 = + - -——— , 

Ựx-^ + Vx (x-2) + v3-x 


= 0<=>x 2 -3x + l = 0<=>x = 


3 + V5 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Do vậy a = 3,b = 5,c = 2 nên T = -3911 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Thêm CáCh CASIO CỦA thầy Trinh Văn ThaCh 

Thầy dò ra 1 nghiệm. Gán nó vào A. Chọn mode 7, nhập vào f(X)= A A 2-A.X sau đó start là -5 end là 5 
step là 1. Nhấn =. Thầy sẽ thấy tại X=-3 thì f(X) nguyên, hình nhu bằng -1. Em sẽ đoán ra đc nghiệm đó 
bản chất là nghiệm của pt bậc 2: x A 2+3x-l=0 


Câu 8. 


Email: phamíiuvnhanhbabv56(a>,: smail.com 

Biết rằng nghiệm thực lớn nhất của phuong trình ịx 2 + 2 j yjx 2 + X + 1 + X 3 - 3x 2 - 5x + 2 = 0 
có dạng a + với a,c là các số nguyên và b là số nguyên tố. Tính tổng s = a + b + c . 


c 


A.5 = 15. 


B. 5 = 16. c.s = 13. 

Tác giả: Nguyễn Thị Thỏa 
Lòi giải 


D. 5 = 14. 

Facebook: Nguyễn Thị Thỏa 


Chọn D 

Ta có: (x 2 + 2 )\jx 2 + X +1 + x 3 - 3 x 2 - 5 x + 2 = 0 
<=> (x + 2 )a/X" + X + 1 + (x' + 2 )(x — 3 ) — 7 x + 8 = 0 

<=> (x 2 + 2 )ỊVx 2 + X + 1 + x- 3 j = ỊVx 2 + X + 1 j -(x- 3) 2 

<=> (x 2 + 2 )(V X" + X +1 + X — 3 ) = (VX" + X +1 + X — 3 )(a/X* + X +1 — X + 3 ) 


<=> 


\lx 2 + X + 1 = 3 - X 

X 2 + 2 = \lx 2 + X +1 + 3 — X 


THI: Vx 2 +X + 1 = 3-x 


íx < 3 


8 


X + X +1 = 9 - 6x + X 


<=> X = —. 


TH2: X 2 + 2 — V? + X + 1 + 3 — X •w > x~ + X + 1 — Vx 2 + X + 1 — 2 — 0 


<» (Vx 2 +X + 1 + l)(Vx 7 + X +1 -2) = 0 <í> X = 


Vậy phuong trình có nghiệm thực lớn nhất là X = 


-1 + VĨ3 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đối chiếu với các đáp án ta chọn D. 


Email: quocdaỉl98 7@gmail. com 

Câu 9. Cho hàm số /(x) liên tục trên K và có đồ thị như hình vẽ. 



A. 0. 


B. 1. 


c. 2 D. Vô số. 

Tác giả : Trần Quốc Đại, Tên FB: www. tacebook. com/tqdl671987 
Lòi giải 


Chọn B 


X G 


. . í-l<sinx<l 0 < Vl-sinx < \ỊĨ 

(-3; 2) => ị , ^ , z_ 

[-1<CƠSX<1 [o < Vl + cosx < V2 

/(Vĩ -sinx )=/(VĨ + cosxj <=> Vl-sinx = Vl + cosx (vì /(x) đồng biến trên Ị();V2j) 


• 1 TC -Ị 

o sin X + cosx = 0<»tanx = -l o x = -— + k7ĩ 

4 


TC ' 

Do xe (—3;2) => X = -^-thỏaphương trình. Vậy có duy nhât 1 nghiệm. 


Gmail: nhAttoAnts5(ã)gmAil.Com 

Câu 10. Biết rằng nghiệm lớn nhất của phương trình: 4x 3 + 2x 2 = *J(x 4 + ì\x 4 + 16x 2 + 8x + l) có dạng 

, trong đó a,b,c là các số nguyên dương. Khi đó giá trị của N - c + b-a bằng 

B. 6. c. 0. D.2. 


X = 


*Ịã + 'sị — b + c4i 


A. 8. 


1 

1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Họ và tên: Nguyễn Trọng Nhật FB: Quynhanh Nguyên 

Lòi giải. 


Chọn c 


4x 3 + 2x 2 = Ậx^~+ l)(x 4 +\6x ì + 8x + l) <-» x 7 (4x + l) + X 2 = Vx 4 + ỉ.^x 4 + (4x +1) 2 (1) 


Đặt < 


= (Ai) 


V = (4x + l;x 2 ) 
Mà ta luôn có: u.v < 


kh i đó M.v = 4x 3 + 2x 2 và u.v = ylx 4 +1 .-v/x 4 + (4x + l) 1 
4x 3 + 2x 2 < yịx 4 +ìẠ 4 +(4x + l) 2 (2) 


— 

- 

u 

V 


Từ (1) và (2) suy ra u và V cùng huớng hay 


1 


4x + l X 2 


<-» X 4 - 4x -1 = 0 
(x 2 +1) 2 = 2(x +1) 2 

+ V2 .X +1 + V2 = 0 (VN) 




<-> 


X 2 - V2.X +1 - V2 = 0 

Từ đây ta tìm đuợc nghiệm lớn nhất là X = 
Vậy N = c + b-a = 0 


V2+V-2 + 4V2 


Email: Ngocchigvt@gmail.com 

3(x 2 +2x-3) 7x 2 -19x +12 

rì n h —----- 


Câu 11. Cho phuơng trình 


Vx + 4-l Vl2-7x 


= 16x 2 +11x - 27 có hai nghiệm X = a và 


X = b + cy[ẽĩ v< ^ a,b,c,d,ee. N và — là phân số tối giản. Khi đó hệ thức nào sau đây 
e e 


đúng ? 


A. 2(b + e-a) = c + d. B. 2(b + e + a) = c + d . c. b + e-a =c + d . Đ.b + e + a = c + d. 

Tác giả : Nguyễn Ngọc Chi, Tên FB: Nguyễn Ngọc Chi 
Lòi giải 

Chọn A 


1 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đk: ị 


„ _ 12 
7 

X ^ -3 


3(X-1)(X + 3)(^Ĩ4 + 1) (X -1)(12 7,) 

x + 3 TĨ2^7x v n ’ 

<=> (x- 1)(3TT+4 + 7l2-7x-16x-24) = 0 


<=> 


X = 1 


37x+~4 + 7l2-7x -16x-24 = 0(*) 

PT(*) o377+4+ 7l2-7x=9(x + 4)-(12-7x) 
( 377 + 4 + 7l2-7x)(l-3TT+4 + 7l2-7x) = 0 

<=> 1 -37^ + 4 + 7l2-7x = 0 <=> 37x + 4 = 1 + 7l2-7x 
^2Vl2-7x=16x + 23 


<=> { 


16_12 

“77 < X < 7r 

23 7 <=> X = - 

256x 2 + 764x +481 = 0 


-191 + 37633 
128 


Phương trình có hai nghiệm X = 1 và X = 


-191 + 37633 
128 


Chọn A 


Giải phương trìnhNguyễn Quốc Pháp_ nguyenquocphapcr@gmail.com 

Câu 12. Cho phương trình : 9x 2 - 2\Jx 2 -x-1 = 3x78x 2 + X + 5 - 4 . Biết phương trình có một nghiệm được biểu 

diễn dưới dạng: a + ^ trong đó a;b;c e N;(a;c) = ỉ .Tính: p - a + b + c bằng: 
c 

A. p = 22 . B. p= 23. c.p = 24. D. p -25 . 

Tác giả :Nguyễn Quốc Pháp, Tên FB: Phap Pomilk Nguyên 


Chọn C 


Lòi giải 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Điều kiện :x 2 -x-l>0<=> 


x< 


x> 


1-75 

2 

1 + 75 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Khi đó, phương trình : 


9x 2 - 2 \Jx 2 -X- 1 = 3x78x 2 + X + 5 -4 

<=> 9x 2 - 3x78x 2 + X + 5 + 4- 2 \Jx 2 - x-1 = 0 

<=> 18x 2 -6 x78x 2 + X + 5 + 8- 4-^x 2 -x-1 = 0 

<=> 9x 2 -2.3x78x 2 ~+7+~5 + 8x 2 + x + 5 + x 2 -x-l -47x 2 - x-1 +4 = 0 


<» Ị78x 2 + X + 5 -3xj +Ụx — X — 1 -2j =0 
yjsx 2 + X + 5 - 3x = 0 




7x 2 -x-1 -2 = 0 


78x^ + X + 5 = 3x [ X > 0 

<» t ,_ <=> 


7x 2 — X — 1 = 2 


X — X — 5 = 0 


<» X = ■ 


1 + 721 


So với điều kiện, X = nhận —» a = l;b = 21;c = 2 => p = 24 — »Chọn c 


Emaỉl: thantaithanh@gmail. com 

Câu 13. Biết rằng phương trình: 2x 2 +yj\-x + 2xsll-x 2 = 1 có các nghiệm Xj = a, x 2 = --Ị- trong đó 

b V e 

ứẽZ, còn b, c, d, e là các số nguyên tố. Giá trị của biếu thức: T = a + b + c + d + e là: 

A. 13. B. 14. c. 15. D. 17. 

Tác giả : Nguyễn Trung Thành,Tên FB: https://www.facebook.com/thantaithanh 

Lòi giải 

Chọn B 

Ta có phương trình tương đương với 

7l -X = 1 -2x 2 -2 x7Ĩ-X 2 => 1-x = l + 4x 4 +4 x 2 (1-x 2 )-4x 2 -4x7l-x 2 +8x 3 7l-x 2 


^x(1-47i-x 2 +8x 2 7i-x 2 ) = 0^ 


X = 0 

1 — 4 V1 — JC 2 


+ 8x 2 7l-x 2 =0 


( 1 ) 


Xét (1), đặt y = 7l-x 2 , suy ra V > 0 và X 2 = 1-y 2 . (1) trở thành: 1 -4y + 8y(l - y 2 ) = 0 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


<=> 8 V 3 - 4 V -1 = 0 <=> (2 V +l)(4y 2 - 2 V -1) = 0, vì y > 0 nên y = 


1 + V5 


Từ đó suy ra X = i., 


5-V5 


Thử lại ta được nghiệm của phương trình là X = 0 và X = -. 


5 —>/s _ 1 5-V5 


V 8 2 V 2 

Nên a = 0, b = e = 2, c-d = 5. Do đó T = 0 + 2 + 5 + 5 + 2 = 14. 


Email: nvthang368@gmail.com 


Câu 14. Tổng tất cả các nghiệm của phương trình: V2x + 4 -2sịl -X = 8 _ c ó dạng -, trong đó 


V9x 2 +16 


d 


a, b, c, d là các số nguyên dương, phân số tối giản và b < 10. Tính a + b + c + d 

d 


A. 14. 


B. 9. 


c. 12. D. 15. 

Tác giả : Nguyễn Vãn Thẳng, Tên FB: Nguyễn Thắng 
Lòi giải 


Chọn A 

ĐK: -2 <x < 2 (*) 


Ta có: 12x- 8 = 2[(V2x + 4) 2 - (2V2-x) 2 ]= 2(^2x + 4 -2^2 - x)(V2x + 4 + 2^2 - x) 
Pt đã cho <=> (V2x + 4 -2^2-x)(2yj2x + 4 + 4^2 -X - Vộx 2 +16) 




V2x + 4 -2s[2-^x = 0 (1) 

2V2X + 4+4V2-X-V9X 2 +16 =0 (2) 


(1) giải ra được X = — (thỏa mãn (*)) 


Giải (2): (2) <=> 48 - 8x + lóV^x 2 = 9x 2 + 16 


4(8-2x 2 ) + 16V8 — 2x 2 -X 2 -8x = 0 


1 

i 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đặt t = 2 V8 — 2jc^ > 0 ta được: t 2 + 8t - X 2 - 8x = 0 <=> 


4 V 2 

(3) giải ra được: X = — 7 — (thỏa mãn (*)) 


t = X (3) 
t = -x- 8 (4) 


Giải (4): (4) <=> 2\ls-2x^ + X + 8 = 0 vô nghiệm do (*) 

, , , , 4V2 + 2 2(V8 +1) 

Vậy tông các nghiệm của pt đã cho là: ———-=---- 


nên a = 2, b = 8, c = 1, d = 3 


•a + b + c + d= 14 


Email: phAmhongquAngltv(a)gmAỈLCom 

Câu 15. Gọi s là tổng tất cả các nghiệm của phưong trình: 4(2x 2 +1) + 3(x 2 - 2x)a/2x-1 = 2(x 3 + 5x) Khi đó: 

A. 2. B..6 c. 8. D. 10 

Tác giả : Phạm Hồng Quang, Tên FB: Quang Phạm 

Lời giải : 

Chọn D 

Điều kiện: X > — . 

2 

Phưong trình đã cho tưong đưong với: 

3x(x - 2)V2x-l = 2(x 3 - 4x 2 + 5x - 2) 

3x(x - 2)V2x-l = 2(x - 2)(x 2 - 2x +1) 

X = 2 

|_3xV2x-l = 2(x 2 - 2x +1), (*) 

Phưong trình (*) tưong đưong với: 

2(2x-l) + 3xV2^ĩ-2x 2 = 0«2.^fi + 3.^^-2 = 0, (**) 

X X 

j2x-\ 

Đặt t = ——- ,t > 0 .Khi đó phưoưg trình (**) trở thành: 

X 


2t 2 +3t-2 = 0«(2t-l)(t + 2) = 0«t = ^,t>0. 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 

Suy ra x 2 -8x + 4 = 0<=>x = 4± 2\fĩ , thỏa mãn điều kiện. 
Vậy s = 2 + (4 + 2V3) + (4 -2^) = 10 . 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Email: lucminhtan(cỳgmail. com 

Câu 16. Trong các nghiệm của phuơng trình —3x + X + 3 + Ị3x + 2— 4Ị a/3x — 2x~ + (x— 1)"V3x + 2—0 có một 
nghiệm có dạng X = a + ồVĨĨ3 [a,b e Q,b > o). Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số y = f (x) = a.x 2 +bx +13 


Ạ. 


1559 
120 ' 



Chọn A 

ĐK: 0<x<ị 
2 


1 

c. D. 13. 

10 


Lòi giải 

Tác giả : Minh Tân, Tên FB: thpt tuyphong 


pt <=> -3x 2 + 5x-l + ỊV3x + 2-4jỊV3x-2x 2 -(l-x)j = 0 

(V3x + 2-4)(-3x 2 +5x-l) 
a/3x-2x 2 +1-X 
V3X + 2-4 


<=> -3x 2 + 5x - ] 


= 0 


<=> (-3x 2 +5x-l) 


1 + 


V 3x-2x 2 +1-. 


= 0 


-3x 2 + 5x -1 = 0 

° 1 + ,^~ 4 

V 3x-2x 2 +1-X 

_ , . y/3x + 2 -4 V 3x-2x 2 -x-3 
Ta có: 1 + , = =-= , = - 

v3x-2x 2 +1-X V 3x-2x 2 +1-X 


VA [V3x-2x^ >0 , 

Xét <! và 

x + 3 > 0 


3x-2x 2 -(x + 3) 2 = -3x 2 - 3x-9 < 0 => V3x-2x 2 < x + 3 => V3x-2x 2 -(x + 3) < 0 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Do đó (l)<=> 


X = 


X = ■ 


5 + VĨ3 
6 

5-VĨ3 


Suy ra 


5 

a = — 

6 

„4 

6 


Hàm số có phương trình: V = -y-x 2 + +13 và đạt giá trị nhỏ nhất bằng tại X: 

'66 ' 120 


ĩõ' 


Email: Phungthan.ddn@gmail.com 


Câu 17. Phương trìnhx = J2019x- 


2019 


+ Jl-—có nghiệm X = a + ^ ,a,b,c N vầ — là phân số tối 
V X c c 


. , 1 ■ Ầ ,1 . „ ( a + c ) 2 -b 1X 

giản. Giá trị của biêu thức p = -ý-là 


A. 2017 


B. 2018 


c. 2019 


D. 2020 


Tác giả : Phùng Văn Thân,Tên FB: Thân Phùng 
Lòi giải 

Chọn c 
Cách 1 

Điều kiện X e [—1;o) u[2019;+oo) 

Trường hợp 1 : X € [-1; o) vế trái âm vế phải dương nên phương trình vô nghiệm. 

Trường hợp 2:x e [2019;+co) 


1 _ 2019 

í n 

2019x - 2019 

X —- 

V X ỵ 

l xj 


2019 + x- 


1 


< 


1 


1-— = (x-2019)<^ 


+ X-2019 


X V X 


0 1 in __ 2019, , 2019 

Suy ra J2019x——— + Jl——— <x 


1 

i 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Dấu bằng xảy ra kh i 


2019 = X- — 

.x; „ _ 

=> X = 

— = x-2019 


2019 + 74076365 
2 


u 

Vậy p = 2019 chọnC 

Cách 2 

Điều kiện X e [—1;o) u[2019;+oo) 


ta có a — 2019,ỏ = 4076365, c = 2 


Truờng hợp 1 : X € [-1; o) vế trái âm vế phải dương nên phuơng trình vô nghiệm. 
Truờng hợp 2: X e [2019; +co) 


Phuơng trình trở thảnh 

L 2019 r~_ 2019 

x -f * -r i9x - * 

^x 2 -2019x-2a/x 2 -2019x + 1 = 0 

^ỊVx 2 -2019x -lj 2 =0 

^x 2 -2019x = 1 

2019 + ^4076365 

=í> X =-—- 

2 


Kiểm tra lại 


2019 + 74076365 

X =--- 

2 


là nghiệm phuơng trình. Ta có a = 2019,6 = 4076365, c = 2 


Vậy p = 2019 chọn c 


Email: huunguyenl979@gmail.com 

Câu 18. Biết X = a + by[ĩ ( a,b e Z) là nghiệm nhỏ nhất của phuơng trình : 

7x 3 + 10x 2 +56x + 66 — X = 2^\lX 2 — 4x — 1 + 2j. Tính T = a 3 +b 3 ? 

A. T = 9. B. r = 8. C.T = 7 . Đ. T = 125 . 

Lòi giải 

Họ và tên : Đào Hữu Nguyên,Tên FB: Đào Hữu Nguyên 


Chọn c 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Điều kiện : X 2 - 4x -1 > 0 (1) 

J a c 5 \jx i +10x 2 + 5ÓX + 66 = 2ylx 2 -4x-l+4+x 

Do \lx 2 -4x-l > 0 nên \Jx 3 +10x 2 +5ÓX + 66 > 4 + x X 3 +10x 2 +56x + 66 > 64 + 48x + 12x 2 +x 3 
«x 2 -4x-l<0 (2) 


Từ (1) và (2) suy ra 


- 4x -1 = 0 <=> 


X = 2-yÍ5 
X = 2 + \[5 


Vậy 


T = 1 


Email: huunguyenl979@gmail.com 

Câu 19. Biết phuơng trình : 8x 2 -8x + 3 = 8xV2x 2 -3x + l có 3 nghiệmx 1 ,x 2 ,X 3 (Xj < x 2 < x 3 ) . 

Tính T = x t + (Vỹ + l)x 2 + x 3 ? 

A. T= 5 + ^ . B. T = ị. c.r = 3. D. r = 8. 

4 2 

Lòi giải 

Họ và tên : Đào Hữu Nguyên,Tên FB: Đào Hữu Nguyên 

Chọn c 

Điều kiện : 2x 2 - 3x +1 > 0 

Pt 8x 2 -8x + 3 = 8xV2x 2 -3x + l 4(x- V2x 2 -3x + l) 2 = (2x-1) 2 


<=> 


2V2x 2 -3x + l =1 


2^2) 


<=> 


■ 3x +1 = 4x -1 


X = - 


X = - 


3±V3 
4 

>/7—1 


Vậy r -?^ + (V7 + l)^l + ^-3 


Email: vannguyen300381@gmail.com 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 20. Biết rằng phương trình 12x 2 -8x + 3 = (2x-l)V40x 3 -8x 2 + 6x (1) có một nghiệm dạng 

ữ A Ấ • 7 

trong đó a, b, c <E z, -- là phân sô tôi giản. Hãy tính tông s = a + b + c 
b 


X = ■ 


a + ijc 


b 


A. s = 5. 


B. s = 2 


c. 5 = 26. 


D. 5 =-8. 


Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Thị Vân,Tên FB: Vân Nguyễn Thị 


Chọn A 

Ta có: (1) 12x 2 -8x + 3 = (2x-l)^2x(20x 2 -4x + 3) 


ĐK: X > 0 

THI: X = 0 : Không thỏa mãn 
TH2: X > 0 ta có 

12x 2 -8x + 3 = (2x-1)^2x(20x 2 -4x + 3 ) 

<=> 20x 2 - 4x + 3 - 8x 2 - 4x = (2x -1) ^2x (20x 2 - 4x + 3 ) 

20x 2 -4x + 3 / N. Ỉ20x 2 -4x + 3 

<=>-—--(2x-l )J -—--4x-2 = 0 

2x v 'v 2x 


Đặt t =. 


20x 2 -4x + 3 


2 x 


t > 0 , ta có phương trình: 


t 2 -(2x-l)t-4x-2 = 0o(í-2r-l)(/ + 2)« 


t - 2x +1 

t = -2(Z) 


Với í = 2x + l 


20x 2 -4x + 3 


2 x 


= 2x + l 


<=> 20x° - 4x + 3 = 2x(2x + l) 2 
<=> 8x 3 -12x 2 +6x-3 = 0 
<=> 8x 3 - 12x 2 + 6x -1 = 2 

1 + 3/2 


<í> (2x 1) 2 <=> X 


Đối chiếu điều kiện X > 0 ta có X = 


- là nghiệm của phương trình 


1 

i 
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Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Vậy s - a+b+c-5 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Gmail: thAnhnsuyetDpl(a)smail. com 

Câu 21. Cho phương trình: yjx - 201 8yfx + 2018 + yjx- 2019Vx + 2019 = yfx + 1 
Gọi s là tống các nghiệm của phương trình trên thì: 

A. s e [2018; 2019] B. s e [2019; 2020] 


c. se [2018 2 ; 2019 2 ] 


D. s e [20 1 9 2 ; 2020 2 ] 


Họ và tên : Nguyễn Thị Thanh Nguyệt FB: Nguyễn Thị Thanh Nguyệt 


Chọn c 


X - 201 8 Vx + 201 8 > 0 


ĐK: < 


x-2019Vx+2019>0 


X > 0 


Lòi giải 


Đặt a = Vx-2018>/x + 2018 > 0 và h = Vx-2019Vx + 2019 > 0 


Ị a + b = y/x +1 Ị a + b = y/x +1 |a + b = Vx+l 

Ịa 2 -b 2 =Vx-l Ị(Vx+l)(a-b) = Vx-1 Ịa-b = Vx-l 


^>2b = 2<s>b = l<s> Vx-2019V^ + 2019 = 1 


<w> x-2019Vx + 2018 = 0 <=> 


y[x = 1 

Vx =2018 




X = 1 {rì) 

X = 2018 2 («) 


Thử lại: Với x= 1 thay vào PT: 1+1=1+1 thoả 

Với X = 2018 2 thay vào PT: V2018 +1 = yj 2018 2 +1 : thoả 

Vậy s = 1 + 2018 2 . Chọn c 


Gmail: tuonsẢnh0209(g)smAil. Com. 


Câu 22. Nghiệm của phương trình X 4 + 2x 3 + 2x 2 - 2x +1 = (x 3 + x) ^J— -X có dạng a + yịb , a eZ,b e N. Tính 


a.b ? 

A. -2 . B. 2 . 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Tác giả: Nguyễn Ngọc Thảo -Tên FB: Nguyễn Ngọc Thảo. 
Lòi giải 


Chọn A 


Điều kiện 


X<-1 

0 < X < 1 


Ta có X 


+ 2x 3 + 2x^ - 2x +1 = (x 3 + x) ^J— -X <^> (x 3 + X )J— - x = {x 2 + x) 2 + (x - 1) 2 


Nên suy ra xJ—~ X >0<=>0<X<1 
V X 


Ta có X 4 +2x 3 + 2x 2 -2x +1 = (x 3 +xj^ị--x <=> Ịx 2 + l) -2^x-x 3 ) = (x 2 + x)-\/x-x 3 
Đặt a = X 2 +l,b = ^x-x ì ,a>0,b>0 


PTTT a 2 - ab -2b 2 = 0 <=> (a + b).(a - 2b) = 0 <=> a = 2b 
a = 2b => X 2 +1 = 2y/x\ỊĨ-x 2 <=> X 4 +2x 2 +1 = 4x(l-x 2 ) 

<=> X 4 + 4x 3 + 2x 2 - 4x +1 = 0 <=> (x 2 + 2x -1) = 0 <=> X = -1 + V 2 
Vậy phuơng trình có nghiệm X = -1 + a/2 


Email: ph am kh acth anh kt@gm ail. com. 

Câu 23. Giải phuơng trình x-yj2y -1 + 4 yjx - 1 = 3 xy ta đuợc nghiệm duy nhất (x 0 ; y 0 ). Giá trị của biểu thức 
p = xị - 2 vị thuộc khoảng nào sau đây? 

A. (-4;0). B. (1;6). c. (6;10). D. (-9;-5). 

Tác giả: Phạm Khắc Thành, Tên FB: Thanh Phamkhac 
Lòi giải 

Chọn B 

Cách 1: Điều kiện: X > l;v > -Ị- . 

2 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta có: Xyfĩỹ- 1 + 4y ■ \Ịx - 1 = —2yị^x — 2yjx — l^ ——xị2y — 2yj2y — l^ + 3xy 
= -2y(Vx-l-l) 2 -ịxỤly-l-lỴ +3 xy 


Khi đó phương trình đã cho tương đương với 


X > 1; y > ^ 
2 


2y[yfx- \ - Ỷị +^xịsj2y-l -lỊ = 0 


Từ đó ta được nghiệm của phương trình là (x; y) = (2;l). Vậy p -2 


1 


Cách 2: Điêu kiện: X > 1; V > - 7 . 

2 


Áp dụng BĐT Cauchy ta có: Vx-1 = ^l.(x-l) < —^ 


s]2y- 1 = ^l.(2v-l) < —-- = y. Do đó Xyj2y- 1 + 4 vVx-ĩ < 3xy . Dấu bằng xảy ra khi I 1 . 

Từ đó ta được nghiệm của phương trình là (x;y) = (2;l) . Vậy p = 2 


Email: Ngocchigvt@gmail.com 

3(x + 2x-3) 7 x 2 -19x +12 

rì n h —------ 


Câu 24. Cho phương trình 


Vx + 4-l Vl2-7x 


= 16x 2 +11x - 27 có hai nghiệm X = n và 


X = b + a,b,c,d,e £ N , c\ầ số nguyên tố và — là phân số tối giản. Khi đó hệ thức nào sau 

e e 


đây 
đúng ? 


A. 2 (b + e-a) = c + d. B. 2(b + e+ ư) = c + d . c. b + e-a = c + d . D. b + e + a = c + d . 


Tác giả : Nguyễn Ngọc Chi,Tể« FB: Nguyễn Ngọc Chi 
Lòi giải 


Chọn A 


Đk: ị 


. _12 

7 


X ^ -3 


ptrình o 3(«-1)(»3)p t Ị) + ( I -i)ti2 7.) =(i . 1)(1h+27) 

V12-7X v ' 7 


X + 3 


1 

1 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


<=> (x- 1)(3 >/jc + 4 + V12-7jc-16jc-24) = 0 


X = 1 

^[ 377+4 + 7l2-7x-16x-24 = 0(*) 

PT(*) 377+4 + 7l2-7x=9(x + 4)-(12-7x) 

( 377 + 4 + 7l2-7x)(l -377+4 + 7l2-7x) = 0 

<=> 1 - 37 ^ + 4 + 7l2-7x = 0 <=> 37x + 4 = 1 + 7l2-7x 
<=> 2712 - 7x = 16x + 23 


<=> < 


16_12 

“77 - x - 7r 

23 7 <=> X = - 

256x 2 + 764x +481 = 0 


-191 + 37633 
128 


Phương trình có hai nghiệm X = 1 và X = 


-191 + 37633 
128 


Chọn A 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Gmail: nvpmaster0808@gmail.com 

Câu 25. Cho phương trình: 377 ĩ +7 X 2 + 8 - 2 = 7+ 2 +15 . Gọi s là tổng bình phương các nghiệm thực của 
phương trình. Tính s . 

A. s = 0. B. 5 = 1. c. 5 = 2. D. s - 4 . 

Tác giả: Nguyễn Văn Phùng Tên FB: Phùng Nguyễn 

Lòi giải 

Chọn C 

Ta dự đoán được nghiệm X = ±1, và ta viết lại phương trình như sau: 

3(77 7 -lj + (7x 2 +8-3Ị = (7x 2 + 15-4j 

3(x 2 -l) | X ?-1 x 2 -l 

77+7?+i 7x 2 +8 +3 7x 2 +15 +4 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

x 2 =l (1) 

° TrT^rr - + 7 ỹ 4 = / 2 = ( 2 ) 

_y[x +ị[x +1 Vx+8+3 Vx 2 +15 + 4 

Phương trình Ịl)ox = íl. 

Giải phương trình (2) . Vì 



y[x +15 > Vx + 8 => a/x +15 + 4 > Vv + 8 + 3 => — — -< — , - 

Vx 2 +15+4 v* 2 + 8+3 

nên phương trình (2) vô nghiệm. 

Vậy phương trình cho có 2 nghiệm X = l,x = -1. Suy ra s = l 2 +(-l) 2 = 2. 

Emaỉl: Tỉnh. danlapts@gmail. com 

I —7----- 2x 2 + 3x +1 

Câu 26. Trong các nghiệm của phương trình V2x 4 +3x 3 +12x 2 + 15x + 10— -= 3 , có nghiệm dạng 

X = a + ^ > với a, b, c là số nguyên, c > 0, — tối giản. Tính giá trị của biểu thức T - a + b + c. 
c c 

A. T = -5 B. T = 20 c. T = 8 D. T = -2 

Lòi giải 

Chọn B 

Sử dụng cách phân tích 2x 4 + 3x 3 + 12x 2 + 15x +10 = (2x 2 + ax + 2)(x 2 + bx + 5) => a = 3; ố = 0 
Phương trình đã cho tương đương với 

2^1 { 2 X 2 - 3x + 2)(x 2 + 5 ) = 3x 2 + 3x + 7 

<=> 2Ậ2x 2 - 3x + 2).(x 2 + 5 ) = (2x 2 - 3x + 2 )+ (x 2 + 5 ) 

Ị-\/2x“ + 3x + 2 — X 2 + 5 j =0 V2x' + 3x + 2 = "\/X” + 5 
<=>2x 2 -3x + 2 = X 2 + 5<=>x 2 +3x-3 = 0 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


7(2? + 3x + 2x7+5) = — + 2 3x + 7 = ( — ± — + 2 2) ± ( — - 5) 
w Ị v2.v" + 3v- 2 — /r + 5 ị -Oe 22'.' + 3v- 2 - VA + 5 

< w’ 2x“ + 3x + 2 = x~ + 5 X + 3x — 3 = 0. 

Từ đó phương trình có nghiệm là X = 3 -^^ ;x= 3 + 


Suy ra T = 20. 


Gmail: tuonganh0209@gmail.com. 

Câu 27. Cho / (x) = X 3 - 3x 2 - 6x + 1 . Phương trình ^/(/(x) + l) + l = / (x) + 2 có số nghiệm thực là 

Ạ. 4. B. 6. c. 7 . D. 9. 

Tác giả: Nguyễn Ngọc Thảo -,Tên FB: Nguyễn Ngọc Thảo. 
Lòi giải 

Chọn A 

Đặt t = f (x) + 1 => t = X 3 - 3x 2 - 6x + 2 . 

Kh i đó ^/(/(x) + l) + l = /(x) + 2 trở thảnh: 

* w Ị/(t) + l = í 2 +2t + l [t 3 -4r-8í + l = 0 

'í >-1 

t = t 2 e (—1;1) 
t = t ĩ e (5; 6) 

[í = í 3 e(l;6) 

(Vì g(í) = í 3 -4t 2 -8t + l; g(-2) = -7; g(-l) = 4; g(l) = -10; g(ó) = 25). 

Xét phương trình t = X 3 - 3x 2 - 6x + 2 , là pt hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số 
y = x 3 - 3x 2 - 6x + 2 và đường thắng y = t . Ta có bảng biến thiên. 


<=> < 


t = t l e(-2;-l) 
t = t 2 s(-l;l) 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


X 

—00 


1 -Vã 


l-Vã +00 

t 

y 


+ 

0 

- 

0 + 







y 

—00 


- 6 + 6yÍ3 


+00 

^-6-6 vr 


Dựa vào bảng biến thiên, ta có 

+ Với t = t 2 E (-1; l) , ta có d cắt (C) tại 3 điểm phân biệt, nên phương trình có 3 nghiệm. 
+ Với t = t ĩ e (5; 6), ta có d cắt (C) tại 1 điểm, nên phương trình có 1 nghiệm. 

Vậy phương trình đã cho có 4 nghiệm. 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


VDC FT“HPT CHỨA CĂM 


VẤN ĐỀ 4-1. PHƯƠNG TRÌNH CHỨA THAM SÓ 


Email: themhaitotoanypl@gmail. com 

Câu 1. Biết rằng tập họp các giá trị của m để phương trình : (/77 - 2)y/x + 3 + (2 m - l)Vl - X + m -1 = 0 có 
nghiệm là đoạn [«;ồ]. Giá trị của s = 2019Ồ - 2020a - 172 là : 


A.1918 . B.1819. C1981. D.2019. 


Tác giả : Lưu Thị Thêm, Tên FB: Lưu Thêm 


Lòi giải 


Chọn c. 

+) (m - 2)y/x + 3 + (2 m - Y)yjỉ-X + m -1 = 0, điều kiện -3 < X < 1 


_ \a = Vx + 3 

+) Đặt ■< r— ■> 0<a,b<2 
\b = \j\-x 


+) Ta có 


ịa 2 +b 2 =4 

\(m - 2)a + (2 m - \)b + m -1 = 0 


(I)" 


+) Trong hệ tọa độ Oab, phương trình a 2 +b 2 =4 là phương trình đường tròn tâm o bán kính R = 2 , và 

y y 7 ^ 2-m 

phương trình (m - 2)a + (2 m ~\ )b + m - 1 = 0 là phương trình đường thăng A có hệ sô góc k = ——- 

2/77-1 


(vì với m=-~ thì phương trình vô nghiệm). 
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y sản phẩm iân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



., , ( 1 n , . 

+) Nhận xét thấy A đi qua điếm I cố định. 

13 3 ) 


+) Hệ (I) có nghiệm <=> A nằm trong miền góc nhọn tạo bởi dị, d 2 


~rÁ 7 lì 1 í 1 

+) ỈA => dị có hệ sô góc k ỉ =-~ . 
13 3/ 7 


-V 


+) 1B 


í \ 

v3 ; 3y 


d 2 có hệ số góc k 2 =l . 


1 2 - m 3 5 

+) Yêu câu bài toán <=> k, <k<ki <=> V < _——- <7<=>v</77<v 

1 2 7 2/77-1 5 3 


s = 2019b - 2020a - 172 = 1981. 

Email: thanh A itotoA nypKa íỉinA il. Com . 


Có thể giải cách khác như sau: PT <=> /77 = ^ L —= —— (2). 


yj X + 3 + 2 Vĩ — X + 1 


Vì Ụx + 3 )" + ịy/l-x j = 4 nên đặt I 


V* + 3 = 2 sin a 
V1—JC = 2cosa 





A 71 

a e 

0;— 


V 

L 2 _ 

) 


(2) trở thành: /7Z = 


4 _??_ + 2 Ịyy I 1 
4sina + 2cosa + !_ 'l + t 2 'l + í 2 


a = ■ 


4-1 

3 


2sina + 4cosa + l 2 2í + 4 1-í 2 


-t 2 + St + 3 _ 1 20t + 4 

-3t 2 + 4t + 5~3 3(-3t 2 +4t + 5) 


1+r 


l + r 


1 

Ei 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


( với t = tan-^(7 e [0;l])). Xét /(7) = ^ + / ^ trên đoạn [0;l]được: 

2 I 1 ỉ I 5 

/ \ 60r + 24í+ 84 r n ,1 

/ M = ( 7 + 4> + 5)" > °- v< £ [° ;1 1 ' Suy ra 

/(0)</(/)</(l)oị</(/)< 4 =>T<Zííl<í => I + + <ỉ + Zííl<i + í^|<„,<| E)én 

w w w 5 w 15 3 3 3 15 3 3 3 3 5 3 

đây giống cách trên. 


Câu 2. Gọi T là tập các giá trị nguyên của m để phương trình Vl6x + m - 4 = 4x 2 — 1 8 a' + 4 — m có 1 nghiệm. 
Tính tống các phần tử của T. 


A.O. 


B.20. 


C.-20. D.10. 

Tác giả : Lưu Thị Thêm, Tên FB: Lưu Thêm 


Lòi giải 


Chọn c 

Đặtt = Vl6x + m-4,t > 0 . Ta có m = t 2 - 16x + 4 


Phương trình trở thành: t - 4x 2 - 18x + 4 - [t 2 - 1 6x + 4 ) <=> 4x 2 -t 2 =2 x + t 


<=> 


(lx + t).(2x -1 - 1 ) = 0 <=> 


t = —2x 
t = 2x -1 


Vl6x + m - 4 = —2x 
Vl6x + m - 4 =2x-\ 


< 0 

\ m = 4x 2 -16x + 4 




^ 1 

ị 2 


m = 4x 2 - 20x + 5 
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Từ đồ thị, phương trình có 1 nghiệm <4> 


- 4 < m < 4 
m = -20 


Do m thuộc z nên T = {-3;-2;-l;0;l;2;3;-20} . Chọn c 


Email: maimail. hn@gmaỉl. com 

Câu 3. Có bao nhiêu giá trị m nguyên để phương trình \jm + \fx + yịm-yỊx = m có nghiệm ? 


A.2 B.3. C.4. D.5 . 

Lòi giải 

Tác giả: Trần Tuyết Mai Tên FB: Mai Mai 


Chọn C 


ĐKXĐ: 


m + Vx > 0 
m - \[x > 0 
m > 0 

JC > 0 


<=> 


m > 0 

X > 0 



<=> 


ịm > 0 

Ịo < X < m 2 


+ Khi m = 0 thì phương trình có nghiệm duy nhất X = 0 . 


+ Khi m > 0 thì phương trình <=> m + yfx + m — Vx + 2 \lm 2 -X = m 2 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC : 


<=> 2m + 2a/777 7 -X = m 2 <=> 2 \lm 2 -X = m 2 - 2 m <=> 


m — 2m > 0 


4ịm 2 -xj = Ị m 2 -2mJ 


(*) 


Do điều kiện m > 0 nên (*)<=> 


\m > 2 


4 Ịm’ -xj = m 4 - 4/77 + 4/77 2 


I m — ~ 

ị-4x = m 4 - 4 m 2 
Do điều kiện 0 <x<m 2 


m > 2 

Ì 1 Ĩ (4 — nì) • 

X =-—- - 

l 4 

nên phuong trình có nghiệm khi: 


m > 2 
m ' (4 -m) 

ị —42--^>0 

4 

/77 (4 - /77 ) 

--- < m 

l 4 


<=í> t 


/77 > 2 

m < 4 


<» 2 < m < 4. 


(m- 2) 2 >0 


Vậy đế phuong trình có nghiệm thì /77 = 0 hoặc 2 < m < 4. Do đó có 4 giá trị nguyên của m thỏa mãn 
bài ra. 


Email: tc_ngduychien2006@yahoo.com 

Câu 4. Tìm giá trị nhỏ nhất của m để phuong trình \[x 4 + 2x 2 +ỉ-3ịí7 + 1+1- m = 0 có nghiệm. 


A.m = ——.. B. m = - — . c. m = - — . D. m = —. 

4 4 4 4 

Tác giả : Nguyễn Duy Chiến, Tên FB: Nguyễn Duy Chiến 

Lòi giải 

Chọn B 

Đặt t = ịjx 2 + \, t > 1 => r = lỊx 4 +2x 2 + 1 

Ta đuợc phuong trình t 2 - 3t +1 - m = 0 o t 2 - 3t +1 = m 

Xét hàm số y = t 2 - 3t +1, t > 1 

Bảng biến thiên 



Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


5 
























i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


t 

1 

3 

2~ 


— 1 

-4-00 

y 


5 

4 


Dựa vào bảng biến thiên, phương trình có nghiệm khi m>--ị 


Email: thachtv.tc3@nghean.edu.vn 

Câu 5. Hỏi có bao nhiêu giá trị m nguyên dương và nhỏ hơn 2020 để phương trình 2\Ịx + 2-\Ịx + 2yỊ X + m = m 
có các nghiệm đều dương? 

A.2019. B.2018 . C.2015. D.2014. 

Lòi giải 

(Tác giả: Trịnh Văn Thạch -FB.com/thachtv.tc3) 


Chọn c 

Ta chỉ cần xét trường hợp X > 0 và m > 0. Khi đó các biểu thức vế trái đều xác định. 
Đặt y = 2^1 X+ 2 4x + m và 2 = 2 \lx + m =^> y , z > 0 



Ta có hệ phương trình: 


< 2 y/x + z = y 
2 yjx + m = z 


Không mât tính tông quát, ta giả sử m > y> z 

=> 2\lx + z < 2 -\Jx + y < 2 y/x + m =>y<m<z=>m = y = z 


Thay m = y = z vào hệ trên ta được: 


2 yjx + m =fflo4xt 4 m = m 2 <=> X = 


m 2 - Am 
4 


Để có X > 0 => m 2 - Am > 0 => m > 4 => m = 5,6,7..., 2019. 
Như vậy có tất cả 2015 giá trị m thỏa mãn yêu cầu của đề ra. 
Email: auAnstv. C3kl(ã),sntAil. Com 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Câu 7. 


Câu 6 . Cho phương trinh ^m + y/m 1 -X 1 .Ị-^(/w-x) 3 +sị(m + xf j = - yjm 2 -X 2 j, với m là tham số 

thực. Gọi p tống tất các các giá trị của m để phương trình đã cho có nghiệm nguyên. Tìm p. 


A.i^o 


1 


B.P = -7 
4 


1 


c.p = - 

2 


D./ 5 = 4 


Lòi giải 

Tác giả: Trương Vãn Quắng Tên FB: OcQuang 


Chọn B 


Điều kiện xác định: 


X > -m 
X < m 

m + ■\Ịm 2 — X 2 > 0 


Phương trình đã cho trở thành: 

V2 m + 2 V m 2 - X 2 . ỊV m - X + yjm + X j ịlm - yjm 2 -X 2 j = Ị 2 m - yjm 2 -X 2 
2 m — yfnr -X 2 =0 (l) 

\J 2 m + 2 \Jm 2 — X 2 ”. (^]m-x + 'Jm+x^ = 1 (2) 




(l) <=> slm 2 - X 2 = 2m <=> I 


m > 0 


ím > 0 


m 2 -X 2 = 4m z I X 2 = -3m z 




Do X nguyên nên ta suy ra được: X = 0;m = 0 (Thỏa mãn PT đã cho) 

(2) <=> ^Ịịy/m-x + \Jm + xỴ {yỊm-x + yjm + X j = 1 <=> \jm-x + \Ịm + x [yỊm-x + VmTx j =- 


/ Ị - r—\ 2 . „ -ĩ fl-2m>0 

Ị v»z-x + v/u + x ) = \<^>2m + 2\Jm -X =1<»< , ,, 2 

' 2 4ím -X ] = (l-2m) 


<=> 1 


m < — 
2 


X =m~ — 

4 


Do X nguyên nên ta suy ra được: X = 0; m = — (Thỏa mãn PT đã cho). Vậy p = —. 


Cho phưong trinh (x 2 -3x-4)V* + 7 -mị^x 1 -3x-4-y/x + 7^j-m 2 =0. Tồn tại bao nhiêu giá trị 
nguyên m đế phương trình có số nghiệm thực nhiều nhất. 


A.5 


B.6 


C.7 

Lòi giải 


D.8 


1 

1 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Tác giả : Hoàng Dũng, Tên FB: HoangDung 

ĐK: X > -7 

Ịx 2 -3x- 4 ) y/x + 7 - m[x 2 -3x-4-VxT ~7^-m 2 = 0 

<=> (x 2 -3x-4 + m)|Vx + 7 = 0 

x 2 -3x-4 + m = 0 ( 1 ) 

^ / - — 

Vx + 7 = m (2) 

Pt đã cho có nhiều nghiệm nhất khi pt (1) có hai nghiệm và pt(2) có nghiệm khác nghiệm pt (1) 

=> m e |0;1;2;3;4;5;6} 

Email: Dongpt@C3phuCtho.eDu.vn 

Câu 8. Tổng các giá trị nguyên âm của tham số m để phuơng trình X 2 -2 x-6sjx 2 -2x + 5 - m = 0 có nghiệm 
thực bằng 

A.-105. B.-110. C.-115. D.-120. 

Lòi giải 

Tác giả : Hoàng Tiến Đông Tên FB: Hoàng Tiến Đông 

Điều kiện: X 2 - 2x + 5 > 0 <=> (x -1) 2 + 4 > 0, Vx e M . 

Ta có: X 2 - 2x - 6^x 2 -2x + 5 - m = 0 (*) . 

Đặt t = Vx 2 -2x + 5 = ^(x-l) 2 +4 => t > 2 . 

Kh i đó phuơng trình có dạng: 
t 2 - 6t - m - 5 = 0 <=> t 2 - 6t - 5 = m . 


Xét hàm số: f = t 2 

-6t-5,t e [2;+co) . 



Bảng biến thiên: 

t 

2 

3 

+00 


s 

-13 

^-14 ^ 



Phuơng trình (*) có nghiệm m > -14 . 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Theo đề m là số nguyên âm nên có 14 giá trị m . Suy ra tổng các giá trị của m là -105 
Phương trình chứa căn _ Trần Minh Thảo(Email): trAnminhthAo2011@gmAil.Com 

Câu 9. Cho phương trình V 2x 2 — 2 mx — 4 = X — 1 (1) ( m là tham số). Gọi p,q lần lượt là giá trị m nguyên 
nhỏ nhất và lớn nhất thuộc [—10; 10] đế phương trình (1) có nghiệm. Khi đó giá trị T = p + 2q là 

Ạ.r = i9. B.r = 20. c.r = io. D.r = 8. 

Lòi giải 

Họ và tên: Trần Thị Minh Thảo FB:Minh Thảo Trần 

Chọn A 

,, jx>l 1*^1 

[2x 2 -2mx-4 = X 2 -2x + l Ịx 2 -2(m-l)x-5 = 0(2) 

Do pt(2) có ac = -5 < 0 nên pt(2) có 2 nghiệm trái dấu. 

Để pt(l) có nghiệm thì pt(2) có 2 nghiệm X Ị ,X 2 thỏa mãn Xj < 1 < x 2 <íí> (xj - l)(x, -1)<0 
<?í> XịX 2 - (x, +x 2 )4-1 < 0 -5 -2(m - l) +1 < 0 m > -1 

Khi đó p = -l,q =\0 => T = 19 
Vậy đáp án A. 


Emaỉl: nhatks@gmaỉl. com 


Tác giả: Đỗ Thế Nhất, Tên FB: Đỗ Thế Nhất 


Câu 10. Cho phương trình VÃ 2 - 6x + 5 + V-x 3 + 5x 2 + m 4 .\íx - 1 - Syj2m - 1 + 6 = 0 (m là tham số). Gọi s là 
tổng các giá trị của m đế phương trình đã cho có nghiệm. Khắng định nào dưới đây là đúng. 

ầiS £ (0;2) B.Se(2-A) C.Ss(4; 6 ) D.Se(6;S) 

Lòi giải 

Chọn A 

Hàm số có TXĐ: D = {1 ;5} 

THI: Phương trình đã cho có nghiệm X=1 

2 — 8-s/2nỉ — 1 tố = 0o V2 m — 1 = \ <^> m = \ 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


TH2: Phương trình đã cho có nghiệm x= 5 

=> 2 m 4 — 8^2 m — 1 + 6 = 0 <=> 

l[rn - lỊ 2 + (2m - 2 ) 2 + ịlyỊlm - ĩ - 2Ị 2 = 0 


<=> { 


m 2 -1 = 0 
2 m - 2=0 

lyỊlm - 1 -2 = 0 


<=> m = 1 


Từ THI và TH2 suy ra S=1 

, mxyjx 4 + x 3 + 5x 2 + X + 1 


Câu 11. Cho phương trình 


(x + 1) 2 


= X 2 - X +1 (với m là tham số thực). Tập hợp tất cả các giá trị 


-;+00 


của tham số m đế phương trình có nghiệm thực dương là 
a + b 

A.a + b = 9. B.a + Ò = 7. C.a + Ễ> = 0. D. a + b = s 

Sáng tác bỏi: Đỗ Văn Cường Facebook: Cường Đỗ Văn 

Lòi giải 

Chọn B 


, với -- là phân số tối giản. Tính 
b 


mx\Jx 4 + X 3 + 5x 2 + X +1 
(x + 1) 2 


= X 2 - x + l o 


mx\jx 4 +x 3 +5x 2 + X + 1 


X +2x+l 


=x -x+1 


•» 


, / 2 _ , - , 1 , 1 

m.x +X + 5h 1 —2 1 

^ x — = x- l + — ,dox>0 


X + 2 + 


1 


m. 


<=> 


f 1 A 2 1 


x + - 
V XJ 


x + — + 2 

X 


+ X H-h 3 

X 1 

-—-= X + —— 1 


+)Đặt t = X + — > 2. X,— > 2 

X V X 


Ta có 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC ; 


m V t 2 + t + 3 _ , 

<=> - = t-\ 

t + 2 

<=> m\Ịr +t + 3 = t 2 +1-2 

+)Đặt M = Vr+7+3, w > 3 


Phương trình trở thành M 2 -m« -5 = ()(*) 

+)Phương trình đầu có nghiệm thỏa mãn đề bài 
(*) có nghiệm M > 3 

Vì ta có a.c = -5 < 0 nên (*) luôn có hai nghiệm trái dấuu l ,u 2 


=> <3 < M 2 <=> -3)(w 2 -3) < 0 o u x u 2 -3(wj +M 2 ) + 9 < 0 <=> -5-3/U + 9 < 0 => m > ^ 

=>a = 4,h = 3=>a + h = 7 


Email: huynhthanhtinhspt@gmail.com 


Câu 12. Biết a và b lần lượt là giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của m để phương trình 
ylx + l + yj3-x — ^(x + l)(3-v) = m có nghiệm thực. Khi đó (ữ + ồ) 2 + 2Ố 3 bằng 

A. 22. B.24 . C.27 . D.30. 

Lòi giải 

Họ và tên: Huỳnh Thanh Tịnh,Tên FB: huỵnhthanhtỉnh 


Chọn B 

• Điều kiện: —1<JC<3. 

• Đặt í = V* + l+ V3-x=>t 2 = x + l + 3-x + 2^(x + l)(3-x) => ^(x + l)(3-x) =——— 


Ta có: r = 4 + 2^(x + l)(3-x) > 4 <=> 
Dấu " = " xảy ra khi X = -1 A X = 3 . 


í>0 

t<-2ot>2 (1). 
t>2 


Ta lại có: y/x + ì +yjs~x < Ậl 2 + r ) ịy/x + l j +Ịa/3 -X j <=> í < 2 V 2 ( 2 ) . 
Từ (1) và ( 2 ) suy ra te |~2;2V2 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

ị 2 — 4 , 

Phương trình trở thành t -—— = m <=> 2m = —t 2 + 2t + 4. 


Xét hàm số = - 

-r +2t + 4 trên đoạn 

~2;2\Í2~. 


Bảng biến thiên 

t 

-QO 1 2 

2 V 2 

+00 

/(') 


4 V 2-4 



• Dựa vào bảng biến thiên, để phương trình có nghiệm 
min /(í) < 2 m < max f (ĩ) <=> 4\Í2-4 < 2 m <4<^> 2-JĨ-2 < < 2 

[2;2a/Ĩ] v 7 [2;2V2] v 7 v 

Email: lungtham313vt@gmail. com 

Câu 13. Tập hợp tất cả các giá trị của tham số m để phương trình x + m + (l-x)\Í2x + m - 0 có 2 nghiệm phân 
biệt là nửa khoảng {a',b\ . Tính s = a + b. 


A. 1. 



C.-1 D. 2. 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Minh Cường, Tên FB: Yen Nguyên 


Chọn c 

X + m + (1 - x) yj2x + m = 0 

<=> 2x + w + yỊlx + m - Xy/lx + m - X = 0 

<=> 4ĩx + m {^[ĩx + m + 1 j -x[^Ỉ2x + m +lj = 0 

<=> ịyỊ2x + m + ì^ịyỉĩxTm -xj = 0 

r- --- ịx> 0 

<=> V2 x + m=x<^< - 

\x 2 -2 x = m(*) 

Ycbt <=> (*) có 2 nghiệm phân biệt thoả X > 0 
BBT 


X 

0 

1 

+00 

X 2 -2x 

0 ^ 


+00 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Suy ra m e (-1;0] => a = -ỉ,b = 0 => s = a + b = -l 
Email: DuCnoiDs 1 @gmAil.Com 

Câu 14. Biết rằng tập hợp tất cả các giá trị của tham số m để phương trình X 2 -2x- y/x + m = m có nghiệm duy 
nhất là j Y f u (- c; d), với a,b,c,d là các số tự nhiên và ^ là phân số tối giản. Tính giá trị biểu thức 

y b) b 


s = a + 2b + ĨC + 4d . 


A. 5 = 10 . B. 5 = 15 . c. 5 = 16. D.5 = 18. 

Lòi giải 

Họ và tên: Trần Đức Nội. Facebook: Trần Đức Nội 

Chọn c 

Gọi phương trình đã cho là (l). 

Đặt ^x + m -1 , điều kiện t > 0, phương trình (l) trở thảnh: 

m 2 + (l - 2 t 2 + 1 4 - 2t 2 -1 = 0 ( 2 ). 


Giải ( 2 ) theo m ta được 


m = t 2 +t 
m = t 2 -t 


(3). 


Ta thấy với mỗi giá trị t > 0, cho ta duy nhất một giá trị V, do đó ( 1 ) có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi 
hệ ( 3 ) có nghiệm duy nhất t G [0;+oo). 


Vê hai đồ thị hàm số y = t 2 +1 và y = ỉ -1 -1 với t > 0 trên cùng một hệ trục tọa độ. 



Căn cứ đồ thị ta có hệ ( 3 ) có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi đường thắng y = m giao với cả hai nhánh 
đồ thị trên tại một điểm duy nhất, suy ra m = -^ hoặc - 1 < m < 0. 


Vậy a = 5,b = 4,c = \,d - 0, do đó 5 = 16. 
Cách 2: (của cô Lưu Thêm) 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Gọi phương trình đã cho là (l). 

(l) <=> X 2 -(x + m) = {x + ylx + m)<^> ịx + ^x + mẶx-yỊx + m - l) = 0 


<=> 


yỊx + m = -X 
y/x + m = X-ì 


<=> 


ịx < 0 

[m = X 2 - X 

Ịx>ỉ 

I m = X 2 - 3x +1 


( 2 ) 


Vẽ hai đồ thị hàm số y = X 2 - x với X < 0 và y = x 2 - 3x +1 với X > 1 trên cùng một hệ trục tọa độ. 



Căn cứ đồ thị ta có hệ ( 2 ) có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi đường thắng y — m giao với cả hai nhánh 
đồ thị trên tại một điểm duy nhất, suy ra m = - 5- hoặc -1 < m < 0. 


Vậy a = 5,b = 4,c = \,d = 0, do đó 5 = 16. 

Email: DuCnoiDs 1 @gmAil.Com 

Câu 15. Tìm số giá trị nguyên của tham số m để phương trình [x — 2*Ịx — m — 2niịx — 2yjx — m -3)= 0 có đúng 
hai nghiệm phân biệt. 

A. 2. ỊC_4 . C.5. D.6. 

Lòi giải 

Họ và tên: Trần Đức Nội. Facebook: Trần Đức Nội 

Chọn B 

Gọi phương trình đã cho là ( 1 ). 

Đặt sx — m = t , điều kiện t>0, phương trình ( 1 ) trở thành: 


(r -2 1-mịt 2 - 2t-3 + m)= 0 


m = t 2 -2t 
m = —t 2 +2t + 3 


( 2 ). 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta thấy với mỗi giá trị t > 0, cho ta duy nhất một giá trị X , do đó (l) có đúng 2 nghiệm phân biệt khi và 
chỉ khi hệ (2) có đúng 2 nghiệm phân biệt thuộc nửa khoảng [ơ;+oo). 


Vẽ hai đồ thị hàm số y = t 2 -2t và y = —t 2 + 2t + 3 với t > 0 trên cùng một hệ trục tọa độ. 



Căn cứ đồ thị ta có hệ ( 2 ) đúng 2 nghiệm phân biệt khi và chỉ khi đuờng thắng y - m giao với cả hai 
nhánh đồ thị trên tại 2 điểm phân biệt. Suy ra m = — 1 , m = 4 hoặc m e (0;3)\i • 


Do m nhận giá trị nguyên nên m G {-1; 1; 2; 4 } . 


Email: DuCnoiDs 1 @gmAil.Com 

Câu 16. Tìm số giá trị nguyên của tham số m thuộc đoạn [— 10;1 0 ] để phuong trình V2x-l = Vx 2 -mx + \ có 
nghiệm. 

A.8. R_10. C.16. D. 21. 

Lòi giải 

Họ và tên: Trần Đức Nội. Facebook: Trần Đức Nội 

Đề bài lấy của cô Bạch Dương trên Diễn Đàn Giáo Viên Toán 
Chọn B 

Gọi phương trình đã cho là ( 1 ). 


( 1 )« 


<2x-l>0 
[2x-l = X 2 


-mx +1 


<=> < 



X 2 - (m + ì)x + 2 = 0 


(2) 


Ta thấy ( 2 ) <=> (x -1) 2 +1 = mx nên nếu ( 2 ) có nghiệm X > thì ỉn > 0 . 


Ta thấy nếu ( 2 ) có nghiệm x,,x 2 thì X, + x 2 = m + 2 > 2 nên ( 2 ) luôn có ít nhất một nghiệm X > . Do 


đó ( 1 ) có nghiệm khi và chỉ khi ( 2 ) có nghiệm <=> A = (m + 2) ? -8>0<=> 


m > -2 + 2V2 
m <—2 — 2V2 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Kết hợp với điều kiện ta được m > -2 + 2 V 2 . 

Do m nguyên và thuộc đoạn [- 10;lũ] nên m e {l;2;...;10}, do đó có 10 giá trị của m thỏa mãn. 
Cách 2: (Của thầy Lâm le Van) 

Gọi phưong trình đã cho là ( 1 ). 


,, f 2x -1 > 0 


<=> < 


-1- X - mx +1 


*>i 

2 

X 2 - 2x + 2 / \ 
m = -— (2) 

X 


“h 2 2 / 2 1 

Với X > 0 ta có —-—-= X + — - 2 > 2 Jx. — - 2 = 2 V 2 - 2, đẳng thức xảy ra khi X = V 2 > . 

X X \ X 2 


Do đó ( 2 ) có nghiệm X > 


khi và chỉ khi m > 2 V 2 - 2. 


Vậy phưong trình đã cho có nghiệm khi m > 2 V 2 - 2. 

Email: phamvanthuanl 98 Kcỳgmail. com 

Câu 17. Số nghiệm của phưong trình —r + 6 + ^ là: 

V 5-x V 5 + x 3 


A. 2. B.3. C.4. D.5. 

Lòi giải 

Tác giả : Phạm Văn Thuấn, Tên FB: Pham Van Thuan 

Chọn c 

Đk : -5 < X < 5 

Đặt V5-X =u; V 5 + x =v Ịo < M,v< Vĩõ)(*) 


Ta có hpt: 


u 2 +v 2 =10 

4 4 ,_, 

-b 2 ( w + V ) — 

u V y ’ 3 


(w + v) 2 = 10 + 2wv 


(m + v) 




X 


1 - — 

V UVJ 


4 

3 




Lại đặt — = t uv = — 
uv í 


t >- 


V 


1 

I 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta được hpt: < {u + v) 2 = 


(u + v) = 10 + — 
v ' t 

16 


» 0-0 


. Suy ra t phải thoả mãn: 


2 

uv = — 
t 

10 + - = —^- tt ^8í = 45í(1-í) 2 +18(1-0 2 
t 9(1-0 y ’ y ’ 

<=> 45t 3 - Tlt 2 + t + 18 = 0 <=> (3t-2)(l5r -14t-9) = 0 


t = ^r=> uv = 3 
3 

7 • 2x/46 30 

t =--- => uv =- 7 = = a 


15 


7+2VĨ6 


Vậy u,v là nghiệm của một trong hai hệ sau: 


(0 


(« + v) 9 = 10 + 2ỉ/v = 16 ịu + v = 4 

(m- v) 2 = 10-2wv = 4 [u-v = ± 2 


Uị = 3,Vj = 1 


(II) 


(w +v) 2 = 10 + 2ữ 
(m -v) 2 = 10-2úf 


u 2 = l,v 2 = 3 

yỊĨÕ+ĩã + y/. 10 — 2u 
2 

Vl0 + 2a -Vl0-2ữ 
2 

Vl0 + 2a -Vl0-2úf 
: 2 

V10 + 2ứ + >/10 — 2u 


Các nghiệm này đều thoả mãn điều kiện (*). Vậy pt đã cho có 4 nghiệm x k = 5-uị ,k - 1,2,3,4 


Chọn c 

Câu 18. Gọi s là tập họp tất cả các giá trị nguyên của tham số m để phưong trình 
yỊx — m — 3 + ị/x-3m- \ = \j2x-4m-4 có đúng một nghiệm thuộc đoạn [—14; 22 ]. số phần tử của 
tập hợp s bằng 


A.18. 


B.19 . 


Chọn B 


C.20 . D. 21. 

Lòi giải 

Tác giả : Ngô Lê Tạo„Tên FB: Ngô Lê Tạo 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Đặt a = yjx — m — 3, b = \ịx-3m -1 phương trình trở thành 

a + b = yla 3 + b : ' <s> (a + ỉ>) 3 = <7 3 +ồ 3 <s> ah(a+ b) = 0 . 


Suy ra 

x = m + 3 = a 
X = 3 m +1 = j3 
X = 2m+2=ỵ 

Ta có 


(*)« 


x—m— 3=0 

X - 3m -1 = 0 <=> 

x-m-3 = -x + 3 m +1 


a = /?<=> m = 1 
a = ỵ <=> m= 1 


-14 < a < 22 <=> -17 < m < 19 
-14 < J3 <22 -5 < m <1 

-14 < y < 22 <=> -8 < m < 10 


-00 -17 -8 -5 17 10 19 +00 



. »1 


.••. 

a 


4 — 




p 

y 




Phương trình có đúng một nghiệm thuộc [—14;22] khi và chỉ khi m e [-17;— 8) u Ịlj u (l 0; 19] (Khi 
m - 1 thì 3 nghiệm trùng nhau). Như vậy tập họp .S’ có 19 phần tử. 

Email: huyenthuylthb@gmaiLcom 

Câu 19. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m trong đoạn [—100; 100] để phưong trình 
2\ịx +1 = X + m có nghiệm thực? 

A.100. B. 101. c. 102 . D.103. 


Lòi giải 

Tác giả : Phạm Thị Thanh Thủy, Tên FB:Phạm Thủy 


Chọn D 

Đkx > -1 

Đặt t = \Ịx + \, t > 0 . Phương trình trở thành: 2t = t 2 -1 + m <=> m = -t 2 + 2t +1 



Xét hàm số /(0 = -t 2 + 2t + 1, t > 0 
Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


18 



EE3 
































: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Bảng biến thiên của f(t): 


t 

0 


1 


+00 

/'(/) 


+ 

0 

- 


f(A 

2 


Từ bảng biến thiên suy ra phương trình có nghiệm khi m < 2. 

Số giá trị nguyên của m trong [-100; 100 ] là 103 giá trị. 

Câu 20. Tồn tại bao nhiêu giá trị nguyên lớn hơn - 2019 của tham số m đế phương trình sau có nghiệm dương 

(x 3 + lx + m) 

- -———— = 3x - m . 

1000 

A.2019 B. 1000 C.2018 D.2021 

Tác giả: Lương Tuấn Đức 

Tên facebook: Giang Son. Email: gacmal431988@gmail.com 

Chọn D 


Lời giải. 


Phương trình đã cho tương đương X 3 + Ix + m = 1 0ịj3x-m <=> X 3 +1 Ox = 3x - m +1 Q\j3x - m . 
Đặt ịj3x-m = y => X 3 + 10x = y i +10y <=> (x-y)(x 2 -xỵ + y 1 +10^ = 0. 


□ 


í 1 

x — — y 

V 2 J 


+ 4y 2 = -10 => VN. 
4' 


X 2 -xy + y 2 +10 = 0 <íí> 

0 X = y => X = ịj3x-m X 3 = 3x - m <=> X 3 - 3x + 2 = 2 - m 

<=>(x-l) 2 (x + 2) = 2-/u=>2-/u>0=>/u<2. 


Kêt họp m > -2019 => -2019 < m < 2 suy ra có 2021 giá trị nguyên m. 

Ngoài ra, đối với phương trình X 3 - 3x = -m chúng ta có thể sử dụng công cụ đạo hàm - khảo sát hàm số 
như sau 

Đạo hàm f'(t) = 3t 2 -3 = 0 <=> t = -1 ;t = 1. 
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:• sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



Dựa vào bảng biến thiên ta thấy —m > -2 <=> m < 2 . 

Ngoài ra có thể sử dụng bất đẳng thức AM - GM như sau 

3x - m + 2 = X 3 + 2 = X 3 +1 +1 > 3 ịíx 3 = 3x => m < 2 . 


Email: dangai. kstn. bkhn@gmail. com 

Câu 21. Cho phưong trình X 2 + 2x(m-ỉ-\lx + m) + 8 — 2 myỊx + m -2 m 2 . Hỏi có bao nhiêu giá trị nguyên của 
tham số m e [ - 30; -2] để phưong trình đã cho có nghiệm thực ? 


Ạ. 1. 


B.5. 


Chọn A 


Điều kiện: X > -m 


C.3. D. 12. 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Đăng Ai, Tên FB: Nguyễn Đãng Ai 


Lòi giải 


Đặt t - yjx + m —> X -1 2 - m . Phưong trình trở thành: 


(í 2 - m) 2 + 2ự - m)(m -1 - 1) + 8 = 2 mt - 2 m 2 Oí 4 - 2í 3 - 2t 2 + 8 = -m 2 - 2m 


<=> 2{t A -2t 3 -21 2 + 8) = 2{-m 2 -2m) o ự -41 3 +41 2 ) + (t A -St 2 +16) = 2{-m 2 - 2m) 
o (t 2 -2tf + (t 2 -4f = 2{-m -2m) (*) 


1 

I 


Đe pt (*) có nghiệm thì ít nhất: 2{-m 2 - 2 m) >0o-2<ffl<0^ chỉ có m = - 2 nguyên thỏa mãn. 

Khi đó , phưong trình (*) trở thành: 

ít 2 -2t = 0 

(r - 2t) 2 + (t 2 - 4) 2 = 0 <=> ị <=> t = Vx+~m = \fx-2 = 2 <=> X = 6 

Ị /' - 4 0 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Vậy ta chọn đáp án A. 

Câu 22. Có bao nhiêu giá trị nguyên m < 10 để PT: -sị: 2x 2 - 2(m + 4)x + 5m + ĩ0 + 3 - X = 0 có nghiệm. 


A.6. 


B,7. 


Chọn B 

Pt <=> ^2x 2 -2(wỉ + 4)x + 5/7ĩ + 10 = X - 3 


C.10. D.8. 

Lòi giải 

Tác giả :Trần Văn Hiếu, Tên FB: Hieu Tran 


Ị x-3 > 0 Ị X > 3 (!) 

[2x 2 - 2 (m + 4)x + 5m +10 = (x - 3) 2 |x 2 - 2 (m + l)x + 5 m + 1 = 0 (2) 

YCBT trở thành: Tìm m để hệ (1) (2) có nghiệm. 

Truớc hết ta tìm điều kiện để hệ (1) (2) vô nghiệm trong 2 trường hợp sau: 
+TH 1: Hoặc là (2) vô nghiệm, tức là: A' = m 2 - 3m < 0 <=> 0 < m < 3 (3) 

+TH 2: Hoặc là (2) có nghiệm Xị < x 2 < 3 


<=> { 


A’> 0 
/(3)>0o 

-<3 

2 


m 2 -3m >0 
4-m>0 <=>m<0(4) 
m +1 < 3 


Kết hợp (3) và (4) suy ra m < 3 là điều kiện để hệ (1) (2) vô nghiệm, 
Vậy m > 3 là điều kiện để hệ (1) (2) có nghiệm. 


Email: ngochuongdoan. 6@gmail.com 

Câu 23. Có bao nhiêu giá trị m để phưong trình V 2 -X + Vx-1 + 2myj(x -1)(2 - x) - 2ị](x - 1)(2 - x) = nr có 
nghiệm duy nhất? 

A.l B.2 C.3 D.o 

Tác giả : Đoàn Thị Hường, Tên FB: Đoàn Thị Hường 

Lời giải. 

Chọn B 

yj2-X + y/x-ỉ + 2rtiyj(x -1)(2 -x) -2 ịj(x -1)(2 -x) = m (1) 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC ; 


Điều kiện cần: Ta có 2-x = (3-x)-l;x-l = 2-(3-x) nên nếu xo là nghiệm của (1) thì 3 -x 0 cũng là 
nghiệm của (1). 

3 

Do đó đê (1) có nghiệm duy nhât thì 3 - x 0 = x 0 <=> x 0 = -Ị- 


3 1 1 

Với Xn = ~r thay vào (1) ta có 2.1— + m - 2? —- = nf <=> m — m 3 

2 V 2 V 2 2 


m = 0 
m = -1 
m = 1 


Điều kiện đủ: 

+) Với m = 0 có (1) trở thành 


\j2-x +y/x-ỉ- 2 ?J(x- 1)(2- X ) = 0 <=> ịy/2-x -ị/x -lj = 0 <=> ị/2-x = yjx- 1 <=> X = — 


Vậy m = 0 thỏa mãn bài toán. 

+) Với m = 1 có (1) trở thành V 2 -X + y[x-ĩ + 2yỊ(x - 1)(2 - x) - 2 ịị(x - 1)(2 - x) = 1 

Dễ thấy phuong trình này có ít nhất hai nghiệm X = 1 ; X = 2. 

Vậy m = 1 không thỏa mãn bài toán. 

+) Với m = - 1 có (1) trở thành 


yỈ2 

<=> 

<=> 


-X + Vx-1 - 2yJ(x-1)(2 -x) - 2%J(x-1)(2 -x) 
{^2-X -yfx-ĩỴ +^2-X -y/x-lỴ = 0 

ÍV2-X =*Jx- 1 3 

í ,_ ,_<=>x = -^ 

U/2-x = %/x-l 2 


= -l 


Vậy m = -1 thỏa mãn bài toán. 

Ket luận: Có hai giá trị m thỏa mãn bài toán. 

Hoàng Trọng Anh 

Email: DAnhDuoCCívsmAil. Com 

Câu 24. Gọi s là tập họp các giá trị thực của tham số m sao cho phuong trình: 

4 X + 2 = m.2 v .sin (jTx) (*) có nghiệm duy nhất. Khắng định nào sau đây đúng? 


A.Sa [l;2]. 


B,Sc= 


3 5 
2 ’ 2 
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D.5c[3;4]. 





































Lòi giải 


i : . sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Tác giả: Vũ Danh Được, Tên FB: Danh Được Vũ 

Chọn c 
Điều kiên cần: 


Giả sử x 0 là một nghiệm của phương trình (*) 

Khi đó 1 -x 0 cũng là một nghiệm của phương trình (*) 

Đe phương trình (*) có nghiệm duy nhất thì x 0 = 1 -x 0 

Thay vào (*) ta được m = 2 V 2 


1 

=>x 0 = — 
0 2 


Điều kiên đủ: 

Thay m = 2V2 vào phương trình (*) ta được: 

4 X + 2 - 2V2.2' T .sin(;rx) 2 X + — = 2V2.sin;rx (**) 

Ta có: KP(**) ^ 2V2 , dấu bằng khi sin;rx = l 

VT(**) > 2 2 X Ậ = 2V2 , dấu bằng xảy ra khi 2 X = Ậ <=> ( 2 X ) 2 = 2 <=> 2 x = 1 <=> X = ị 
V 2 2 2 


Do đó (* *) có nghiệm duy nhất x = 2 

Vậy m = 2 V 2 thì phương trình (*) có nghiệm duy nhất. 


PT - Tham số - Đặt ẩn phụ - Phạm Đức Phương - Email: ducphuong2004@gmail.com 

Câu 25. Cho phương trình: X + ịx 2 + m + 2)V? + m = X 2 + m + (x 4 - 2 ) V* , với m là tham số thực. Gọi s là tập hợp 

tất cả các giá trị của tham số m đế phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt. Tập hợp s có bao nhiêu 
số nguyên ? 


A.o. B. 1. C.2. 

Lòi giải 

Chọn B 

Cách 1: (Khối 10) 



Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


D.3. 


23 



EE3 















sản phẩm 1'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Đặt a = V? + m , b = \[x (a,b> 0 ), phương trình đã cho trở thảnh: 
a 3 -a 2 + 2a = ỏ 3 -b 2 + 2b <=> (a -b){a 2 -ab + b 2 ) - (a 2 - b 2 ) + 2 (a -b) = 0 
<w> (úf-ỏ)(a 2 —ab + b 2 -a-b + 2 ) = 0 ( 1 ). 


Xét: a -ab + b 


a-b + 2 = -7 
2 


l -ị[a 2 -2ab + b 2 ) + [a 2 -2a + \) + [b 2 -2b + \) + 2 


(a-ỏ) 7 + (a-l) 2 +(ỏ-l) 2 +2 


>0 


(*) <=> a-b = 0 => X 2 -x + m = 0 ( 2 ). Phương trình đã cho có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi (2) có 
hai nghiệm phân biệt không âm. 

fl-4m > 0 „ 1 , , 

<=> < <í> 0 < m < -7 . Kết luận: s có 1 số nguyên. 

ịm > 0 4 6 J 

Cách 2: (Khối 12) 

Phương trình đã cho tương đương: (x 2 +m^ylx 2 +m -Ịx 2 + m^j + 2y[x 2 + m = xjx -x + 2y[x ( 1 ). 

Đặt / (t) = t 3 -t 2 + 2t, f'{t ) = 3í 2 - 2t + 2 > 0, Ví e R . /(í) đồng biến trên R. 

( 1 ) trở thành fỤx 2 + m j = / ỊVx j <=> V* 2 +tn = Vx <=> I ^ ) 


(*) có hai nghiệm phân biệt không âm khi và chỉ khi 0 < m < 3-. 


Email: truongthanhha9083@gmail.com 

Câu 26. Cho phương trình yỊm + 3^m + 3(\Ỉ3x + V10-2X)" = \Í3x + Vl0-2x . Có bao nhiêu giá trị 

nguyên của tham số m để phương trình có nghiệm? 

A.10 B.l 1 

C.9 D.12 

Họ tên: Nguyễn Bá Trường,Tên FB: thanhphobuon 

Lòi giải 


Chọn A 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đặt a = yỊ\ m + 3(V3x + VTÕ~-2x);b = V3x + Vl0-2x,(a > 0,b > 0) .Điềukiện: 0 < JC < 5 . 


u/m + 3a=b ím + 3a = b 2 
Ta có: ị _____ <=> ị 

[Vm + 3b = a [m + 3b = a 2 


=> 3(a-b) = b 2 -a 2 <=> (a-b)(a + b + 3) = 0 <íí> 


a = b 

a + b + 3 = 0 


(L) 


Với a = b => Vm + 3b = b <=> m = b 2 - 3b = f (b) (*) 

• b = V3x+VlO-2x ^b 2 = x + 10 + 2^/3x(10-2x)>10^b>VĨÕ (1) 

• b = V3^ + VlO-2x =>b 2 =(V3^ + V2(5 -x)) 2 < (3 + 2)(x + 5-x) = 25 ^ b < 5 (2) 


Từ (1) và (2) suy ra b e VĨÕ;5 


Xét hàm số 


f(b) = b 2 -3b trên đoạn 


VĨÕ;5 


ta có 


Min f (b) = f (Vĩõ) = 10 -3>/ĨÕ, Mạx f (b) = f (5) = 10 

ịslĩõ; 5 ] [VĨÕ;5] 


Phuơng trình (*) có nghiệm khi Mịn I f(b) < m < Max f(b) => 10-3x/ĨÕ < m < 10 mà meZ nên 

[VĨÕ;5] [VĨÕ;5] 


có 10 giá trị nguyên của m thỏa mãn. 

Email: DongtoAn.nq2012@gmAil.Com 

Face: Lê Anh Đông 
Sưu tầm và chế lại. 

Câu 27. Tìm những giá trị nguyên m thuộc [-2019; 20 19 ] để phương trình 


\J\ + 6yfx-9 + m\Jx + 2y/x-9 -8 = X + + 1 

2 

có hai nghiệm XpX 2 sao cho Xj < 10 < x 2 . 

A. 2009. B. 2006. c. 2007. D.2008. 

Giải: 

PT<=> Vx-9 + 3 + m^Vx-9+lj = X + - đặt t = Vx-9,t > 0 



Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


25 



EE3 


































sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


PT trở thành : t + 3 + m(t + l) = t z + 9+ + l 2t 2 -2(m + l)t + m + 13 = 0 (1) 

2 


Vì t = Vx- 9 ot ! = x-9ot 2 +9 = x 


Suy ra Xj = t 2 + 9; x 2 = t 2 + 9 

PT ban đầu có nghiệm Xj < 10 < x 2 <=> t 2 + 9 < 10 < t 2 + 9 t 2 < 1 < t 2 


Vì t > 0 , Nên ta có <=> (1) có nghiệm 0 < tj < 1 < t 2 


À' > 0 

(t,-!)(*,-1)<« 

tj+t 2 >0 

t .t 2 >0 


(m + l) 2 -2(m + 13)> 0 
m + 13 


-m-1 + 1 < 0 


<=> < 




m + 1 > 0 
m + 13 


>0 


m 2 -25 > 0 
13-m < 0 
m > -1 
m > -13 


<=> m > 13 . 


Vậy khi m > 13 thì phương trình có nghiệm thỏa mãn. 

Đáp án: 2006 B 

Câu 28. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m để phương trình 4x + m - 1 = X - 1 có hai nghiệm 
phân biệt? 

A. 3. B.4. c. 5. D. 6. 

Lòi giải 

Tác giả : Lê Thị Thu Hằng, Tên FB: Lê Hằng 


Chọn B 

^4x + m-ỉ =x-ỉ (1) 


<s> 




1JC > 1 

[4x + m- l = x 2 -2x + l 

Ịx>\ 

{X 2 - 6x + 2 = m (2) 


Phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt 

<=> Phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt x 1 ,x 2 >1 

Số nghiệm của phương trình (2) bằng số giao điếm của đường thắng y = m 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC ; 


vàparabol (P): y = x-6x + 2 
Bảng biến thiên: 



Câu 29. Biết rằng tập họp tất cả giá trị của tham số m để phương trình \[x + \/9-x = sl-x 2 + 9x + m cỏ nghiệm 
là s = ịa;b] . Tinh a + b ? 


31 „,49 „ 5 

A.a + b = —y B. a + b = —- C.a + Ễ> = 10 D.a + b = -~ 

4 4 2 

Lòi giải 

Tác giả : Trần Quốc Đại, Tên FB: www.facebook.com/tqdl671987 

Chọn A 

Điều kiện: 9 < X < 9 

pp/jỳ X + 9-X + 2-yJx(9 - x) - -X 2 +9x + m 
«9 + 2 sl~x 2 + 9x = -x 2 +9x + m ợ\ 

Đặt t = ^~ x ~ + 9x 0 < X < 9 SU ỵ ra 0 < t < — 

Phương trình ( 2 ) trở thành 9 + 2t = t 2 + m o -t 2 + 2t + 9 = m (3) 

, , 9 

Xét hàm sô f(t) = -t +2t + 9,0<t<-^ 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Phương trình (1) có nghiệm X e [0; 9] <=> phương trình (3) có nghiệm t e 


0 ; 


9 

2 


<=> -— < m < 10 suy ra s = 

4 

Tác giả : Phùng Hằng, Tên FB: Phùng Hằng 

Emaỉl: phunghangl 0ph5s@gmail. com 

Câu 30. Biết rằng phương trình V 2-x + V 2 + x - V 4-x 2 = m có nghiệm khi m e [a;ỗ] , với ữ,èel. Khi đó giá 
trị của T - (a + 2)V2 + b là: 


9 „ , ,31 

- —;10 => a + b = — 
4 4 


A.T = 3 V 2 + 2. B.r = 6. C.T = 8. D.r = 0. 

Lòi giải 

Chọn B 
Cách 1: 

Đặt \ll-x +\ll + X = t (1) =>t 2 = Ụl~x +yjl + xỴ 


Ta có: 


Ị-\/2 — X + ^2 + X Ị — 2 — X + 2yJ 4 — x~ +2 + X — 4 + 2a/ 4 — x~ ^4 
(V2^x + V2+I) 2 <(l 2 +l 2 )(2-x + 2 + x) = 8 


=M<r < 8 2 < í < 2V2 (do t > 0 ). Vậy, íe 2 ; 2V2 


• Từ (1) 




r — 4 


Phương trình V2-X + V 2 + X - V 4 -X 2 =777 trở thành: f — - 4 = 777 +t + 2 = /77 (*) 


Xét hàm số 


y = /(() = _I( 2 + ( + 2, teị 2 ; 2V2 


, đồ thị hàm số có đỉnh 



Bảng biến thiên: 


t 

2 

2V2 


2 


/(') 


^ 2V2-2 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Đe phương trình (*) có nghiệm thì m e 2 V 2 - 2; 2 


T = (a + 2)V2 + b = (2V 2 - 2 + 2).V2 + 2 = 6. 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

ịa = 2 V 2-2 
\b = 2 


Cách 2 : 

Xét hàm số y = v/2-x + y /2 + x - ■%/4-x 2 trên [-2; 2 ], ta có: 

, 11 X _y/2- X - yl2 + X - X 

V 2 -X V 2 + X V 4 -X 2 V 4 -X 2 

_y' = 0 <=> — ' Y ^ + x —* = 0 <=> V2-X -a/2 + x -X = 0, (x A ±2) <=> yỊl — x - V 2 + x = X (1) 
V4-X 2 

Nếu X < 0 thì V2 — X > V2 + x => a/2-X — V 2 + x > 0 => (1)vô nghiệm. 

Nếu X > 0 thì V2 — X < V 2 + X => a/2-X — V 2 + X < 0 => (1) vô nghiệm. 

Thay X = 0 vào (1), ta thấy X = 0 là nghiệm và đồng thòi là nghiệm duy nhất của (1) 

Ta CÓ bảng biến thiên như sau: 


X 

-2 

0 


2 

/' M 

11 

0 

+ 

" 

/M 

2 

2 V 2-2 ^ 


_^ 2 


Để phương trình V 2 — X + V 2 + X — v/4 — X 1 = 777 có nghiệm thì 777 e 1^2 V 2 — 2; 2 

=^r =2 ^ _2 ^r = (a + 2)V2+h = (2V2-2 + 2).v/2+2 = 6. 

[h = 2 

Câu 31. Tập tất cả giá trị của 777 để phương trình X 2 - 772X = 1 - 777 -|x-l| có nghiệm duy nhất là đoạn [n;ỗ]. Tính 
a 2 +b 2 . 

A. p = l. B. p = 4. c.p = 5. D. p = 10. 

Lòi giải 

Tác giả: Trần Quốc Thép, Tên FB: Thép Trần Quốc 

Chọn D 

Phương trình đã cho tương đương với (x-l)(x + l)-77z(x-l) + |x-l| = 0(l) 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


THI. *>!,(!)<=> 


x + ì-m + ì = 0 
x = ì 


<=> 


x-m-2 

X = 1 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Phương trình (1) có nghiệm duy nhất <=> 


m- 3 
m — 2 < 1 


<=> m < 3 


TH2. X < 1 => (l) <» X = m 

Phương trình (1) vô nghiệm m > 1 

Vậy phương trình (1) có nghiệm duy nhất khi và chi khi THI có nghiệm duy nhất, TH2 vô nghiệm hay 
1 < m < 3 . 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


VDC PT-HPT CHỨA CẴN 


VẤN ĐỀ 4-2. PHƯƠNG TRÌNH CÓ THAM SỐ 

Emaỉl: Dơngpt@C3phuCthơ.eDu.vn 

Câu 1. Tổng các giá trị nguyên âm của tham số m để phương trình X 2 —2x — 6yjx 2 -2x + 5 -m = 0 có nghiệm thực 
bằng 

A. -105 . B. -110. c. -115. D.-120 . 

Lòi giải 

Tác giả : Hoàng Tiến Đông Tên FB: Hoàng Tiến Đông 

Điều kiện: X 2 - 2x + 5 > 0 <=> (x -1) 2 + 4 > 0, Vx e M. . 

Ta có: X 1 -2x-6Vx 2 -2x + 5 —m = 0 (*) . 


Đặt 

II 

un 

+ 

K 

<N 

1 

CN 

II 

/(x-1) 2 

+ 4 => t > 2 . 

Khi 

đó phương trình có 

dạng: 


t 2 - 

6t - m - 5 — 0 <=> t 2 

-6t-5 - 

= m . 

Xét 

làm số: / = r -6t 

-5,íe[ 

2;+oo) . 

Bảng biến thiên: 



t 

2 

3 

+00 

f 

-13 





-14 ^ 



Câu 2. 


Phương trình (*) có nghiệm m > -14 . 

Theo đề m là số nguyên âm nên có 14 giá trị m . Suy ra tổng các giá trị của m là -105 
Email: Nguyenmyl81@gmail.com. 

Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị của tham số m để phương trình: 


Ị y[x +yjx-l j 


m 


y[x - 


1 -16,4 


y/x-l 


X — 1 


= lcó hai nghiệm thực phân biệt. Biết rằng s = (a;h)tính b-a 


A. 30 


B. 40 


1 

I 
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Lòi giải 


i : . sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Chọn c 

Đkxđ: x>\ 


ỊVx + v*-l) msỉx+— J- — -16f í =1 

y X — 1 y X 1 

<=> m\[x + 7 1 — 16i/ =yfx —^ỉx —I 

Vx^ĩ V x-1 

1 -,^.1 * , x-1 

<=> /77 + ỹ== = -16,4 —— = 1-— 1 
^/x(x-1) Vx-1 V X 

x-(x-l) .. J , x-1 

<=> 777 + , v 7 -16f —— = 1 - 4 —^ 


^/x(x -1) V X-1 


7 72 +, 


X x-1 1 X , x-1 


m = -ị —— +164/—í— +1 
Vx-1 V X — 1 


Đặt t = *u_ = 4/1 + —=> t > 1 

V X — 1 V JC-1 


Tác giả: Nguyễn Thị Trà My,Tên FB: Nguyễn My 


( 1 ) 


Phương trình đã cho trở thành 777 - 1 6t = 1 - 1 2 <=> -í 2 + 1 6í + 1 = 772 (2) 

Với một giá trị của t > 1 cho ta một giá trị của X > 1 nên phương trình (1) có hai nghiệm thực khi và chỉ 
kh i phương trình (2) có hai nghiệm t > 1 



Dựa vào bảng biến thiên ta thấy 772 G (16; 65). 


BÀI HOÀN CHỈNH ĐÃ ĐƯỢC SỬA SAU KHI CÁC THẦY CÔ PHẢN BIỆN XONG 
Email: lioanggiahung.bdh@gntail.com 

Câu 3. Cho hàm số y = f (x) có đồ thị như hình vẽ. Hỏi có tất cả bao nhiêu giá trị m nguyên để phương trình sau có 8 
nghiệm phân biệt:^m + ^m + lóỊí(x)| -4|f(x)| = 0 
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C.4. 



Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


A.3. 


Chọn A 

Đặt t = |f (x)|,t > 0 


B.2. 


D. 0. 



Lòi giải 

Tác giả : Hoàng Gia Hứng, Tên FB: Hoàng Gia Hú ng 


Dựa vào đồ thị ta thấy, với 0 < t < 1 cho ta 4 giá trị của X. 

Phưong trình trở thành: \l m + A\j m +16t = 4t <=> m + 47m + 16t = 16t 2 

r -— — ím + 4u = 16t 2 (l) 

Đặt u = ym + 16t,u > 0, ta có hệ phưong trình: ị 

I m • 16t - u’(2) 

Từ (1) và (2) suy ra: (u-4t)(4 + u + 4t) = 0 u = 4t (do 4 + u + 4t > 0). Khi đó: 
4t = Vm+Tót <=> 16t 2 -lót = m(*)(t > 0) 

Xét hàm số f (t) = 16t 2 -lót trên [0;+oo) 



Đe phưong trình đã cho có 8 nghiệm phân biệt thì phưong trình (*) phải có 2 nghiệm tj; t 2 thỏa mãn: 
0<tj<t, <!<=>-4<m<0. Do m là số nguyên nên m e |-3;-2;-l|. Chọn A 


Email: phamcongdung2010@gmail. com 


1 

ầ 
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: Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Câu 4. Cho phương trình X 3 + 4x 2 + 6x-(x + m + 2)VX + m —m — 4 (1) . Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để 
phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt ? 

A. Không tồn tại. B. 1. c. 2. D. Vô số. 

Lòi giải 

Tác giả : Phạm Công Dũng, Tên FB:Phạm Công Dũng 

Chọn B 
Lớp 10 ■ 

Điều kiện X > -m. 

Phương trình tương đương với (x +1) 3 + (x +1) 2 + 2(x +1) = Ậx + mỷ + X + m + 2,Jx + m . 
ịa - x + 1 

Điều kiện < ,- 

[b = \lx + m 

Phương trình trở thành : ứ 3 + a 1 + 2a = b 2 + b 2 + 2b <=> (a - b)(a 2 +ab + b 2 +a + b + 2) = 0 

a=b 

■w> 

a 2 + ab + b 2 + a + b + 2 = 0 (*) 

Ta có ( *) tương đương a 2 + a(b +1) + b 2 + b + 2 = 0, phưoưg trình này vô nghiệm. 

Ị - Íx>-1 

Vậy a = b => x + 1 = yjx + m <=> i , 

[x 2 +x + l = m (2). 

Đe phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt cần phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt 
thuộc [-l;+oo). 

Xét hàm số y = X 2 +X +1 trên [-l;+oo) ta có : 



EE3 




















sản phăm lãn 3- vận Đụng Cao PT-HPT Chửa Căn Group FB: strong Team TOÁN VD-VDC 

Cã„ cứ vào bâng biến thiên dể phuong trình có hai nghiệm phân biệt thì I < „ < 1, do » là sô 

nguyên nên m = 1 . 

Lớp 12 

Phương trình tương đương với (X +1) 3 + (x +1) 2 + 2(x +1) = yj(x + mý + X + m + 2^1 X + m (*) 

Xét hàm số / (t) = t ĩ +t 2 + 2t trên M. 

Ta có /'( t) = 3r + 2t + 2 > 0, Vh Hàm số đồng biến. 

Ta có (*) <=> f(x + l) = f(y[x + m) <=> x + l = yỊx + m i 

[x 2 +x + ỉ = m (2). 

Đe phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt cần phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt 
thuộc [-l;+oo). 

Xét hàm số V = X 2 +X +1 trên [-l;+oo) ta có : 



Căn cứ vào bàng biến thiên dể phuong trinh có hai nghiệm phân biệt thì í < ,n < 1, do * là sô 

nguyên nên m = 1. 

Email: nguyeiispk54@gmail. com 

Câu 5. Số giá trị nguyên của m để phương trình ^m + yfx + \lm-yfx = m có nghiệm là: 


1 

I 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 
A. 1. B.2. 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 
C.3. D.4. 

Lòi giải 

Tác giả : Lê Thị Nguyên, Tên FB: Nguyên Ngọc Lê 


Chọn D 

Từ phương trình suy ra m > 0 . 

THI: m = 0 ,pt trở thành \fjx + ■\l~jx = 0; pt có nghiệm duy nhất X = 0 . 


TH2: m > 0. 


Điều kiện: 


X > 0 

< m + Vx > 0 <=> 0 < X < m 2 (*) 
m - Vx > 0 


Trong điều kiện (*) bình phương hai vế phương trình ta được: 


pt <=> 2m + 2 yjm' —X = m 2 <=> 2\Jm —X — m 2 — 2m 


ịm 2 - 2 m > 0 

[4(w 2 - x) = m 4 - 4m 3 + 4m 2 


m > 2 

X = ^-(—m 4 +4m 3 ) 

[ 4 

m> 2 

m (4 - m) > 0 <=> 2 < m < 4 

m 2 (m 2 - 4m + 4) > 0 


Phương trình ban đầu có nghiệm 


m > 2 

0 < —(—m 4 +4m 3 ) < m 2 
4 


< 


Do m nguyên nên m e {0; 2; 3; 4} . 


Bài đã sửA. 


Email: huunguyenl979@gmaỉl.com 

Câu 6. Cho phương trình X 3 +x 2 -(m + l)x + 8 = (x -3)VX 3 + X 2 - mx + 6 . Gọi s là tập hợp các giá trị nguyên của m và 
m < 10 thì phương trình có nghiệm. Tính tổng T các phần tử của s? 

A. r = 52 . B. r = 10. c.r = 19. D. T = 9. 

Lòi giải 

Họ và tên : Đào Hữu Nguyên,Tên FB: Đào Hữu Nguyên 


Chọn c 


1 

ầ 


Điều kiện : 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


pt <=> X 3 + X - mx + 6 - (x - 3)V* 3 +x 2 -mx + 6 - (x - 2) = 0 
Đặt t = \lx 3 + x 2 -mx + 6 , t > 0 


t = -ỉ 
t-x — 2 

X > 2 

X 3 + 2 = (m - 4)x 


Ta có phương trình: f - (x - 3)t - (x - 2) = 0 


Vậy t = X - 2 có V* 3 +x' -mx + 6 = X - 2 <=> I 


T _ , 2.2 
Lớp 10 : Với X > 2 ta có X + — = 

X 


Dấu bằng xảy ra khi X = 2 

Suy ra để phương trình có nghiệm o m-4 >5 <í> m> 9 

(me z 

Dot nênm e Í9;10}.Vậy T = 19 

\m e [9; 10] 1 J 




X > 2 


X +™= m - 4 

X 


( 2 8 8^ 

14 _ 

, 8 

8 

14 

X + —+ — 

-> ỏỉ X 

— 

— 

^ XX) 

X 

V X 

X 

2 


, 2 

Lớp 12: Lập bảng biên thiên của hàm sô /(x) = X 2 + — , X e [2;+oo) 

X 


Emaỉl: tmngthuong2009@gmaiLcom 

Câu 7. Cho phương trình (x 2 -2x + m) 2 -2x 2 +3x-/« = 0. Có bao nhiêu giá trị nguyên của me[-10;10] để 
phương trình đã cho có bốn nghiệm phân biệt. 

A. 11. B. 12. c. 9. D. 13. 

Lòi giải 

Tác giả : Phạm Thành Trung, Tên FB: Phạm Thành Trung 


Chọn B 

Biến đổi phương trình về dạng: (x 2 - 2x + mý - 2(x 2 - 2x + m) + m = X 


Đặt a = X 1 - 2x + m ta có hệ: 


\a = X 2 - 2x + m 


\x-a -2a + m 


Từ hệ phương trình có: (x - ữ)(x + ứ -1) = 0 <=> 


X = a 

x+a-l-0 


Hay có: 


X = X 2 - 2x + m 


X + X 2 - 2x + m -1 = 0 


<=> 


m = -X 2 + 3x 
m = -X 2 + X +1 


1 

i 
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sản phẩm 1'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Vẽ trên cùng một đồ thị các Parabol: {P ị )\y = -X 2 + 3x; (P 2 ):y = -X 2 + X +1 ta có m < ^ 

Vậy có 12 giá trị của m thỏa mãn yêu cầu của bài toán 


E 



https://www.fACeBook.Com/groups/9002480968520 19/permAlỉnk/907980292745466/?Comment ỈD= 

907988409411321 &notỉf iD=1535383506789140&notỉf t=group Comment 

Email: Lanntn. c3tk@nghean. edu. vn 


Câu 8. Tìm tổng tất cả các giá trị nguyên m e ( °°;30) để phương trình sau có nghiệm 
V2x + 3 + Vx+ĩ -m=3x+ 2^2x 2 + 5X + 3-16 


Ai 245. 


B. 224. c. -224. D. 210. 


Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Thị Ngọc Lan, Tên FB:Ngoclan nguyên 


Chọn A 

a/2x + 3 + Vx + 1 - m = 3x + 2\j2x 2 + 5X + 3-16 ( 1 ) 

Điều kiện: x>-1 


Với điều kiện trên pt (1) tương đương: 

V2x + 3 + Vx + 1- m=|V2x + 3 + Vx + lj -20 <=>-|V2x + 3 + Vx + 1 j +V2x + 3 + Vx + 1+20 = m 
Đặt t=V2x + 3 + ^x + ì,t >1 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 

Pt trở thành: -f 2 +1 + 20 = m 

Xét hàm số: f(t) = -t 2 + t + 20yft[t>'\ 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Ta có ^(0 - -t 2 + ^ + 20 đồng biến trên khoảng Oi + 00 ) nên : f0) ^ f(t) - 20 

Vậy pt có nghiệm khi m - 20 

Do m e (-oo;30) nên m e {20,21,22,23,24,25,26,27,28,29} 

Vậy tổng tất cả các giá trị nguyên m G ( — °°’ 30) hể phương trình có nghiệm là 245 

Tên: Nam Phưo'ngFB: Nam Phuong 
Email: nguyentrietphuong@gmail.com 

Câu 9. Phương trình 3yJx — l+myỊx + l = 2ịlx 2 -1 có nghiệm khi giá trị của tham số m thuộc nữa khoảng (a;h]. 
Tính giá trị biểu thức p = 2a + b . 

A. p = ị. B. p = -ị. c.p = -ị. D. p = ị. 

3 3 3 3 

Lòi giải 

Chọn B 

Điều kiện: X > 1 

Ta có: 3y/x-l + my/x + l = 2 \lx 2 -1 
Chia hai vế hương trình cho \Jx +1 ta được: 3 
ịx-l 

Đặt t = 4 -— 7, 0 < t < 1. Ta có phương trình: 3t 2 +m = 2t o m = -3 1 2 + 21 
V X +1 

Xét hàm số / (t) = -3 1 2 + 2 1, 0 < t < 1 


t 

0 - 1 

3 

m 

0 ^ -1 


x-1 
x + 1 


+ m = 2 ý 


x-1 

'x + ĩ 


Dựa vào bảng biến thiên ta được 


m e 


( 

- 1 ; 

V 


1 

3 


1 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


9 



EE3 




























BS3 


i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Email: nnqman2305@gmaỉl. com 

Câu 10. Có bao nhiêu giá trị nguyên của ĩĩl để phương trình \Ịx — 3 — 4 + V X — 6slx — 4 +5 — 171 

có đúng 2 nghiệm? 

A. 3. B. 4 . c, 2. D. 1. 


Lòi giải 

Tác giả : Ngô Nguyễn Quốc Mần, Tên FB: Ngonguyen Quocman 


Chọn c 

Đặt t — \Jx — 4 ,t > 0. Với mỗi nghiệm t ữ > 0 cho ta đúng một nghiệm x 0 > 4 . 


4 - 2í, khi 0 < t < 1 


Phương trình trở thành: m = ịt — 1| + ụ — 3|. Ta có f{t) = ịt — 1| + ịt — 3 


2 , 


khi 


2t~4, khi 


\<t <3 
>3 


BBT: 



Email: trunsthuv2005(a)sniAil. Com 

Câu 11. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để phương trình 

a/x + V1 -X + 2m.sjx(\ -x) - 2ịjx(l -x) = nf (1) Có nghiệm duy nhất 


A. 0 . B. 3 . c. 2 . D. 1 

Tác giả: Nguyễn Đình Trưng, Tên FB: Nguyễn Đình T-Rưng 

Đáp án 

Nhận thấy nếu x 0 là nghiệm của pt(l) thì l-x 0 cũng là nghiệm cuả pt(l). 

.. 1 , 

Pt(l) có nghiệm duy nhất thì x 0 = 1 - x 0 <=> x ữ = Ỷ => m = m m=0v m = ±l 
Đk: 0 < X < 1 

+VỚÍ m = 0 (1) <=> yfx + Vl-X — 2ịjx(l-x) =0 (y[x — y/l-x) 2 = 0<=>x = ^-; m = 0 thỏa mãn 
+VỚÍ m = l (1) y[x + \J\-X - 2^Jx(l-x) = 1 - 2^x(\-x) 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


(y[x -ịỊì-x) 2 = (\/x - yjỉ-x) 2 <=> 


= yỊĨ—] 

ị[x +yjl-x = 1 


<=> 


X = ■ 


1 


X = 0 Loại m = 1 

X = 1 


+Với m = -1 (1) <=> yfx + yj\-x -2ịỊxịì-x) +l-2yjx(l-x) = 0 <s> (Ạjx -ịj\-x) 2 + (Vx - y/l-x) 2 - 0 
\ìTx = a/1-x 1 

<=> { ,_ <=> X = -7 nên /77 = -1 thỏa mãn 

[yfx = Vl-X 2 

Vậy m = 0 V m = -1 có 2 giá trị của m. Chọn c 

Email: lamdienan@gmail. com 


Câu 12. Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của tham số m để phương trình \[x + \J9-X = yỊ-x 2 + 9x + m có nghiệm 
thực? 

A. 10. B. 11. c. 12. D. 13. 

Lòi giải 

7íác gỉả : Lâm Điền An,Tên FB: Lâm Điền An 


Chọn A 


Cách lóp 10 

Cách lóp 12 

Điều kiện 0 < X < 9 

Điều kiện 0 < X < 9 

Với điều kiện trên ta có: 

Đặt t = Vx + V9-x 

Đặt 

Ta có: 

í = Vx + -\/9-x=>í 2 - 9 + 2^Ịx{9-x) > 9 => í > 3 

1 1 

t = 3 Aì X = 0;x = 9. 

2Vx 2^9 -X 

Mặt khác: 

t ' = 0 <=> X = — 


2 

t = yjx + y/9-x < yjịl 2 +l 2 Ỵ(x + 9-x) =3\fĩ 

Ọ 

í(0) = 3;í(9) = 3;í(|) = 3V2 

t — 3 V 2 •<=/• !— — - - 4A X — 

\[x V9 —X 2 

Suy ra 3<t < 3 V 2 

(Hoặc: t 2 = 9 + 2^x(9-x) < 9 + x + (9-x) = 18 

Ta có: 

=>í< 3 V 2 

t = Vx + V 9-x =>r = 9 + 2jx(9 - x) 

Ị - / 2 -9 C/ 2 _aỸ 

=>ựx(9-x)=———=>-x 2 +9x = ——— 

2 V 2 7 



: 
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Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


=> t = 3 V 2 <=>x = 9-x<=>x = ^-) 

Ta có: 

t = Vx + V9-X => í 2 = 9 + 2^x(9-x) 

,— -- / 2 _ọ „ 6/ 2 _ọh 

=> ^x( 9-x) = ——— => -X 2 + 9x = ——— 

2 i 2 J 

Vx + '79 -X = V-x 2 + 9x + /77 trở thành: 


>/x + 79-x = V-x 2 +9x + /77 trở thành: 

4/77 = -7 + 227 -81. 

YCBT <=> Tìm /77 để phương trình 

4/77 = -7 + 227 - 81 = /(7 có nghiệm thực thỏa 

3 <t < 3V2 

.. . -9 

<=> Mí/ị /(/) < 4/77 < Max / ( t ) <=> —7 < /72 < 10 

[3;3n/Ĩ] [3;3a/Ĩ] 4 


4/77 = -7+227-81. 

YCBT <=> Tìm m để phương trình 

4/77 = -7 + 227 - 81 có nghiệm thực thỏa 

3<t<3yfĩ 

<=> Tìm /77 đê phương trình 

4/77 = -i7 + 22// - 81 = /(w) có nghiệm thực thỏa 

9 < 7/ < 18 (đặt u = 7 ) 



Dựa vào bảng biến thiên ta có: 

.„ -9 

— 9 < 4/77 < 40 5=> —— < /77 < 10. 

4 


Email: thantaithanh@gmail. com 

Câu 13. Biết rằng có đúng k giá trị của tham số m là m l ,m 2 ,...,m k {k e z, 1 < k < 8) thì phương trình 
2^x 2 + lị4ĩx + m 2 Ị + 3/77 +1 = 2 X + V 2 + 3 + 777 có nghiệm duy nhất. Khi đó T = \m v m 2 ... m k \ bằng: 


A. ỊỊ. 
7 


B. 


13 


c. 

5 


D. 


13 


6 5 8 

Tác giả : Nguyễn Trung Thành, Tên FB: https://www.facebook.com/thantaithanh 
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Lòi giải 


sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Chọn A 

2 ^Jx 2 + lịyỉĩx + m 2 j 


+ 3 m + 1=2 


X + 


>/2 


+ 3 + m <=> 2 




+ 2 m + 3 m - 1=2 


X + 




+ 3 + m (1) 


Đặt t - X + V 2 , ta có phương trình 2 \lf + 2m 2 + 3 m -1 = 2 |t| + 3 + m ( 2 ) . 


Nhận xét: (1) có nghiệm duy nhất khi và chỉ khi (2) có nghiệm duy nhất. 

Giả sử t 0 là một nghiệm của (2) thì —t ữ cũng là nghiệm của (2). Do đó để (2) có nghiệm duy nhất, điều 
kiện cần là + =-+<=>+= 0 . 


Với t 0 = 0 thay vào (2) ta được 2yj2m 2 + 3m - 1 = 3 + m <=> 


m > -3 


lm 2 +6m -13 = 0 


<=> 


m = 1 


13 • 


m = — 


Thử lại, với m = 1: (2) trở thành : 2\lt 2 + 4 = 2 |t| + 4 <=> í 2 + 4 = í 2 + 4 |í| + 4 <=> í = 0 (thỏa mãn) 


13 ^ / 2 16 _ I I 8 2 16 2 8 1 I 16 


Với m = (2) trở thành : 2Jr + - 77 - = 2 í + -£- <=> r +- 77 - = r + _ k + „ ^ t = 0 (thỏa mãn) 

7 V 49 11 7 49 7 11 49 


13 

Vậy r = . 

7 


Họ tên: Nguyễn Thị Tuyếtface book: Nguyên Tuyet 
Email: tuyetspt@gmaìl. com 

Câu 14. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m thỏa mãn m<2019 để phương trình 
X 2 +2(3 — /n)x + l + 4^2xỊx 2 +ĩj = 0 có nghiệm. 

A. 2000. B. 2012. c. 2021. D. 2020. 

Lòi giải 

Chọn B 


+ 


Phương trình tương đương với 2 mx = X 2 + 6x +1 + 4^2xịx 2 +1 ) (*) 

+ Điều kiện xác định: X > 0. 

+ Nhận xét rằng, X = 0 không phải nghiệm của phương trình (*). Chia hai vế của phương trình (*) cho 
X, (x > 0) ta được 2 m = 6 + 


1] 

+ 4.2 

1 

x + — 

x + — 

X 

V 

x) 


1 

i 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


13 


EE3 




























sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


+ Đăt t = 2 

lì 

x + — 

V 

X 


, khi đó áp dụng bất đẳng thức cô si, ta có X + — > 2 nên t> 2. 

X 


+ Ta có phương trình 2m = 6 + — + 4t 


( 1 ). 


+ Phương trình (*) có nghiệm ++ phương trình (l) có nghiệm t > 2. 

Đen đây xử lý bài toán theo 2 cách 
CáCh 1: 

(l) <=> m = ^j- + 2í + 3, đặt f(t)= t — + 2t + 3. 

BBT của f{t) 


-1 



Vậy để phương trình (1) có nghiệm t > 2 thì m > 8. 

Khi đó số giá trị nguyên của tham số m thỏa mãn m <2019 để phương trình có nghiệm là 
2019-8+1=2012 giá trị. 

CáCh 2: 

(l) t 2 + 8t +12 — 4 m — 0 (2) có nghiệm t> 2. 

Vì s = -8 < 0 nên phương trình có không quá 1 nghiệm t > 2. 

Đê có nghiệm t>2 thì phương trình (2) có nghiệm tị < 2 < t 2 

Điều kiện af (2) < 0 32 - Am < 0 <=> m > 8 

Khi đó số giá trị nguyên của tham số m thỏa mãn m <2019 đế phương trình có nghiệm là 
2019-8+1=2012 giá trị. 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Email: nguyentinh050690@gmail.com 


Câu 15. 


/77T 

Có bao nhiêu giá trị nguyên m để phương trình (x- 3)(x + l) + 4(x- =m có hai nghiệm âm phân 

V X 3 


biệt? 
A. 3. 


B. 2 


c. 1 


D. 4 


Họ tên: Nguyễn Tình 


ĐKXĐ: 


X > 3 
X<-1 


Têm FB: Gia Sư Toàn Tâm 
Lòi giải 


Đặt t = {x- 



=>t 2 


= (x-3)(x + l) 


Khi đó phương trình đã cho trở thành: t 2 +4t- m - 0 


( 1 ) 


Ta có: 


|x<0(g0 


1X < -l(dkxd) 


■ X < -1 => x-3 < 0 


■t = (x-3)^ệ^j=-y/(x + lXx-3)=-y/g(x) ;g(x) = x 2 - 2x-3 


g(x) = x 2 -2x-3 (- 00 ;-1] 

Xét hàm số trên 


X 

—00 

-1 

g( x ) 

+00 

0 


=+> g(x) e [0;+oo) =>íe (-00; 0] 



Ta thấy với mỗi giá trị t < 0 sẽ cho 1 giá trị X < -1 tương ứng. Do đó, đế phương trình đã cho có hai 
nghiệm âm phân biệt thì phương trình (1) có hai nghiệm t x ,t 2 thõa mãn h < t 2 < 0 . 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


À' = 4 + m > 0 

ự 2 =-m> 0 <=> -4 < m < 0 Chọn D 
h + 1-, = —4 < 0 


Email: Trangvuthu.84@gmall.com 

Câu 16. Cho phương trình 2x-7 + (l + x)V8-x-(8-x)Vl + x = /nỊVl + x-V8-xj. Tập hợp tất cả các giá trị 
thực của m để phương trình có nhiều hơn một nghiêm là [ a;b ). Tính A=b- V 2 a ta thu được kết quả bằng: 

-7V2-I2 


1 

i 


A. 7V2-I2. 


B. 


c. 9 . 


D. 


Lòi giải 

Tác giả : Vũ Thị Thu Trang,Tên FB: TrangVu 


Chọn B 


Xét phương trình: 2x-7 + (l + x)V8-x -{S-x)yJỉ + x = mịyl\ + x -yỊS-x ) 
Điều kiện: -1<X<8. 


7 n 


Ta CÓ: X = Ỷ là nghiệm của phương trình. 


Với X e [—1;8]\ Ị-^-ị . Ta có phương trình tương đương với: 


2x-7 + ỊV* + 1 - V8-X j^(l + x)(8-x) = mịy/ỉ + X -y/S-x^j (1) 

<=> ,—=- — 7 + J(l + x)(8-x) = m<=>VxTT + V8-X + J(l + x)(8-x) = m. 

V*+l-v8-x v V • 


Đặt t = Vl + X + V8-x . 


_ V 2 _ọ 

Ta có: t 2 — 9 + 2^/ì + x.yj8-x > 9 => ^(l + x)(8 —x) = ——— và t > 3 . 


Mặt 


\ 2 7 

ặtkhác ỊVl + x + -v/8-x) < (l + l)(l + x + 8-x) = 2.9 => í < 3 V 2 . Mà x^ý nên í < 3 V 2 . 


. .í 2 -9 

Khi đó, phương trình có dạng: H——— = m (*). 


ị 2 _9 1- 

Xét hàm số /(í) = M——— ;í 6 3;3v2J, có bảng biến như sau 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


E! 



Phương trình đã cho có nhiều hon một nghiệm khi phương trình (1) có nghiệm x^—<^ (*) có 


nghiệm t e 3;3yfĩỴ 


Dựa vào bảng biến thiên ta có: 3 <m< 9 + . Do đó: a = 3;b = 9 + yậy 


Ấ = b ~p a j-±H-ìJĨ = ị. 

2 2 


Câu 17. 


Email: phưongthư081980@gmAil.Com 

Cho phương trình: X 3 +(3-ữ 2 Ịa = 3 ^3x + (a 2 - 3 (*) . số các giá trị nguyên của a để phương trình (*) 3 
nghiệm phân biệt là . 


A. 1 


B. 2. 


c. 3. 


D. 5. 


Lòi giải 


Chọn A 

Đặt: t = ^3x + (a 2 -3=> t 3 = 3x + Ịa 2 - 3 )a 
Khi đó ta có hpt: 

3 =3t + (a 2 -3) 


t 3 = 


= 3 X + ỊV -3)< 


<=> 


x-t 

2 


+ xt + í 2 +3 = 0(F7V) 


x = t=> X = 


= 3i + Ịfl 2 -3Ịữ<í>Ịx 1 -ứ 3 Ị-3(x-ứ) = 0o 


x l =a 


X 2 + ax + a 2 — 3 = 0 ( 1 ) 


pt ( 1 ) có: A = 12-3 a 2 


Pt (*) có 3 phân biệt <=> pt{\) có 2nghiệm phân biệt ^ a 
ÍA>0 í-2<a<2 


<=><; <=><; . oa = 0(í/ogt:aeZ) 

\x±a \a*± 1 v ’ 


chọn A 


1 

i 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Tác giả: Nguyễn Thị Phương Thu 


FB: Nguyễn Phuơng Thu 


Câu 18. Biết rằng phương trình 2x + ịx 2 +Ì}\ỊĨ--X 2 = m + x ĩ (m là tham số) có nghiệm khi và chỉ khi me 


. \b 

a' — 
V c 


Biết — là phân số tối giản, giá trị của a + b-c bằng 

c 


A. 4 

Chọn c 

□ 

□ 

(l)o 


B. 5 


c. 6 D. 7 

Lời giái (CáCh giải Cho HS lớp 10) 


Đặt t = x + V l-x 2 (1), phương trình đã cho trở thành t 3 + t - 2m (*) 
Tìm điều kiện cho t: Coi (1) là phương trình ẩn X tham số t 


\t>x 


[2x 2 -2tx + t 2 -l = 0 (2) ' 

Xét (2), ta có A = 2 - 1 2 . 

(2) có nghiệm khi và chỉ khi t £ -a/2;V2 


Với t e 


-V2;VĨ 


_ t-yj2-t 2 _t + v 2^? 

, (2) có hai nghiệm =-——-— , x 2 — --- 


(1)CÓ nghiệm khi và chỉ khi t > Xj <=> t e -1; \Ỉ2 


□ 


Bài toán trở thảnh: Tìm m để phương trình (*) có nghiệm t e -1; V 2 


□ Hàm số / (r) = t 3 +t đồng biến trên R suy ra: (*) có nghiệm 1 1 

3 V 2 


-1;VĨ 


khi và chỉ khi 


/(-!)< 2m</(V2) 


<s> -1 < m < 


Nhận xét 


Có thể đặt điều kiện cho t như sau: 
Điều kiện cho t = X + V 1-x 2 


□ 

□ 

□ 


X e [—1; 1 ] => t > -1 (/) 

, t 2 =l + 2xyị\-x 2 <2 ịii) 

-1;V2 


Lại có 


rr" (/) . , ( ii ) ^ _ 

Từ v ’ và v ’ suy ra te 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Email: ChuquoCliung2000@gniAil.Com 
Phần: Phương trình 

Câu 19. Cho phương trình: (x + l)(x + 3)(x + 5)(x + 7) = m (1) 

Có bao nhiêu giá trị m nguyên để phương trình (1) có 4 nghiệm phân biệt? 

Lòi giải 

(1) <=> (x 2 + 8x + 7)(x 2 + 8x +1 5) = m 

Đặt t = X 2 + 8x + 7 = (x + 4) 2 - 9 => t > -9 

Ta có phương trình t{t + 8) = m <=> t 2 + 8t = m (2) 

Xét hàm số y —t 2 +St 
BBT 



Phương trình (1) có 4 nghiệm khi và chỉ khi phương trình (2) có nghiệm — 9 < ípL <=> - 16 < m < 9 . 
Vậy có 24 giá trị m nguyên. 

Facebook: Chu Quốc Hùng edu 

Email: gỉachuan85@gmail.com 

Câu 20. Cho phương trình: V 25x 2 - 20x +4 + V25x 2 - 30x + 9 + X 2 - X - m 2 + —= 0Ịl). Có bao nhiêu giá trị 
nguyên của m để phương trình Í1Ì vô nghiệm. 

A. 1 . B. 2. c. 3. D. 4. 

Tác giả: Trần Gia Chuân Tên FB: Trần gia Chuân 

Lời giải 

Chọn c 

Ta có : 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


^25x 2 -20x+4 + V25x 2 -30x+9 + x 2 -x-m 2 + -^ = 0 (l) 

<£> |5x - 2| +13-5x| + X 2 - X - /7T 2 + -Ệ = 0 
I I I I 4 

<»|5x-2| + |3-5x| + x 2 -x+^ = /7T 2 (2) 


+ Do < 


|5x-2| + |3-5x|>|5x-2 + 3-5x| = 1 \/xeM ( 3 ) 


.2 5 _ 

X -x+—= 


X- — 

V 2 y 


1>1 Vxe# (4) 


Câu 21. 


=> VT = |õx—2| + |3—5x| + x 2 -x+ — >2 , như vậy vế trái của ( 2 ) có tập giá trị là [ 2 ; +00) 

Phương trình ( 2 ) vô nghiệm o ATT 2 <2o-^<m<V2 
Do me z => m = j-1; 0; lỊ 

Biết rằng phương trình 2x + (x 2 + 1 )a/i~x 2 =m + x ĩ (m là tham số) có nghiệm khi và chỉ khi me 
Biết — là phân số tối giản, giá trị của b-a-c bằng 


A. 4 

Chọn c 

□ 

□ 


B. 5 c. 6 D. 7 

Lời giải (CáCh giải Cho HS lớp 10) 


Đặt t = x + Vl-X 2 (1), phương trình đã cho trở thành r' + t - 2m (*) 
Tìm điều kiện cho t: Coi (1) là phương trình ẩn X tham số t 


\t > X 


] 2x 2 -2tx + t 2 -ỉ = 0 (2) ' 

Xét (2), ta có A = 2 -t 2 . 

(2) có nghiệm khi và chỉ khi t e -V2;V2 


Với t e 


-V2;a/Ĩ 


... , . . . .. v _t-^2-t 2 _ A +V 2^? 

, (2) có hai nghiệm x l =--—— , x 2 = --- 


(2)CÓ nghiệm khi và chỉ khi t>x l <=>te -1; V 2 


□ 


Bài toán trở thành: Tìm m để phương trình (*) có nghiệm te -1; \Ỉ2 


a\. 
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Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


□ 


Hàm số f{t) = f+t đồng biến trên R suy ra: (*) có nghiệm te -1;>Ỉ2 


khi và chỉ kh i 


/(-!)< 2m<fụĩ) 


<=> -1 < m < 


3V2 


Nhân xét 

Có thế đặt điều kiện cho t nhu sau: 


Điều kiện cho t - X + Vl -- 


□ 


e [-!;!]=> í >-!(*') 


□ 


Lại có 


, t 2 =\ + 2x4ĩ^. 


n 


(0 , (ii) _ . _ 

Từ v ’ và v ’ suy ra te 


~-l;V2 


Email: dunghung22@gmail.com 

Câu 22. Cho phương trình (x 2 -3x-4^jy/x + 7 -mịx 1 — 3jc —4 -yfx~+ĩ^-m 2 = 0. Tồn tại bao nhiêu giá trị nguyên m 
để phương trình có số nghiệm thực nhiều nhất. 

A. 5 B. 6 C.7 D. 8 

Lòi giải 

Tác giả : Hoàng Dũng, Tên FB: HoangDung 

Chọn c 

ĐK: X > -7 


(x 2 -3x-4)Vx + 7 — mịx 2 -3x-4-a/x + 

<=> (x 2 - 3x - 4 + m^ịyfx + ĩ - m j = 0 

X 2 -3x-4 + m = 0(*) 

<=> , - - 

Vx + 7 =m (**) 


ycht 


À = 25 - 4 m > 0 


m > 0 
meỊũ;l;2;3;4;5;6Ị 


_ n . ^ 25 

<=> 0 < m < —- 

4 


7 ) 


- m 2 = 0 


Thay các giá trị m vào (*) và (**) kiểm tra không có nghiệm trùng nhau và thỏa mãn ĐK X > -7 . 

Lê Thái Bình Mail: lebinhle80@gmail.com 
Facebook: Lê Thái Bình 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Câu 23. Cho phương trình m\fx + \Ịx + 1 — yịx 2 + X = m trong đó m là tham số. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
m để phương trình đã cho có hai nghiệm và hai nghiệm đó thỏa mãn bất phương trình 

X 2 — {2m + l)x + m 2 — 2 m — 2 < 0. 

Ạ. 1 B. 3 c. 4 D. 5 

Giải. Điều kiện X > 0 

Với điều kiện trên phương trình 

<-» m{4x -lj-\/x + lỊVx -lj = 0 ỊVx -ljỊra -yjx + lj = 0 


<r> 


X = 1 


Vx+Ĩ = m 




X = 1 


x = m 


trong đó m > 1 



THI: 


Nghiệm X = 1 thỏa mãn bất phương trình đã cho <-> m 2 —m —2 <0 <-> — 1 < m < 2 —> 1 < m < 2 
do (*). 

TH2: 


Mặt khác nghiệm X — m 2 — 1 thỏa mãn bất phương trình đã cho 

2 í 2 r\ _ \ n 2 I~ị _ _ 1 — "s/s 1 + "v/s . 1 + "v/s 

m 2 (m 2 - 2m — 2) < 0 —> m 2 -2m - 2 < 0 •<-> ——-— < m < —— - > 1 < m < ——-— 

V / 2 2 2 


do (*). 


Email: lethuhAns2 712(a)£mAiL Com 

Câu 24. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m để phương trình yj4x + m- \ = X - 1 có hai nghiệm phân 
biệt? 

A. 3 . B. 4. c. 5. D. 6 . 

Lòi giải 

Tác giả : Lê Thị Thu Hằng, Tên FB: Lê Hằng 


Chọn B 

y/4x + m-l =x-l (1) 

ịx>l 

[4x + m -1 = X 2 - 2x +1 

Ịx>ỉ 

1X 2 - 6x + 2 = m (2) 






1 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt 

<=> Phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt x l ,x 2 >1 

Số nghiệm của phương trình (2) bằng số giao điểm của đường thắng y = m 

và parabol (P): y = X 2 -6x + 2 



Vậy -7 < m < -3 mà mG z => m e {-6; -5; -4; -3} . 


Email: manhluonghl4@gmail.com 

Câu 25. Gọi s là tập hợp các giá trị nguyên của m để phương trình X 2 — 2x + 2ịx — \ị2x + m^ịyfx +lj — m = 0 có 
nghiệm duy nhất trên đoạn [0;3]. Khi đó tổng các phần tử của s là: 

A. 6 B. 5 c. -1 D. 3 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Văn Mạnh,Tên FB: Nguyễn Vãn Mạnh 

Chọn B 

Í2x + m > 0 
Đk: { „ (*) 

x> 0 


Ta có pt X 2 - 2x + 2x\[ĩc + 2x- 2^jx(2x + m) - 2\j2x + m —m = 0 
<77> X 2 + 2xy[x +x + 2x = 2x + m + 2yjx(2x + m) + X 4- 2yj2x + m 

<77> Ịx + 77) +2( x + = ị^Jx + \/2x + m j +2 ỊVx +yj2x + m^ 


Đặt < 


a-x+yx 
b = y[x + V 2x + 


(vì đk (*) nên a,b> 0 ), ta có phương trình: 


m 


a' 


+ 2a = b 1 + 2b <77> (a -Ẳ>)(« + b + 2) = 0 <77> « = ố (vì ứ + ò + 2 > 0 với mọi a,b> 0). 
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:• Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Khi đó X + y[x = -Jx + \Í2x~+m <=> V 2 x + m = X <=> X 2 - 2x = m ( do đk (*)) 


Phương trình đã cho có nghiệm duy nhất trên đoạn [0;3] pt X 2 — 2x — m có nghiệm duy nhất trên 
đoạn [O; 3]. Xét hàm số y = X 1 — 2x với X e [0;3] , ta có bảng biến thiên: 



Từ bảng biến thiên ta có pt X 2 -2x = m có nghiệm duy nhất trên đoạn [0; 3] <Í4> 

Vì m nguyên nên m e { —1; 1; 2; 3} => s = {— 1; 1; 2;3} nên tổng các phần tử của s là 5 => Chọn B 

Emaỉl: kientoanhl2@gmail. com 

Câu 26. Cho x,y là các số thực thỏa mãn 0<JC + y<l. Biết m ữ là giá trị của tham số m để phương trình 
x + y + sịlxy + m = 1 có nghiệm (x 0 ;y 0 ) duy nhất. Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

A. m ữ G (0;1). B. m 0 G(—1;0). c. m 0 >2 . D. m 0 < —1. 

Lòi giải 

Tác giả: Nguyễn Trung Kiên.,Tên FB: Nguyễn Trung Kiên 

Chọn B 

Theo giả thiết ta được: 

0<x + y<l Í0<x + y<l 0<x + y<\ (1) 

Ị - - , . Os 2° , .9 2 . 

^2xy + m =\-{x + y) ị2xy + m = ì-2x-2y + [x +y) [(x-l) +(y-l) =w + l (2) 

Tập nghiệm của (1) là phần nằm giữa hai đường thẳng d:y = -x và d' :y = -x + l, kể cả d' nhưng 
không kể d ; (phần tô đậm trong hình vẽ). 


m = -1 
0 < m < 3 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



-Nếu m<—\ thì ( 2 ) vô nghiệm nên hệ vô nghiệm. 

- Neu m = —\ thì ( 2 ) có nghiệm duy nhất X — y — 1, không thỏa mãn (1), do đó hệ vô nghiệm. 

- Nếu m > -1 thì tập nghiệm của (2) là đưòrig tròn (c) có tâm /(l;l)bán kính R = \Jm + 1. 
Do đó phuong trình đã cho có nghiệm duy nhất khi d' là tiếp tuyến của đuờng tròn (c) 

Nghĩa là : dự,d'Ị = R <=> + 1 =^-<=>/7? = --^-. Vậy m 0 = -•^-e(-l;0). 

Email: SamnkAhptnhuthanh@gmail.com 


Câu 27. 


Cho phương trình: y/X — 2 — 4 -ị/X 2 — 2x + ịò — Tìĩ^j-Jx = 0. (m- tham số). Gọi T là tập tất cả các giá trị 
nguyên của m để phương trình có nghiệm. Khi đó, tổng các phần tử của T là: 

A. 5 = 14 B. 5 = 12 c.5 = 15 D. 5 = 9 

Lòi giải 

Tác giả : Nguyễn Khắc Sâm, Tên FB: Nguyễn Khắc Sâm 

Chọn B 

ĐK: x>2 PT <=> -4-ịỊ—— + 5-m = 0. Đặt ? = , Khi đó: 


0 < t = — = 4^1 — — < 1; phương trình trở thành: 

P' -At + 5-m = 0<^>/^ -4t + 5 = m. V7e[0;l). 


Xét hàm: f(t) = t^—4t + 5 trên 1^0; 1) ta có bảng biến thiên: 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 



Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Từ bảng biến thiên ta có: 2<m<5 Vậy T = {3;4;5}, do đó chọn B. 


Email: PhonsvAthAo(a)gmAil. Com 


Câu 28. Số giá trị nguyên của m để phương trình ^x + 6yfx-9 +4^x-6^/x-9 = — + ^ m c ° 3 
nghiệm phân biệt là: 

A. 0 . B. 1. c. 2 . D. 3 . 

Tác giả : Nguyễn Thị Hồng Gấm, Tên FB: Nguyễn Thị Hồng Gấm 


Lời giải 


Chọn B 

Phương trình đã cho tương đương: 


yỊx — 9 + 3 + 4 \jx-9 —3 


X + 2 m 


Đặt t = y/x-9 > 0) ta thu được phương trình t 2 —2t — 8|í —3| + 3 = -2m (7>0). 

Số nghiệm của phương trình bằng số giao điểm của hai đồ thị y = f(t) = t 2 — 2í — 8|í — 3| + 3 và 


y = -2 m (t > o). 


Ta có: f(t) = 


I r -10t + 27; 
|t 2 +6t-21; 


và có BBT của hàm số này: 


(í>3) 

(o < t < 3) 


/(') 


Từ BBT suy ra pt có ba nghiệm phân biệt khi và chỉ khi 
2 < —2 m < 6 <=> — 3 < m < — 1 . Vậy m = —2. 

Email: nẹhiAnsuyennhAn 78(ã)smAiL Com 

Câu 29. Cho hàm số y = f(x) = ax 1 +bx + c (a ^ 0) có đồ thị như hình vẽ bên. Có bao nhiêu giá trị nguyên không âm 
của tham số m để phương trình -^/(1*1)+ 1 = 2 m + 3-2/(|jc|) có bốn nghiệm phân biệt 



1 

ầ 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



C.4. D. 3 

Tác giả : Nguyễn Thị Thanh Thảo, Tên FB: Nguyễn Thanh Thảo 

Lòi giải 


A.5. B.2. 


Chọn B 



Từ đồ thị hàm số y = / ịx) = ax + bx + c ta có đồ thị hàm số y = /(|x|) như hình vẽ. 
Suy ra: /(|x|)>-l 

Đặt í = ự/(|x|) + l>0^/(|x|) = t 2 -l 

Suy ra cứ 1 giá trị của /(|x|) thỏa mãn -1 < /(|x|) < 3 sẽ sinh ra 4 giá trị của X. 

Hay cứ 1 giá trị của t thỏa mãn 0 < t = ■Ịĩũ +1 < 2 sẽ sinh ra 4 giá trị của X. 
Phương trình 

J/(|x|) + l=2m + 3-2/(|x|)=J _ _ ,, ,«c°. ^ 

^ VM; VM; ịt = 2m + 3-2yt 2 -1J [2t 2 +t-5 = 2m(*) 

Đặt hàm số y = gịt^j = 2t 2 + t —5 và có bảng biến thiên : 


t 



0 


2 


5 



1 

ầ 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Để phương trình yịyị |x|) + l = 2m + 3-2/(|x|) có 
nghiệm tị e (0;2) => 0 < tị < 2 => -5 < 2m < 5 => ^ 


bốn nghiệm phân biệt thì phương trình (*) có 1 
5 

<m <—. . 

2 


Mà m nguyên không âm nên me |l;2j . 


Họ và tên: Nguyễn Văn Nho 
Email: ngvnho93@gmail.com 
Facebook: Nguyễn Văn Nho 


2mx 1 

Câu 30. Cho phương trình: 


Vx+T 


I —— 2x + 5/ư + 3 „ . . , 

+- Vx +1 =- . — . Đễ phương trình có nghiệm, điều kiện đê thoa mãn tham 


yjx +1 


SỐ m là : 


A. 0 < m < d-. 

3 


m < 0 
1 ■ 

m > — 
3 


c. — 4- < m < 0 , 
3 


Lời giải 


m < — 

3 . 

m > 0 


Tác giả : Nguyễn Văn Nho, Tên FB: Nguyễn Văn Nho 


3 mx +1 


Chọn B 

Xét phương trình ,- 

yx + 1 

Điều kiện: X > — 1. 


■ X + 1 


2x + 5m + 3 
sjx +1 


( 1 ) 


( 1 ) <=> 3mx + l + x + l = 2x + 5nz+ 3 -v^- (3m — l)x = 5m + 1 ( 2 ) 

Phương trình ( 1 ) vô nghiệm TT Phương trình ( 2 ) vô nghiệm hoặc phương trình ( 2 ) có nghiệm duy nhất 
nhỏ hơn bằng -1 


J 3m —1 = 0 
[5m + 1 ^ 0 


hoặc 


3m — 1^0 
5m +1 < 
3m — l — 


^ m — Ỷ hoặc 


m ^ — 
3 

8 m 

3 m -1 


<0 
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44 m = ^ hoặc 0 < m < i- 


44 0 < m < 2 -. 

3 


Vậy phương trình (1) có nghiệm khi m < 0 hoặc /n > -J. 


Email: Oanhhlqt@gmail.com 


Câu 31. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m để phương trình yỊm + X -. - = yỊlm + X có đúng một 

V m + X 


nghiệm nhỏ hơn 10 . 

A. 5. B. 4. 


Chọn B 


c. 9 


D. vô số. 


Tác giả: Nguyễn Văn Oánh Tên FB: Nguyễn Văn Oánh 


Lời giải. 


\m + X- \m\ = yịĩm + x.yỊm + X , . 
Phương trình<=> \ (I) 

[m + X > 0 


, s . ịx = yjx.ylx . Ẳ 

+ Xét m = 0: (1) <=> < mọi X > 0 đêu là nghiệm của phương trình đã cho. 

X > 0 


« |X = V2 m + x.y/m+x 
<=> ị 44 i 

\m + X > 0 


X 2 = (2 m + x) (m + x) 

X > 0 <=> i 

m + X > 0 


2 m 

X = -@-< 0 

3 

X > 0 
m + X > 0 


vô nghiệm. 


« \2m + x = \j2m + x.ylm + x 
<=> ị 44 i 

\m + X > 0 


(2/n + x) 2 = [2m + x)(m + x) 

m + X > 0 

2 m + X > 0 
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Vì X = —2/77 < 10 «• m > -5— <0 > m e {-4,-3, -2,-1} . 


Emaỉl: dovancuongthptln@gmail. com 

mx\lx 4 + X 3 + 5x 2 + X + 1 


Câu 32. Cho phương trình 


(* + ự 


= x 2 -x + l(với m là tham số thực). Tập hợp tất cả các giá trị của 


tham số m để phương trình có nghiệm thực dương là 
A. a + b = 9. 


a 

, ;+°° 




, với — là phân số tối giản. Tính a + b 
b 


B.a + è = 7. c.a + b = 0. 

Tác giả: Đỗ Văn Cường 
Lòi giải 


D. a + b = 8 

Tên Facebook: Cường Đỗ Văn 


Chọn B 


mx\Jx 4 + X 3 + 5x 2 + X +1 
(x + 1) 2 


= x 2 - x + l <=> 


mx\fx +x 3 + 5x +X + 1 


X +2x + l 


= x 2 - x + 1 


1 1 


mjx +X+5+—+ 


<=> 


X + 2 + 


——— = X -1 + — ,dox>0 


<=> 


X + 


■ Ỵ xr 1 . 

+ X H-h 3 

Xyl X 1 , 

——-= X + —— 1 


^ 1 

X H-h 2 

X 


+)Đặt t = X + — > 2. X,— > 2 
X V X 


Ta có 


myỊt 2 + t + 3 _ , 

<=>——r- = t-\ 

t + 2 


/nV t + 1 + 3 — t~ + 1 — 2 


+)Đặt n = Vr+773, M > 3 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 

Phương trình trở thành u 2 - mu - 5 = 0(*) 

+)Phương trình đầu có nghiệm thỏa mãn đề bài 
<=> (*) có nghiệm u > 3 

Vì ta có a.c = -5 < 0 nên (*) luôn có hai nghiệm trái dấUMj,M 2 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


E! 


=> < 3 < U-, <=> (wj —3 — 3) < 0 <=> UịU-, 


-3(uj+M 2 ) + 9<0<tí>-5- 3 m + 9 < 0 => m > 


4 

3 


=>a = 4,h = 3=>u + h = 7 
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sản phăm lãn 3- vận Dụng Cao PT-HPT Chửa Căn Group FB: strong Team TOÁN VD-VDC 

VDC FT°HFT CHỨA CẴN 

Câu 1. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m để phương trình : V 4-x 2 -mx-2 + m- O có hai nghiệm 
phân biệt 

A. 2 B.1 c.o D.3 

Lòi giải 

Đk : -2 < X < 2 , 

Đặt V 4-x 2 = y>0, (1)=> y = mx + 2-m (d) 

+ Điều kiện bài toán tương đương nửa đường tròn tâm ỡ(0;0),r = 2 (phần trên trục hoành) cắt (d) tại 
hai điểm phân biệt 



+ (d): đi qua điểm cố định Ẩ(l;2),Vm 

+ Qua Ẩ có hai tiếp tuyến với đường tròn là đường thẳng y = 2 và AD 
+ Gọi k v k 2 ,k ĩ ,k A lần lượt là hệ số góc của các đường thắng AC, AD, AB, AE 

+ Ta có k x = -íanACỠ =-2, k 2 = tanEAD = (vì tanEAO = 2 k 3 = tanABO = y , k 4 = 0 

, . 2 -4 

Vậy đê phương trình có hai nghiệm phân biệt khi 0 < m < ỹ hoặc -2 < m < — 

Với m e z => m = -2 , vậy có 1 giá trị nguyên thỏa mãn. 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Họ và tên tác giả : Nguyễn Văn Toản 
Tên FB: Dấu vết Hát 

Email: nguyenvantoannbk@gmail.com Bài ở mức độ VDC, nhờ thầy cô góp ý! 

Câu 2. Gọi s là tập hợp các giá trị của a để phương trình X 2 - y/a-x = a có hai nghiệm phân biệt. Khi đó s là 
tập con của tập hợp nào sau đây? 

A. (-oo;-l)u(2;+oo) B. (-8;0)u(l;+oo). c. (-9;2019). D. (-l;+oo). 

Lòi giải 

Chọn D 
Cách 1: 


Ta có: x 2 -yịa-x=a<^> 


(x 2 -aỴ = 

X 2 - a > 0 


a-x 


<» { 


(x 2 +x-ữ)(x 2 - x + l-a) = 0 
X 2 - a > 0 


Nghiệm của phương trình là giao diểm của đường thẳng y - a với họp của hai parabol 
y = x 2 +x&y = x 2 -x + l đồng thời nằm dưới parabol y = X 2 . Vẽ và dựa vào hình ta được : 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



( 


s = 


1 


V 4 ;0 


u 


[l;+oo). Vậy chọn D. 


Cách 2 : 
Ta có : 


-y/a-x = a<=>x 2 -(a-x) - x + \Ị a + X ịx + yịa-x^ịx-^a-x + lj = 0 



EE3 



































sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


““7 < a ^ 0 ~ - X, ,. , 

4 thỏa mãn yêu câu bài toán. 

a>\ 


í 


s = 


1 


V 4 ;0 


u 


[l;+oo). Vậy chọn D. 


Họ và tên tác giả: Nguyễn Thị Phuơng Thu 
Email: phuongthu081980@gmAil.Com 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


FB: Nguyễn Phuong Thu 


Email: huyenvanqt050185@gmail.com 

Câu 3. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để phuong trình yjx 2 + X + 1 - \Ịx 2 - x+ \ = m có nghiệm? 

A. 1. B. 3. C.4. D.5. 

Lòi giải. 

Họ và tên tác giả: Võ Khánh Huyền Vân Tên Fb: Vân Võ. 

Cách 1: 

ỊShọn 2 


yjx' ì + X +1 - yjx 1 -x + 1 = m <=> 


x + -j- 
V 2y 


4 

V 2 ? 


ỉ o 

X- — 

V 2y 


+ 


V 2 ? 


= m 


( 1 0 


fi. 



( ^3) 


,B 


0 

,M 

x; — 

l 2 ; 


,2 ; 

) 


l 2 J 


Trong mặt phăng tọa độ, chọn A 
Kh i đó phuong trình đuợc viết lại MẢ - MB = m . 

Mặt khác, \MA-MB\<AB = ì (Vì A,B e Ox,M <£ Ox) nên |m| < 1. Domnguyênnên m = 0. 
Thử lại, m = 0 thỏa mãn đề bài. 


Vậy m = 0. 

Cách 2: 

Xét hàm số / (x) = \lx 2 + X + 1 - \Ịx 2 -x + 1 . TXĐ: R . 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


rư . 2x + l 2x-l 

/ 0) = — 1 - , = 

2\Jx 2 +x + l 2 \Jx 2 -x + 1 



Xét hàm số g(t) = í . TXĐ: R . 

3^ 

4 


í > + - 3 


Ta có g \t ) = -— > 0, Ví e R. nên g(t) là hàm số đồng biến trên M . 


t +4 

V 4y 


Suy ra /'(x) = g 
BBT của /( x) : 


( 0 


( 0 

X + — 

-g 

X — 

l 2J 

l 2) 


> 0, Vx e R . Do đó /(x) là hàm số đồng biến trên R. 



Vậy phương trình /(x) = m có nghiệm khi và chỉ khi -1 < m < 1. Do m nguyên nên m = 0. 

Câu 4. Biết rằng tập họp tất cả giá trị của tham số m để phương trình sau có nghiệm 
y[x + yj9 — X — -\Ị—X +9x + m có nghiệm là s \ a, b\ Tỉnh a + b ? 




,31 
a + b = — 
4 


B. 


1 _49 

a + b = — 
4 


a + b = -- 

D. 2 


Họ và tên tác giả : Trần Quốc Đại 
Chọn A 

Điều kiện: 0 < X < 9 

PJ . o X + 9 - X + 2^x(9 - x) = -X 2 + 9x + 
o9 + 2sl~x 2 +9x = -X 2 + 9x + m (2) 


C' a + b -10 

Lòi giải 

Tên FB: www.facebook.com/tqdl671987 


m 


1 

ầ 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


£)ặ(t V X +9x do 0<x<9 suy ra 0 <t<^ 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Phương trình (2) trở thành 9 + 2t = t 2 + m <^> -t 2 + 2t + 9 = m (3) 

, 9 

Xét hàm số /(í) = -t 2 +2t + 9 , 0 < í < ^ 



Phương trình (1) có nghiệm X <E [0; 9] <=> phương trình (3) có nghiệm t e 



9 

2 


<=> -4 < m < 10 . Vậy s = 

4 


T 10 


, , 31 

a + b = — 
4 


Email:Quocthongll82@gmail.com 

Câu 5. Có bao nhiêu giá trị của a nguyên đế phương trình sau có nghiệm duy nhất: 

Vl — X 2 + 2.y/l — X 2 = a 

Ạ. 1 B.o C.3 D.Vôsố 

Họ và tên : Phan Quôc Thông (Sưu tầm) Fabook: Quocthongphan 
Chọn đáp án A 

Lòi giải 

• Nhận thấy nếu X là nghiệm thì —X cũng là nghiệm của phương trình. Do đó, phương trình có 
nghiệm duy nhất <=> X = — x o TT X = 0 . 

• Thế X Q = 0 vào ('*j ta được: a = V1 — 0 + 2.y/ĩ — 0 43- a = 3 . 

• Thử lại: Với a = 3 thì Ị*) <$■ Vl — X 2 + 2.yfĩ — X 2 =3 (* *) 

Đặt: t = Vl-X 2 , (o < t < l) =*► 



=>■ t 3 + 2t 2 — 3 = 0<£4*t = l 


i 


Nên yjl — X 2 = 1 1 — X 2 = 1 X = 0 (nghiệm duy nhất). 
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Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


• Vậy với a = 3 thì phương trình có nghiệm duy nhất. 

Chon đáp án A 


• Cách 2. Khảo sát hàm số f (x) = Vĩ — X 2 + 2.Vĩ — X 2 trên khoảng Ị0;lj. 



u = Vl — X 2 > 0 

2-1 2 

u = 1 — X 

• Cách 3. Đặt hai ấn phụ 

/ ^ 


v = V1 — X 

v 3 = 1 - X 2 


Fb: Hoàng Trà 

Email: tra. hoangthỉ@gmail. com 

Câu 6. Cho phương trình X 4 +x 2 + m -2 = IxyỊx 1 + 1 (1) 


Biết tập tất cả các giá trị của m để phương trình có hai nghiệm phân biệt thuộc đoạn [0; V3] là nửa 
khoảng [a;b). Khi đó hệ thức liên hệ giữa a và b là 

A. a+b = 2V3 B. a+b=4V3-8 c. a.b=12 D.a-b=-l 

Lòi giải 


Chọn D 

Đặt t = xylx 2 +1 => t 2 = X 4 + X 2 và do xe [0; V3] suy ra t > 0 
Với X 1 = u,u > 0, X e [0; V3] suy ra u e [0;3] khi đó t 2 =u 2 +u , 
Xét hàm số t 2 =u 2 +u , u e [0;3] 


u 

0 3 

t 2 

0 


Từ BBT ta có t 2 e [0; 12] => t e [0; 2 V 3 ]. Như vậy ứng với mỗi giá trị t e [0;2V3] cho ta một giá trị 
u e [0; 3], ứng với mỗi giá trị u e [0;3] cho ta một giá trị X € [0; Vĩ] tương ứng. 


(1) trở thành t 2 + m - 2 = 2t <=> —t 2 + 2t + 2 = m (2). 

Vậy (1) có hai nghiệm phân biệt thuộc đoạn [0; V3] khi và chỉ khi (2) có hai nghiệm phân biệt t thuộc 
đoạn [0;2yỈ3] 


1 

ầ 


Đặt / (t) = -t 2 +2t-2 có đồ thị (P) . Yêu cầu bài toán trở thành tìm m để đồ thị (P) cắt đường thẳng 
y = m tại hai điểm phân biệt có hoành độ thuộc đoạn [0;2V 3 ] 
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sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


BBT 



Dựa vào BBT ta có 2<m<3 . Vậy a = 2 ; b = 3, khi đó a-b=-l nên chọn D 
Email: trandotoanbk35@gmail.com 

Câu 7. Cho phưong trình 4\J 6 + X-X 2 -3x = mị^sĩx + 2 + 2yÍ3^x\ 

Có bao nhiêu giá trị nguyên của m đế phuong trình đã cho có nghiệm thực? 

A. 6. B. 7. c. 8. D. 9. 

Lòi giải 

Họ và tên tác giả: Trần Thế Độ Tên FB: Trần Độ 
Chọn B 

Cách 1: Dùng KT lóp 10. 

+ Điều kiện: -2 < X < 3 . 

+ Đặt t = \[x + 2 + 2\l3-x với xe [-2;3] 


Ta có t 2 = ịyịx + 2 + 2^/3- xỴ < Ịl 2 +2 2 j(x + 2 + 3-x) = 25 => í < 5 

Đẳng thức xảy ra <=> 2ylx + 2 = \J 3-x <=> 4(x + 2) = 3-x<=>x = -l. 
Mặt khác: 

t = Vx + 2 + 2^/3-x > yjx + 2 + \j3-x 

=> í 2 >(V* + 2 + V3-xj = 5 + 2^(x + 2)(3-x) > 5 

=> t > \Í5. 


Đẳng thức xẩy ra khi 


V3-x = 0 

< r -—-- <^>x = 3. 

A y(x + 2)(3-x) = 0 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Vậy t e V5;5 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


+ 


Do t = Vx + 2 + 2V3 -X => 4ylô + x-x 2 - 3x = t 2 -14 nên phương trình trở thành: 


t -14 - jnt 


t -14 


■ = m 


, r -14 |- 

+ Xéthàmsố - với te V5;5 


Với ^[5 < tị < t 2 < 5 ta có 
‘1 

/(t) đồng biến trên V5;5 


14 

\ 14^ 


'j__r 


(. 14 'ì 


h 

II 

1 

+ 
t —1 

4^ 


= (0 ~h) 

1 + — 

h 

l h) 


V2 h) 


l hh ) 


<° =>/(*!)</te) 


+ 


Phương trình có nghiệm thực <=> /Ị V5 j < m < /(5) <=> --Ỵ- - m - 


H 

T 


Vậy phương trình có nghiệm thực khi ~~~ - m -~~- Do m nguyên nên có 7 giá trị m thỏa mãn 
{ —4; —3; —2; — 1; 0; 1; 2} . 


Nhận xét: Với Cách làm của lớp 10, ta thấy lời giải trên chưa chặt chẽ, bởi việc chỉ ra V 5 < t < 5 chứ 
chưa phải là chỉ ra miền giá trị của t = yjx + 2 + 2yj3-x . Nên để chặt chẽ thì phải thử lại các giá trị 
nguyên m tìm được. 

Cách 2: Dùng KT lóp 12. 

+ Điều kiện: -2 < X < 3 . 

+ Đặt t = \Jx + 2 + 2 V 3 -X với X e [-2, 3 ] 

, . 1 1 V3-X -2/x+2 „ r - /—— 

Ta có: t = — . — , =- r—= ~ ỉ t = 0<=>v3-x = 2vx + 2<t?>x = -l 

2\lx + 2 V 3-x 2yx + 2v3-x 

Bảng biến thiên: 


X 


-2 -1 3 


t’ 


+ 0 


t 


5 

2yjs Vs 



1 
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sản phẩm Vân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 13 


Từ BBT suy ra: t e \Í5,5 


+ 


Do t = y/x + 2 + 2y/3-x <=> 4-y/ó + X - X 2 -3x = í 2 -14 nên phương trình trở thành: 


2 r-14_ 

t -14 = --— = m 

t 


ị 2 -14 

+ Xét hàm số /(7) =-— với t e 


'>/5,5' 


ta có: 


/’(t) = - + 2 ^ > 0, Vt £ a/5,5 =í>/( 7) đồng biến trên V5,5 

+ Phương trình có nghiệm thực <=> / ỊV 5 Ị <m< / ( 5 ) <=> - m -~~ 

Vậy phương trình có nghiệm thực khi 
Email: tranducphuong. rb@gmail. com 

Câu 8. Số giá trị m nguyên để phương trình -\l—x 2 + 9x + m — Vx — V 9 — X = 0 có 2 nghiệm phân biệt là 
A. 9. B. 10. c. 12. D. 13. 

Lòi giải 

Phương trình trở thảnh \Ị—X 2 + 9x + m = yfx + yj9 — x ĐK X e [0;9] 


Khi đó —X 2 + 9x + m = X + 2^1 X (9 — x) + 9 — X ^ m = —Í9x — X 2 Ì + 2\j9x — X 2 + 9 


Đặt t = V9x —X 2 với t e 


0 ;- 


Phương trình trên trở thành m = —t 2 +2t + 9 với t e 


0 ;- 


Xét hàm số g(t) = —t 2 +2t + 9 (**) với t e 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


9 

4 


í? >0 


Từ t = V 9x — x 2 o \ ' ta thấy ứng với mỗi t e 

Ịx 2 — 9x+t 2 = 0 (*) 


0;^- PT (*) có hai nghiệm phân biệt 

/ 2 ) 


và t = — PT (*) có nghiệm duy nhất. Do đó PT đã cho có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi (**) có 


nghiệm duy nhất t e 


' 9h 

0; f) 


Từ bảng biến thiên trên ta tìm đuợc m e 


V 4 J 


u 


{ 10 }. 


Tên FB: Trần Đức Phương 


Vì mẼ z tađuợc m G {—2;—1;0;1;...;7;8;10} 

Họ và tên tác giả: Trần Đức Phương 
Entaỉl: quangtqp@gmail.com 

Câu 9. Biết rằng với m e [a; ố) thì phuong trình 3 \lx — 3 + m V^+3 = 2V? — 9 có đúng 2 nghiệm phân biệt. 
Tính a-3b. 


A. 0 


B. -1 


c. -2 


D. 2 


Lòi giải 

Họ và tên tác giả: Phí Vãn Quang Tên FB: QuangPhi 

Chọn B 

Xét phuong trình 3\Jx — 3 + m Vx + 3 = 2^x 2 -9 (1) 

ĐKXĐ: X > 3 . 

Chia cả hai vế cho yjx + 3 > 0 ta có 


/,\ - >/x — 3 yjx 2 —9 /x —3 Jx — 3 

(l]<£»3- y + m = 2 — 3^ + 24 /— —X = ra (2) 


Vx+~3 Vx+~3 


x+3 Vx+3 


Đặt t = 4/^—1 = Â -=> 0 < f < 1 

Vx + 3 V x+3 


Phuong trình (2) trở thành —3f 2 +2t = m (3) 

, - „ _ , ỉ? 1 

Xét hàm sô y = — 3r + 2f trên [0; 1), ta có —^, 1 / 

2« 3 


1 

3 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


11 


EE3 










































: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Bảng biến thiên 



Ta có t = 4 — — ^ t 4 {x + 3 ) = X — 3 43- (1 — t 4 ) X = 3t 4 + 3 (*) 


Với mỗi giá trị t e [0; 1) thì phương trình (*) có một nghiệm X = -ý—— . 

Do đó phương trình (2) có đúng 2 nghiệm phân biệt<^ phương trình (3) có đúng 2 nghiệm phân biệt 
te[0;l) đồ thị hàm số y = —3f 2 + 2 1 và đường thẳng y = m có đúng 2 điểm chung trên [0; 1) 

1 

<í=> 0 < m < -7 

3 

_ , , , ^ , _ , „ , ,,. , ,,,, . 1 

Do vậy phương trình (1) có đúng 2 nghiệm phân biệt khi và chỉ khi 0 < m < — hay m e 


13 
L 3 y 


Vậy a-3b = -l 

Email: huanpv@dtdecopark.edu.vn 

Câu 10. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để phương trình X 2 + V5 + 4x-x 2 = 4x + m -103 có bốn nghiệm phân 
biệt? 


Ạ. 1 B. 2 c. 3 

Họ và tên tác giả : Phạm Vãn Huấn 

Lòi giải 


D.4 

Tên FB: Pham Van Huan 


Chọn A 

ĐKXĐ X e [—1; 5 ]. Đặt t = yj 5 + 4x-x 2 = ^9-(x-2) 2 nên 0 < t < 3 hay t e [0; 3 ] 


Ta được PT -í 2 +t + 108= m (*). 
Xéthàmg(x) = -X 2 +4x + 5trên [—1; 5 ] 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


g(x) 




Từ bảng biến thiên ta thấy với mỗi t € [0;3) thì PT đã cho có hai nghiệm phân biệt. 
Xét y =f{t ) = -t 2 +t + 108 với t e [0; 3] 



1 

2 


433 


Từ bảng biến thiên trên, ta thấy PT (*) có hai nghiệm phân biệt t e [0; 3) khi và chỉ khi 108 < m < 
Do đó có 1 giá trị nguyên của m thỏa mãn bài toán. 

Email: tranghtl45@gmaỉl. com 

Câu 11. Có bao nhiêu giá trị m đế phuong trình sau có hai nghiệm phân biệt? 


433 


^x 3 +y+ 3 V 12 -X 3 =10 


A. 15. 


B. 6. 


c. 8. 


D.9. 


Lòi giải 

Họ và tên tác giả : Nguyễn Thị Trang 


Tên FB: Trang Nguyên 


Chọn c 
Cách 1: 


|x 3 +y+ 3 V 12 -X 3 =10 (1) 


Huớng nhìn bài toán : X + 37 = 10- 


PTTS 


\x = \ + 2>t 

\Y = 3-t 


(quy về bậc nhất để xuất hiện phuong trình đuờng thẳng) 


Điều kiện : < X < yỊĨĨ 


Chia sẻ bởi: Group FB- STRONG TEAM TOÁN VD-VDC 


13 


EE3 
































BS3 


sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đặt: Jx 3 +^~ = l + 3t , ta có l + 3t > 0 <=> t > —!- 
V 8 3 

Vl2-X 3 = 3 - í, ta có 3-t>0<=>í<3 


Ta có: < 


x 3 + ^ = (l + 3íV 

8 v ' =^ = 10t 2 -2(2) 

12-x 3 =(3-t) 2 8 


Xét hàm f(t)= 10t 2 -2 Ví e 

Ta có bảng biến thiên sau: 
t 

3 


-ỉ-;3 

3 


/(0 


o 


88 



NX Vói mỗi giá trị t e 


—s3 
3 


thì sẽ cho ta 1 giá trị X e 


'fỉ^ 


/77 8 

Nên phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt <=>(2) có 2 nghiệm phân biệt <=> -2 < -2- <--2. 

8 9 


<=> -16 < /M < 


-64 


Do m nguyên âm nên m e {-15,-14,-13,...,-8} có 8 giá trị thõa mãn. 
Cách 2 : pt: + 3y/l2^ ĩ = 10 (1) 

Điều kiện : ịj~Ỵ < X < ịfĩĩ 


Đặt 


a = ]/ XĨ+ ~8 ^ 

b = 4 12-x 3 (b > 0) 


Ta có hệ< 


« + 36 = 10 

2,2 m , - 

ữ b — —b 12 


<=> < 


«=10-36 (« > 0 => 6 < 

3 

= 106 2 -606 + 88 (*) 

„ 8 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Xét hàm f(b)= 10Ố 2 - 60 b + 88 Vồ G 


*T 


t 

0 

3 

10 

3 


88 


-8 

m 



- 9 



Xx * 2 / 



_ tn 8 

Phương trình (1) có 2 nghiệm phân biệt <s> (*) có 2 nghiệm phân biệt <=>-2<-^<-^ 

8 9 


<=> —16 <m< 


-64 


Do m nguyên âm nên m e {—15, —14, —13,..., —8} có 8 giá trị thõa mãn. 
Cách 3 PT ^x 3 +^- + 3Vl2-x 3 =10 (1) 

Đặtt=Vl2-x 3 Ta có: ị 


\t> 0 

X 3 =12-í 2 


^12-r+y =10-3í 

PTTT: «12-í 2 +^- = 100-60í + 9í 2 

8 

<3 — = 10í 2 — 60Í + 88 


8 


Ta có bảng 



. - , _ , ., _ m _ 8 _ _ -64 

Phương trình có 2 nghiệm <=> -2 < — < <=> -16 < m < — 

8 9 9 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Do m nguyên âm nên m e (-15,-14,-13, ...,-8} có 8 giá trị thõa mãn. 


Câu 12. Biết rằng phương trình \/x 2 + mx + 2 -2x-l = 0 có 2 nghiệm phân biệt khi m>^~ với a,b nguyên 

b 


dương và ( a,b ) = 1. Tính a + b . 

A.a + b = 2ỉ. B.a + b-5. c. a + b = 11. D. a + b-9. 

Họ và tên: Hoàng Nhàn, fb: Hoàng Nhàn 

Lòi giải 

Chọn c 

X 2 +mx + 2 > 0 
Vx 2 + mx + 2 =2x + ỉ (l) 


ylx+mx + 2 - 2x -1 = 0 
1 


<=> 1 


í 2x +1 > 0 


<=> 


+ mx + 2 = (2x + ìf 


<=> { 


x> — 


3x 2 + (4-/«)x-l = 0 (2) 

Cách 1: Dùng định lí đảo về dấu của tam thức bậc hai 
Đặt /(x) = 3x 2 + (4-ft?)x-l 

Phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt lớn 


hơn hoặc bằng ■“ <=> 


À = (4-m) 2 +12 > 0 


4 — m 1 

—— > -— 
6 2 


<=> < 


f 


( o 


3 4 - m 


m > 1 


9 m > — . 
m>-~ 2 

2 


- 1>0 


V 2y 

=>a = 9,ồ = 2 =>a + ồ = ll. 

Cách 2: Dùng Vi - ét 

Phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt X,,X. 


1 ? 2 


lớn hơn hoặc bằng 

2 




í 0 

( n 

>0 

< 

l 2 J 

l 2 2 J 




X 1 X 2 + T (-^l + x 2 ) + T - 0 


Ị_ 

2 


Xj + X, +1 > 0 


X, H - hX,H ->0 


1 2 




1 1 /71 — 4 1 

-4 + -=-.——- + ->0 
3 2 3 4 


m — 4 


<=> < 


+ 1>0 


m>-~ 9 

2 <=í> m > — . 
, 2 

m > 1 


a = 9,b = 2 =>a + ồ = ll. 


Cách 3: Dùng hàm số 

(2)<=>nỉ = 3x- — + 4 (3) (Vì X = 0 không là nghiệm của phương trình) 

X 


1 

I 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Xét hàm số /(x) = 3x- —+ 4 =>/'(x) = 3 + -Ịp 



Phương trình đã cho có 2 nghiệm phân biệt khi và chỉ khi phương trình (3) có hai nghiệm phân biệt lớn 

1 9 

hơn hoặc bằng < BBT --> m > — . 

2 2 

=> a = 9,b = 2 =>a + b = 11. 


Câu 13. Cho phương trình: y]x 2 + 2m 2 x + m 4 +81 + Vx 4 + 2x 2 +2 = Ậx 2 + x + m 2 +1) 2 + 100 

Gọi s là tập hợp tất cả các giá trị m nguyên thuộc đoạn [- 10;50] đế phương trình trên có hai nghiệm trái 
dấu. Tính tổng các phần tử của s ta được: 

A. 1210 B. 1220 c. 1269 D. 0 

Tác giả: Trần Phương 
FB: Phuong tran 
LG: Chọn B 

PT & Ậx + m 2 f + 9 2 + ^(x 2 +l) 2 + 1 = Ậx 2 + x + m 2 +l) 2 +10 2 


Đặt: 


u = (x + m 2 \9) _ _ _ _ [— --——— 

=»ư+v'=(x 2 +x + m 2 +1;10|=» Í7+1/= Jíx 2 + x + m 2 + l) +10 2 =\/P 
ư=(x 2 +1;l) v 


Ta có: 


V7 = 


u 


V > 


U + \Ằ = VP. 


Dâu “=” xảy ra khi và <=> u, V cùng hướng 


x + m 2 
X 2 +1 


Ẹ>0 <^> 9x 2 -x + 9-/77 2 = 0(*) 

1 


Phương trình (*) có hai nghiệm trái dấu <^ 9(9-/77 2 )<0<^> 
=s>me{-10;-9;...;-4;4;5;...;50}. 


mà m nguyên thuộc [-10; 50] 


1 

ầ 
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: sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

(11+50)40 

Vậy tổng các giá trị của m là: s = 11+ 12 + ... + 50 =--= 1220 

Chọn B 


Emaỉl: pvbinhl 6118 7@gmail. com 

Câu 14. Có bao nhiêu giá trị nguyên của m đế phuơng trình sau có nghiệm thực? 


V 25 -: 


m 


4 = 0 (1) 


V 25 -X 2 

A. 11. B. 10. 


C. 9. 


D. 15 


Lòi giải 

Họ và tên tác giả : Phan Văn Bình 


Tên FB: bình phan văn 


Chọn B 

Điều kiện: — 5 < X < 5 


Đặt t = V 25 —X 2 , suy ra te (0; 5 ]. 

Ta có: ( 1 ) 43- t — — — 4 = 0 t 2 — 4t = m 

v ' t 


Xét f(t) = t 2 —4t trên (0; 5 ] 

1 [ rõ 

0 


Từ bảng biến thiên ta đuợc: —4 < m < 5. 

Vậy có 10 giá trị nguyên của m thỏa mãn. 

Mail: Duyleag@gmail.com 

Câu 15. Cho hàm bậc hai y = / (x) = ax 2 +bx + c có đồ thị nhu hình vẽ sau: 
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Sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 



Tìm m để phương trình ^2 / 2 (x)-(/77 2 - Am + 23)/(x) + 4m 2 -16 m + 76 = 8 -/(jc) 
biệt. 

A. me[-2;0)u(4;6]\Ị2±V5Ị. B. m e [-l;0)u(4;5]\|2± V 5 Ị. 


có 4 nghiệm phân 


c. /77 e [— 1 ; 5]. 


D. m € (-oo;0)u(4;+oo). 


Họ và tên: Lê Duy Tên Facebook: Duy Lê 
Lòi giải 


Chọn B 


yị2 / 2 [x)-[rn -4m + 23 )/(x) + 4/T7 2 -16 m + 76 = 8-/(x) ( 1 ) 


<=> < 


/W<8 

2/ 2 (x)-(m 2 -4/77 + 23 Ị/ (x) + 4m 2 -16m + 76 = [8-/(x)]" 


Í/M*8 

Ị/ 2 (x)-(z77 2 -4777 + 7)/(x) + 4/77 2 -16/77 + 12 = 0 
Ị/ 2 (x)-(m 2 -4/?7 + 7)/(x) + 4(m 2 -4/77 + 3) = 0 


<=> 1 


/(x)<8 

/w = 4 

/ (x) = 777 2 - 4/77 + 3 = (/77 - 2) 2 - 1 


Dựa vào đồ thị phương trình / (x) = 4 có hai nghiệm phân biệt. Suy ra (l) có 4 nghiệm phân biệt khi 
/ (x) = (/77 - 2) 2 -1 có 2 nghiệm phân biệt khác nghiệm phưong trình / (x) = 4 . 
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sản phẩm Văn 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


<=> i 


3 < (m-2) 2 -1 < 8 
(m-2) 2 -1*4 


<=> i 


|m — 2| > 2 
|m-2| < 3 <=> 
m*2± y/~5 


m > 4 

/72 < 0 

-l<m<5 <=> m e [-l;0)u(4;5]\|2±V5 
m*2± y/~5 


Mail: Duyleag@gmail.com 

Câu 16. Gọi s là tập tất cả các giá trị của tham số m để phương trình sau có nghiệm: 


(mx-l)Vl6x-28+2V2x 4 + 6x 3 +12x 2 +40x + 48 = (3 + m 2 )x 2 +2(3-m)x + 10 
Số phần tử của s là: 

A. 0 . B. 1 . c. 2. D. 4. 

Họ và tên: Lê Duy Tên Facebook: Duy Lê 
Lòi giải 


Chọn B 


. , ílóx-28 > 0 

Điều kiện <r -»<; 

2x 4 + 6x 3 + 12x 2 + 40x + 48 > 0 


X >1 

4 


(x + 2) 2 (2x 2 -2x + 12)>0 


7 

ox> — 

4 


Ta có (mx-l) Vl6x-28 + 2^2x 4 +6x 3 +12x 2 +4ƠX + 48 = (3 + m 2 )x 2 +2(3-m)x + 10 
2{mx- l)V4x-7 + 2(x + 2)V2x 2 -2x + 12 =(3 + m 2 )x 2 + 2(3-/7ỉ)x + 10 


Đặt \ a ^=> a 2 +b 2 = m X +(4-2m)x-6 

I b = mx -1 


, ịc = V2 x 2 -2x + 12 


va 


c + d — 3x +2x + 16 


\d = x + 2 


+ b 2 + c 2 + d 2 = ị3 + m 2 ^x 2 +3(2-m)x + 10 


Phương trình trở thành (ữ - b) 1 + (c - d) 2 = 0 <=> 


ịa=b 
I c = d 


Trả biến ta được 


V 4x-7 = mx — 1 (l) 

yj2x 2 -2x + 12 =x + 2 (2) 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


, . fx>-2 

( 2 )<=>] rt <=> 

v ’ X 2 - 6x + 8 = 0 


X = 2 
X = 4 


(thỏa mãn) 


+ Với X = 2 : (l) => 1 = 2m -1 <=> m = 1 
+ Với X = 4: (l) 3 = 4 m - 1 <=> m = 1. 

Email: nguyentuyetle77@gmail.com 

Câu 17. Phương trình m(\x\ +yỊĨ-ĩc +1) = 2-Jx 2 -X 4 +|x| + Vl-X 2 +2 (xeM) có nghiệm với tất cả các giá trị 


của m e 


^-',CyÍ2 -d 

b 


với a,b nguyên dương và (a,b) = 1 . Khi đó tổng s = a + b + c + d là: 


C.8 D. 9 

Tên facebook: Nguyên Tuyet Le 


A. 6 B. 7 

Họ và tên: Nguyễn Thị Tuyết Lê. 

Bài giải: Điều kiện: |x| < 1 . Đặt 

t = |x| + \ll-x 2 > 0 => t 2 = X 2 + 1-x 2 + 2|x| \Jl-x 2 =l + 2ịx\\ll-x ĩ =>l<t. 

Mặt khác: 2 |x| \lỉ — x 2 < X 2 +1 - X 2 = 1 (BĐT Cô si) => t < V 2 . Do đó: 1 < t < V 2 

Khi đó t 1 = X 2 +1 — X 2 + 2 |x| Vl-X 2 > 0 => |x| yị\ — X 2 = Vx 2 — X 4 = —. 

II II 2 

Thay vào phương trình ta được: 
m(t +1) = t 2 +1 +1 <=> - +t + ^ - m . với 1 < t < 42 . 


t + l 


Đặt /(0 = 


t + t + 1 
t +1 


-,tG 


1; V 2 ] . Lúc đó: f\t)= 2t + \ >ồ,Vt e\v,ylĩ 
J (í + 1) 2 L 


Hàm số /(?) đồng biến trên đoạn 1; V 2 , do đó phương trình có nghiệm khi và chỉ khi 

/(1) < m < /(V 2 ) <=> -^- < m < 2 V 2 -1. Do đó a = 3, b = 2, c - 2, d = 1 . Vì vậy: s = a + b + c + d = 8 

Gmail: Binh.thpthAuloC2@gmAil.Com 

Họ tên: Phạm Văn Bình LB: Phạm Văn Bình 

Câu 18. Cho phương trình: -X 2 +2x + 4^(3-x)(x + 1 ) = m-3(l) trong đó X là ẩn, m là tham số. Hỏi có bao 
nhiêu giá trị nguyên của m e [-2018)2018] đế phương trình (1) không có nghiệm thực. 

A.4014. B.4024. c. 4034. D. 4036. 
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Lời giải 


:• Sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Đáp án B 

Cách 1: Đặt t = 7(3-x)(x + l) thì 0 < t < 2. 

Khi đó phương trình (1) trở thảnh: t 2 + 4t - m = 0 <=> /(í) = t 2 + 4t = m (2) 
Phương trình (1) có nghiệm khi và chỉ khi (2) có nghiệm t € [0;2]. 

Xét f(t) = t 2 +4ttrên [0; 2] 

1 I rõ ~ĩ 

f'(t) I 12 

0 



Từ bảng biến thiên ta thấy PT có nghiệm khi và 


Do đó 


m > 12 

_ „ thì (*) phương trình không có 

m < u 


chỉ khi 0< m < 12. 
nghiệm thực. 


Mà m e z &m e [-201 8; 201 8] (**) 

Nên có 4024 giá trị m thỏa mãn YCBT. 


Cách 2 


Đặt t = 7(3 -*)(* + !) , điều kiện 0 < t < 2. 


Khi đó phương trình (1) trở thành: /(í) = t 2 + 4t — m = 0 (2) 

Phương trình (1) vô nghiệm khi và chỉ khi phương trình (2) vô nghiệm t e [0;2] 


THI: (2) vô nghiệm trên R<=> A’ = 4 + m <0 <=> m < -4 
TH2: (2) có nghiệm kép t <£ [0;2] <=> m = -4 

m>\2 

-4 < m < 0 


r , A' = 4 + m >0 

TH3: Do a = 1 > 0 nên (2) có hai nghiệm phân biệt t Ể 0;2 <^> < s <^> 

L J 1 / 0 ./ 2 >0 


-m(l2 — m) < 0 0 < m < 12 


Tổng hợp lại ta có 


m > 12 

< Q thì (*) phương trình không có nghiệm thực. 


Mà m eZ&ff! G [— 2018;2018] 

Nên có 4024 giá trị m thỏa mãn YCBT. 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

Họ tên: Phạm Văn Bình FB: Phạm Văn Bình 

Email: trAnquoCAnl980(a)sniAil. Com 

Câu 19. Tìm số giá trị nguyên của m để phương trình m V 9-x 2 -x + 2 m = 0 (1) có nghiệm . 

A. 1 . B. 3. c. 2. D. 4. 

Họ và tên tác giả : Trần Quốc An Tên FB: Tran Quoc An 

Lòi giải 



Chọn B 

, [— - - ịx 2 + V 2 = 9 

Điều kiện : -3 < X < 3 . Đặt V9-X 2 = y, y > 0 => ' (C) . 

Ịy>0 

Khi đó phương trình đã cho trở thành : my - X + 2 m = 0 (d) 

Phương trình (1) có nghiệm khi nửa đường tròn (C) 
và đường thẳng ( d ) có điểm chung. 

Mà đường thẳng ( d ) luôn đi qua điểm cố định M(0;-2) 
và cắt Ox tại điếm có hoành độ 2m. 

Nửa đường tròn (C) cắt Ox tại hai điểm /í(-3;0), ổ(3;0) nên phương trình đã cho có nghiệm khi 

3 3 

-3 < 2 m < 3 <=> - -- < m < --. 

2 2 

Vậy số giá trị nguyên của m là 3. 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Cách 2: Cô lập m xét hàm số /(x) = , ' T - trên đoạn [-3;3] 


V 9-x 2 +2 

Email: alm. maths@gmail. com 

Câu 20. Tìm tất cả các giá trị của a để phương trình X 2 - 2ax + yj 2x 2 + a 2 = |x + a|có đúng một nghiệm không 


ăm. 
A. ae 


B. a>0. c.a<0. D. a<0. 

Lê Minh An FB: Lê Minh An 
Lòi giải 


Chọn c 


Phương trình tương đương với Í2x 2 + a 2 ) + ^2x 2 +a 2 = (x + a) 2 + |x + < 


ụĩ} 


<=> IV2x ? +a 2 - \x + a\\{yj2x' + a 2 + |x + a| +11 = 0 


l)(^ 


2 . 2 


o V2x 2 +a ? = |x + a| 


o X 2 - 2 ax = 0 


X = 0 

X = 2 a 


Phương trình có đúng một nghiệm X không âm khi và chỉ khi 


2a = 0 


2 a <£ [0;+oo) 


<=> a < 0. 


Câu 21. Có bao nhiêu giá trị nguyên của a để phương trình (x +1) 2 + ^2x(x + a + l) = ữ 2 +1 + |x + ( 
có đúng một nghiệm thuộc [-2; 2]. 

A. 3. B. 4 . c. 5. D. 6 . 


Lòi giải 

Lê Minh An FB: Lê Minh An 


Chọn B 

Phương trình tương đương với 


(2x 2 +2ax + 2x) +V 2 X 2 +2ax + 2x =(x + a) 2 +|x + < 


o IV2x 2 +2ax + 2x -|x + a\ I V2x 2 + 2tìfx + 2x + |x + a\ +11 = 0 


1 

i 
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i sản phẩm lân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

<=> V2x 2 +2ax + 2x = \x + a\ 

<=> X 2 + 2x = a 2 (1) 

Xét hàm số / (x) = X 2 +2x trên [-2; 2] có bảng biến thiên 


X 

-2 -1 2 

f( x ) 

8 

0 


Để thỏa mãn đề bài thì (1) có đúng 1 nghiệm thuộc [-2; 2]. 

7 , 0 
Dựa vào bảng biên thiên ta có 0 <a <8<=>< r- r - 

-v8 <a< v8. 


Mà a € z nên a e Ị±l;±2j . 


Câu 22. Cho phưong trình X 3 +x 2 - (m + l)x + 8 = (x - 3 )yỊx 3 +x 2 -mx + 6 . Gọi s là tập hợp các giá trị nguyên của 
m thỏa mãn m < 10 đế phuong trình có nghiệm. Tính tổng T các phần tử của s? 

A. T = 52. B.r = io. C7 = 19. D.r = 9. 

Lòi giải 

Họ và tên : Đào Hữu Nguyên Tên FB: Đào Hữu Nguyên 

Chọn c 

Điều kiện : 

pt X 3 + X 2 - mx + 6 - (x - 3 )\lx 3 + X 2 -mx + 6 - (x - 2) = 0 


Đặt t = \lx 3 +x 2 -mx + 6 ,t> 0 

Ta đuợc phuong trình: t 2 - (x - 3)t - (x - 2) = 0 <=> 


t = -ỉ 
t = x-2 


X > 2 


Nên chỉ có t — X- 2 có yjx 3 + x 2 -mx + 6 = X-2 <=> < <=> <( 

1X 3 +2 = (m- 4)x 


X > 2 


X + — = m - 4 

X 


Lớp 10: Với x>2tacóx + —= 

X 


{ 2 8 8 ^ 

14 / 2 8 

8 

14 

X + —+ — 

- — >3ịx 2 .- 

— 

— 

V X X) 

X V X 

X 

2 


1 

Ei 
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sản phẩm Ị'ân 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Dấu bằng xảy ra khi x = 2 

Suy ra để phương trình có nghiệm <=> m - 4 > 5 <=> m > 9 

\me7j 


Từ cùng với yêu cầu của đề bài ta có 
nghiệm. Vậy T = 19. 


Im € [9; 10] 


nênm e|9;10}.Thử lại m = 9 và m = 10 PT đều có 


Lóp 12: Lập bảng biến thiên của hàm số f(x) = X 2 + — , X e [2;+co) 

X 


Email: doantv.toan@gmail.com 


Câu 23. Cho phương trình Vx-1 + y/2~x + Ặx-l)(2-x) = m . Gọi s là tổng tất cả các giá trị m để phương 

trình có ít nhất hai nghiệm mà trong các nghiệm đó có hai nghiệm thỏa mãn tích của chúng bằng 2 m . 
Giá trị của s gần với số nào sau đây nhất. 




Lòi giải 

Họ và tên tác giả : Trần Văn Đoàn Tên FB: Trần Văn Đoàn 


Chọn c 

Cách! Đặt ị^^- =a ta có hệ . 

[v 2 — x =b [a +b — 1 


ịa + b = s (s > o). . ịs + p = m \p = m~s 

Đặt < _ _ 2 thì hệ trở thành (//):] _ o ị _ 

\ab = p (/>>0) v ’ \s 2 -2P = \ {S-+2S-2m-l = 0 (l) 

Thấy rằng (1) không thế có hai nghiệm không âm phân biệt (vì nếu có hai nghiệm thì tống chúng là âm); 
nên pt (1) chỉ có tối đa một nghiệm s thỏa mãn s > 0; tức hệ (II) có tối đa một nghiệm (S;P) thỏa mãn 

điều kiện; suy ra hệ (I) có tối đa hai nghiệm (a;b). Từ đó có thế kết luận rằng phương trình đã cho có tối 
đa hai nghiệm phân biệt. Vậy yêu cầu đề bài trở thành phương trình đã cho có đúng hai nghiệm và tích 
hai nghiệm đó bằng 2 m. 

Tiếp tục thấy rằng nếu X là một nghiệm của phương trình thì 3-X cũng là một nghiệm của phương trình 
nên theo đề bài thì ta có x(3 - x) = 2 m hay p 2 + 2 = 2m . 


Vậy ta có 


s + p = m 
< S 2 -2P = \ 


Rút ra s 4 -6S 2 -8S + 13 = 0<=>S = 1, suy ra p = 0;m = l 


p 2 + 2 = 2 m 


1 

ầ 


Thử lại với m = 1 thấy thỏa mãn suy ra bài toán có giá trị m duy nhất là 1. 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Cách 2 Cách làm của thầy Nguyễn Văn Quý: Giải trực tiếp hệ (II) thu được 


S = j2(m + Ì)-1 
p = m = ỉ — \]2m + 2 


và suy ra a;b là các nghiệm của phương trình f - St + p = 0 nên có tối đa hai giá trị a nhận được hay 
phương trình có tối đa hai nghiệm. Giả sử hai giá trị a thu được (là hai nghiệm phương trình trên) là 
a l ;a 2 , suy ra hai nghiệm của phương trình đã cho là ãị + l;a 2 2 +1. Vậy theo đề bài ta có 

+1 "T1 j = 2m 

o(S + P) 2 -2SP-2P + Ỉ = 2m 
<=> m 2 - m + 2 = ( 2 m - 1) V 2 m + 2 
<=> m 2 -5m + 4 = (2m-Ý){^j2m + 2 —2^ 


<=> {m- 1) 


í 


m — 4 — 


2(2m-l) 


V 


= 0 <=> m = 1 


■\Ị 2 ỉti + 2 + 2 

(Do từ giả thiết đánh giá được 0<a;b<l=>s<2^>m<4) 

Email: canh08@gmail.com 


Câu 24. Gọi s = 


a 

^'b 


(với -- là phân số tối giản và a £ 7L,b e N*) là tập họp tất cả các giá trị của tham số m 
b 


sao cho phương trình (2x 2 +mx + lW2x 2 +mx + 1 + V2x 2 +mx + 1 = x 3 + 9x 2 + 28x + 30 có hai nghiệm 
phân biệt. Tính B = a 2 -b 2 . 

Bổ = 334. B. £ = -440. c. 5 = 1018. D. B = s. 


Lòi giải 

Họ và tên tác giả : Bùi Văn Cảnh 


Tên FB: Xoài Tây 


Chọn A 

Ta có Í2x 2 + mx + ỶJ\ị.2x 2 + mx +1 + V 2x 2 + mx + 1 = x 3 + 9x 2 + 28x + 30 
<=> ỊV2x 2 +mx+ ĩj + V2x 2 +OỈX + 1 = (x + 3) 3 +(x + 3) 

<=> fỤ2x 2 +mx + ỉ j = f(x + 3) với f(t) = t 2 +t, w € R . 

f(t) = 3t 2 +l>0 VíeM. 

Do đó hàm số f(t) đồng biến trên M nên 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


f[^Ịlx 2 +mx + lj = /(x + 3)<=> V 2 X 2 +mx +1 = x + 3(l) 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 

|x>-3 

Ịx 2 + ịm -6)x-8 = 0 (2) 


Phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt khi và chỉ khi phương trình (2) có hai nghiệm phân biệt Xj,x 2 
đều lớn hơn hoặc bằng -3 . Do đó ta có: 


A = (m — 6) 2 +32 > 0 
< (Xj +3 )(x 2 + 3) > 0 
(Xj +3) + (x 2 +3) > 0 


í XjX, + 3 (xj + x 2 ) + 9 > 0 
Ị(xj + x 2 ) + 6 > 0 


J-8 + 3(6-/«) + 9 > 0 

í ^ 19 

m<— 19, 

3 hay m e 

í 19 

[6-m + 6 > 0 

m <12 3 

l 3 J 


Suy ra a = 19, ồ = 3. 
Vậy B = a 2 -b 2 =334. 


Email: ntihawkdaculamihawkdacula@gmail. com 

Câu 25. Tập tất cả các giá trị của m để phương trình 2 v* + VT-X 2 - 2 yfm +1 - m 2 + 2x^1 l-x 2 = 0 có 
nghiệm là đoạn [a;b]. Hỏi đoạn [a;b] giao với khoảng nào sau đây thì khác rỗng? 


(1 S) 


í 3 9? 


rì 8 9 ^ 


(-1 

—;2 

B. 

— • — 

c. 


D. 

—;0 

15 J 


U’5j 




l 2 J 


Lòi giải 

Họ và tên tác giả : Trần Tín Nhiệm Tên FB: Trần Tín Nhiệm 


Chọn A 

2-\/x + a/i-x 2 -2\[m +l-m 2 + 2x\Jl-x 2 =0(*) 

_ í 1-X 2 >0 _ 

ĐKXĐ: ị " __ <=>-^<jt<l. 

[x + VĨ^>0 2 

Đặt t = x + V 1-x 2 , t> 0. Suy ra 2x\Jỉ-x 2 = r -1 . 

PT (*) trở thảnh : 2 yft +t 2 = 2yfm +m 2 <=>/(?) = / (m)- 


Với fịu) = 2\fũ + u 2 , u > 0. f\u) = -Ị= + 2u > 0, Vu > 0. 

\Ịu 
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sản phẩm lần 3- Vận Dụng Cao PT-HPT Chứa Căn 


Group FB: Strong Team TOÁN VD-VDC 


Do đó / đồng biến trên [0; +00 ) . Suy ra /(í) = /(m) <=> t = m . 


Theo bđt Bunhiacopski, ta có: t < yj\ + lyỊx 2 + 1-X 2 = -Ịĩ => 0 < t < V 2 . 
_ /T ^ /7 

(t - 0 khi X = — —— ; t = V 2 khi X = — ) 

2 2 


Vậy 0 < w < 


V 2 thì thỏa ycbt, lúc này [a;Ễ>] = 



+ 0 . Chọn phưong án A. 


Emaỉl: lehongphivts@gmail. com 

Câu 26. Cho phưong trình X 3 + 3mx + l-m = (3x +m-ỉ)yjx 3 +1. Hỏi có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của m 
thuộc đoạn [-2018; 2018] để phuong trình có ít nhất 2 nghiệm phân biệt? 

A. 2018. B. 2019. c. 4036. D.4037. 

Lòi giải 

Họ và tên tác giả : Lê Hồng Phỉ Tên FB:Lê Hồng Phi 

Chọn D 

Điều kiện X 3 +1>0<»X>-1. 

Khi đó ta có X 3 + 3 mx + \-m = (3x + m-ỉ)\íx 3 +1 


•w>ỊVx^+Tj -(3x + m-1 )a/x 3 +1 +3 mx-m = 0 




\l X 3 +1 = m ( 1 ) 

^íx ^ +l=3x-ì. ( 2 ) 


Ta có ( 2 ) <=> 


_ 1 

X > - 7 - 

3 <=> <! 

X 3 +1 = 9x 2 - 6x +1 


_ 1 

x>77 

3 

X = 0 

9± V 57 
X =--— 


X = -— (thỏa mãn điều kiện X > -1). 


Nhu thế, phuong trình đã cho luôn có ít nhất hai nghiệm phân biệt mà không phụ thuộc vào m . 

Vậy có tất cả 4037 giá trị nguyên của m thuộc đoạn [-2018; 2018] để phuong trình đã cho có ít nhất hai 
nghiệm phân biệt. 


1 
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